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| DICATA’,

Quz ne dum propofitionum dependentiam , fcd & rerum ordinem
obferuat.Et complc&ltur ca omnia,quz de quantitate tum difcreta,
tum continua abftra&ta {peculari queunt. Refe&is fuperfluis
demonttrationibus,& requifitis omnibus profuse coadunatis.

Singuli quogue Tractatus nowis propofitionibus adautli funt, ¢ aliquietiam ex integro adornasi.
Omncfqne tum figurss swm werbis clard y dillucidéque propofiss .
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REGALIS CELSITVDO.

limpidsfsimas demonitrationes candidis finwbus

concepere , infolubili obligatione deuinita , €5’
~mole officiorum coalta , [ub anguffifsimo no-
mine R.C.V. in [cenam literarsam prodire glifcunt o llls enim glo-
riofifsimo [ua magnitudinis subare obfcura busus voluminis incunabula
srradiare iunabit , quod ab ea facalrate deriuer, qua nobilss inter alias
Magnorum Principum limina familiari terit inceffu , €5 modo ad

pedes R.C. V. (e, obfequiofa prowclsit sn tributum profufaillius mase’

ftatis , que omnigene virtutis , € ingenus , ne dum in folidifsimum
columen , €5 liberalifsimum Macenatem [e fe magnanimo offert fub-
fidio : fed snfuper Thaumaturga Mathematicornm miraculorum infigni,
wvercque Regali architeitura cornfcat : Talem erenim sllam plaudents
conclamant afpecin Venarie amanis inftructa viridarss , fubfiructionia

bufgue fuperbis : twrrita regiup Rpluptatwn-, deliciarumque thronus

- augnftifsima Pglatia , Edes (wmptuofifsime, aditus triumphales ma-

gnaram vrbium | aVidgud" p&iiiia fua admirabili protoplaftice ex-
cogitata , €5 ad-artem lsimam [olis nutibus , afpediuque direita .
' 2 - Excipias

-

OL 1A bhaec o que Viiuerfalis Mathematice .
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Evciviat itague R,V C. pacaro wulin ; [erenague clementia Bam ;
. quamf,twia‘?:emapigndis [ublimtibus 1dais waflo ingewsy ﬁg ﬁm
3 Sfouit matbefim 5 €5 in ea adornanda eg;qntblgo.t ldom mei - Corian
“tus; qui firwl opporsanitatem mibi aperiuns , & me , & $otsds volah:
" tatis mes dicatsfsimas vsres in beftiam obfequs , demmque ff‘!""
confecrandi . Dum ad terram demiffo 'vul:.u profundi(simwns in fle-
xum deciduns vegales vefiros poplises humillumus adoro.
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"BENEVOLO LECTORI

W V M inter illos, qui in elementa Euclidis defudarunt , aul:
’ lum intuear, vaico confarcinare volutnine,, qua ad quantita-
tem fub genere inucltigandam faciupt , fecutus fgeuli ge.
} nium, quod centuriat, vt plurimim , & florilegia condic,
putaui nequaquam me frugem perdere; (i huic muaeri vaiuet-
T~ faligis inferuirem, & Mathematica rerum exordia ex omni
N . paree rotunda, & contornata exiberem. Siquidem ex mco
labore didici , cuius pretij, cuius vtilisatis id operis emergat ; quod ¢ omaia,
xMathematicas luces , & cuidentias in vnicum lucis fontem, adeoq; folem ae
I’ms tumujtuaria colleGione aglomeret : fed etiam ordinato agmine difponat,,
in feriefss {uas naturali confecutione diftinguat przcipué illis , qui nullo Mercurio
tramitis indice , aut duce audent fe huic (gxdio confignare, & admodum difici-
kem prouinciam in fuam farcinam traducere . Pone enim me tibi offerre pulcher.
rimam, eamq; viihfimsm demonftrationem, quz tamen; aut Pergai, auc Ar-
chimedis , aut Pappi rasiffimos libros ad {ui cuidentiam expofcat , quos, aut
nunquam perluftraveris.,, aut be quidem confequi te poffe fidas: quam hauries lu-
cem, 3ut quam fcicgsiam adipafceris? aus potits quibus tenebris, qua caligine
non confuderis ? Ideoqs cum tora Mathematica fic alligata in vaumgs corpus
naturali lege deuin@3: quod dividi non patiatur fine totius detrimento , fi quis
totumaen cqlliggt,,gihxtqlligit, & frugiperda nixu moaftrum nulla cuidentia
amimatum in malé deftingtos crahit amplexus. . T
Scio quidem Herigoninm Parifijs, & Schotum in Belgio cur(us Mathegatid
: ¢os cmg?tiﬂimos cum.[ed hic oftenfiones fzpius folis operibus occupatus ex
induftria praterit , ille multis libris diuerfoq; vempore editis,vt rarus fit ille, qui
in fuum commodum congerere poflit , inftitutum profequutuseft . Quamobrem
cum nullus in Italia huic locubrationi fe dederit, & exteri, aut nullatenus obtiaeri;
aut non fjnc magno pretio negotioq; 3 fuocglain noltras regiones ‘Pqtqgrmati co-
gantur; noa ingratum reipublicg literari¢ fore fufpicatus {um ; fiillad laboris,
quod meis priuatis profectibus defudaram, publici iuris facerem : Maximé quia in
Mlud, quod omaes huius rei fcriptores pofthabuerunt, precipué animum fixisve
propolitionés nedum in feriem, quoad earum, vt aflolet,deriuationem , fed ctiam
" quead.dodtrinz dignitatem, rerumg; naturalem fedem digererem : & a (upecfluis,
& quz wnullius veilitatis erant expiarem : oullas aduenas rogarem aflzrtiones’in
veritatis vadimoninm ; do&rinam in fe fe redeuntem, (ibig; jpfi famulam abemmji
alieno iure abfolyerem, vt qui legit nihil aliud ad perfectum caprum defideret,
quz emnia non {ine elu&amento obtinwi. Odopgium me prafici ; nulli(G; pac~
¢ens verbis, aut figuris, amfracus, alioquin fentigofos , petricofofq; ab-omni
offendiculo immunes in vias veluti confulares aperui: Ec ne aliquis (ubre@rariug
mihi obmurmuret,in fatidiumg;werfus torcularibus jncaflim -dcz:tigagia miferea,
- tur ; aon omnia ex pean rurido anrigpitasis prolata; Japidem , & nos protulimus,
& antiquos Mathe(s limites aliquantum fubmouimus, Herculeos enim terminop-
prateslabenti ingenio noug do&rinarum regiones, illgq; feraces, & wailes dc.ccétg
Mult¢ oftenfiones , aut quod aullg extabant , aut quod proniores sxoptarentur - -
inftructe ; qudam ‘traltatus denud magna ex parte adornasi , 3liqui cxintegro -
conditi , paucis non additum . Quz. omnia alterifmis prgnotaui, 3ut faltem pla-
kisma (in pawicis enym ex incuria pretermiffum ) Scilicer no videar alienis-peanis.
oop : "' amici-
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amiciri malé eminata fornix , & de ceterd, vt noftracattilis excipiantur., tan:
quam nulla gu@oritate fuffulta, & {i aliquid erratum fueric, aut in melius feliciori
ingenio reftituatur, aut faltem ab humanitate leCtorum meg imbecillicati conds.'
petur, Noui hominum non vhnam effe indolem ; cuicung; neccfle eft {uos ante fe
cernere antiftomos, fuos audire antitthrofos, Vatelq; mihi fum cos, qui omne en<
“egunifmum ftomacantur vindices annofitatis qugfituros in {cirpo nodum, vt quid
culpent, nancifcantur . Sed faciant per me; licet, Talibus infortunijs affueui.
Meus, etenim liber, quen inferipfi Placita Pbiloﬁgca , & Parifijs cufioni dedi ane
00 166¢. iam pridem in hoc detrimentum , & quidem 2limine incefpitanit. An-
no enim 1667. loannes Bonifacius Bagatta, quondam meus.auditor Curfum Phi-
lofoficum edidit, qui ne dum philofofantium mote multa in queftionetpro-
thrait : fed videtur maiori nixu me petfequi . Omnia veterat . Auctores plurimi
faltem aliqui anonymi iam fententias omnes meas propofuere , dicant, vel faltem
accinant, vel etiam pznitds non alludaat,verum femper eft idem iam proculiffe. In
meas aliquas rationes inuchitur non tamen in omnes ferocefcit : fed nec quidem
earum meminit, vt {cilicet credatur funditis omnia proftrauiffe . Sententias non |
femel meas ample&itur; Sed quali in occulto eas diuerfis verbis perfonatas pro-
ponens ; quafi piaculum foret , meaperto vultu fequi , &aliquando in verbaMa-
giftri iurafle. Sed quod diflimulare nequeo, me vocat in memetipfum, 8¢ cogis
contra fis in me , & iniufté quidem , pugnare. Et ne videar in veatos favis hoc
fiue aliud exemplum in fpeGaculum praducam. Ipfe enim Sec. 2. de prad. p: 77.
n. 14 inrefp, vbi tanttim aliqua mea argumenta oftendentia Modum: predicas
menti dignitate non potiri fubuertere nititur, dicit. Deinde fecundum commimems
[ementiark o quam , g4 vietinks fitines aéteo , 5 paffio funt diserfa pradicimenta ; &°
tamen . & oi canactionem , & pa -m-dimevingepdicamenta fecerni,
32 muni fatear , & lege meam difpat. 12. Exp. 2. lit. B. pag. 105. probar, 2.
vbi ex co quod aligua ex predicamentis non diftinguantur inuicems , vt afbio, & paffio
arguo . Diuifionem entrs in décem predicamemta potius per modum exempli ab Ariflorele
Julle sraditam 5 quam quod exiftimaucrit-eans effe bonam , ¢ adequatam . Et ibidem
conc. 2. affero. Que verd, ¢ cersd pradicamenta appellantur funt [ubflantsa, ¢ accrdens o
Si itaq, duo tantum pradicamenta ftatuo fubftantiam , & accidens, qui fuftineo’
actionem , & paflionem przdicamenta quoqs multiplicare ? Vidifti ne : vt fua
confirmet , quam me verfgtilem efficiar? Sed & patere aliud huius rei fpecimen:
adhue proponi. Conclufionem fatisitdif 2, fec. 2. ib v L. phific. pag. §4. conc. 2.
n. 13, Formam matevialem fubflamssalemnon effe entitatem difnétam & maseria ( fed effe
allualem serminum [ubRantialem intrinfecum civsdém materle , & quo materia saliter modi=
feata , & afftfla, & setminata conflitustur in- determsnata phifica [pecie ) Fitg; potens ad
conferaanda es omnia , quie ad totalems conferuationem compofiti fpeciant . Deindé fulbsin=
ferc . cam etiam aliquo patto defendit Guarinus afferendo edm efic puram posentidm’. Sed
heus fequere; ne qugfo maacha proferas effata, quid pono dif, 3. phificz conc, 1.,
Pag. 1192 Non ne hic afirmo; formam de fe non habere vllam entitatem:fed -
efle puram potentiam? qued deinde declaro pag. 200. 1.'D, conc. 2. Dicimus , ini
quicns, formam effe putarh potemtiam  quia agens nasurale per (s operationes nifvl alind
Jacits mifi sshprimere qhandaim potentiam in materia per quam efficirur fibi principium [uo-
rum 4ccidcm:‘nm"conﬂmaom{cm » Greparativum , € csiam omnium aliarum operationum ,
Tolle ergo 4 tua Theli:verba quz pareathefi clauduatur, veluti ea , quz ex o
quod forma dicatur.. naturali lege fequantur , & iplifimam defendam opinio:
nem: non aliquo pactaimitabor ; Sed quid deindein mea argumenta bucciw; ad
S quid
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quid immeritd me cogis? vt tibi videaris efficaciflimum in me vibraflg argumen?
tum inquis . S1 agens naturale non baberes virtutem producendi ex nibilo, Hoc enim ad
confirmandam propofitionem affump(i . neque formas accidentales poffet producere
quod timen nec ipfe Guarinus afferere poteft . Sed cur accidentia ab agente non produci
affirmare nequeo ? Non ne difp. 1 4. logicz exp. 5. pag. 117. accidens ab alijs acci-
dentibus ediper modificationem diuerfam probaui ? Non ne eadem difp. exp. 4.
& difp. 6. phificz exp. 10. conc, . pag. 124. afhrmaui accidentia de {ubiecto in
{ubie&um peregrinari , & per communicationem produci. Non ne difp. 5. de
gener. & corrupt. exp.4. copc. 2. cffeGum formalem ab efficiente diftinxi, & poflc
" accidens in fubie®o commorari abfque co, quod vllum fui inditium preberet in
mouendo fubietto. Igitur, & fi aliqua caufa denudata accidente videatur. VG.
aqua feruida frigore;; frigus tamen latens infe, vel in minimo gradu tuetur quo-
ad entitatem , quamuis non prodeat in frigefationem ; quod remota caufa effi-
catiori calorem extrancum de fe evanefcearem vt dico difp. cadem exp. 2. in refp.
ad arg. 2. facilé defijcit, & in priftina fe reftituit. Semper itag; exerer accidens,
ex aliquo gradu fui ; cum nunquam 4 materia ellimioetur . Vbi eft ergo ex meis
. principijs formarum accidentalium ex nihilo prolatio fiue in compofiti proprios
finus, fiue in alienos 2 | |
- Hzc-autem non dixerim; quod virum in crimen vocem , quafi ex inftituto ,
&arte fubdola Rzc mihi inufferit; neq; enim candidos eius mores ea fufpicione
.fa:clarc fas, & honeftum permittit: Sed quod aut tzdio victus, vel agendorum
machina preflus , non potucrit totum volumen perluftrare . vel quod fcriptorum
meorum, quos extemporaneos , & fubleftos eccepit aliqua forté pofitione delufus
iudicauit eamet typis mandafle . Quid quid caufe id fuerit non potuit in adeo
religiofo viro 5 quod in me actura cft, non nifi ab honeftatis amore, ftudiogs
veritatis excludi, |
Debui tamen meis non deefle ; beneuolog; le@ori dementum, improuidamg; -
allucinationem aperire, ne quis putaret mea tela mihi inimica ; & in mea praci-
pitia zdificaffe . Contineat ergo fidem {uam quis quis quus index in.illum Cur-
fum Philofoficum inci derit; donec, & noftra euoluat, & quod mihi tribuitur,
meum effe dignofcat: auritus viring; fit, nec reum damnet,donec in ius compellat,
& denunciatos lapfus ipfa re intueatur, . | .-
Interim hunc Librum eccipe, in quo non multz opiniones: omnia folidiffimis
demonftrationibus illuftrata, ex quo facilé dignofces an in Placitis Philofophi-
cis adeo inconftanti voce vibriflare potuerim, & alternatione tam continuata lu-
dere , interim dum rerum menfuras, & Symbolizationes ftupendas eccipis Di-
uinam artem admirari non intermittas : qui omnia trutina examinauit, laaceg;
fuz omnipotentiz , vt femper admirabilis dignofceretur appendic. =~ T
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L IB R V M hune, cui ¢ieulus Euclides adau&us, & methodicus i doilimo Patre D. Guarjno Cua-
: tino' confcriptum vidi fuffu Reucrendifimi P. Magiftri Thomz Camotti Generalis Inquifitoris
Taarinen. in cog;nibil , quod orthodoxz religioni, vel bonis moribus aduerfetur, deprehendi : quinimo
preclarnm hoc opus omnibus matheleos ftudiofis vtilifimum , % publica Juce digniffimum cenfeo,
Datym in Colleggio Societatis Iefu die 31, Martij 1691, '

Francifexs de Malines Societatis Iefy
sn Collegio T aurinenfi fludsorum Prafeibus »

E G O infraferiptus Sacrz Theologiz LeQor de mandato Reuecendiflimi Patris F. Thome Camottl
. nquifitor1s Taurini diligenter perlegi opus , cni titulus eft, Euclides adan@Rus, & merhodicusab
Adm. Reuerendo Patre D. Guarino Guarinio Ordinis Clericorum Regularium confcriptam »
8 claboratum, & aihi! in eo animaduerti San@z fidei , ant bonis moribus aduer(um ; imo omaia in co
concenta perutilia fore Refpublicz literariz , & Mathematicarum artium profefloribus . Ia quorum
fidem , &c. Datum in Conuentu §. Dominici de Tausino dic 20. Martij. 1671,

F. Pesyus Martyr Rubeus Ord, Pred. L4
‘ Imprimatuf .

F. THOMAS CAMOTTVS Ord. Predicatorum Inquifitor Tauring

-

Vclidem Methodicnm Adm. Reu. P. Guarinl Guarini feduld euolui ., Euclides jpfe et G apo-
A dexion puritatem , acumen, neruos eRimanero ; oec iple tamen, fi do&rinz ordiaem » €Opiam ,-
Sucunditatem . Tam multa, noua, pulcherrima acceffere, vt fibl admodim blandiri queat Euclides
1conem fuum , ha@enus rudem, ac falebrofum, iam tandem acuratifimi viri, veré viri induftria abe
folutifimé , reformatam . Promus condus ipfe et Mathematice vaivecfz » tq§aq; exhanritur Geo-
metriaz de numeris numerofifimé,, deq; dimenfionibus fupra bumani menfuram 1ngenij . Nec modd
Jatet in co quicquam Patsigs. legibus onerofum: Quin totum tantum opus eft: vnde maximum fint habi-
turz , & literaria , & Polutica Refpublica incrementum . Ergd ne quzfo publica fraudetur luce

v

‘purgatiflimis luminibus’volumen micaas . Ita fentio. Taurinl 4. Aprilis. 1675,
‘ Bartholomans Torings vidi de rr),;;zdutb Tiuftrifs.
& Excellentifi. D, Magni Cancellary .

R S S ST U - J

Vfu A. R. P. D, Pétci Pauli Nobilioni Przp. Generalis noftre Religionis Euclidem AdauQum, &
Methodicumi R. P. D. Guarino Guari compofitum diligeater perfpeximus, & cua ashil in eo
depecheaderimus . quod catholicg Religioni , aut bonis moribus aduerfetur : imd potids tanea diligentia,
ac ingenio elaboratum vt nihil ad perfe@ionem fumpti argumeati deffiderari videatur. Ideo vt typis
excuffusin publicam lucem prodeat non folum digniffimum putamus, verim, & necelirium, tam pro
Mathematicarum artium profefforum vtilitate , quim vt ab 1jfdem collatus cum eiufdem au&oris Philo-
fofia iam imprefla ipius ingenij fzcuaditas acumen , & profunditas agnofcatur . Datum Tausini in
domo S. Laurentijdie 3, Aprilis 1671,

* D. Amedeus Roﬁagnawc, R - o
D.Carolus Saluaticus C. R,

T B - B . . . - .
Cm— pr—

D. Gactanus Garimbersus Prapofisus Generalis Clericorum Regularium .

H Oc opus, cui inferiptio Euclides adau@us & D. Guarino Guarino noftr Religionis Theologo
Sacerdote compofitum, & juxta praefixam affertionem patrum, quibus id commifimas approba-
tum, vt typis mandetur, quoad nos {pe&at , facultatem concedimus. Datum Romz dic 30. Luaij i671.

D. Gactanus Garimberins Prapofitus Generalis Cl. Reg.

Locus 1 Sigilli. ,
D. Ansonins Maria Rowanus Secret.
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Tra&atum & Expenfionum totius operis

'Vtid, in quo crratum fic fingulis tracatibus,expenfionibufque pateret, facilior-
que cuaderet cgsreio ; hic errores aliquos, quosin relegéndo potui
aduertere, emendaui : alios , qui forté me praterictunt, tuz
* humanitati, & bencuolentiz relinquo.

TRACTATVS L
De quantitats continna.

W4 Xpenfio.Inquo confiftat conceptus
quantitatis in genere & in quot
fpecies fecernatur.

Analiquod argumentum Mathe-
" maticum oftendat quantitatem ex
puné&is conftare.

‘3  An aliquod argumentum Mathematicum |

oftendat quantitatem ex pun&is non conftare.
4 Pun&@a infinita in quantitate an admitsi
debeant. ] ' ‘

In quantitate partes infinitp capacitatis vir-
mallsqfen mentalls capaces ﬁ:ﬁt. paety :

An partes quantitatis Phyficam dinifionem
in infinitum fubire poffint.

Quid fit pun&um Phyficum & reale.

Que fint Mathematica indiuifibilia.

An decis Indiuifibilibus,illa poffint effc ob-
ieGum Mathematica. S

TRACTATVS 1L
, De gquantitase Aifcreta.
3 Y Xpenfio.Quid fit vnitas numerica.
EAn vaitas,numerufque diftinguantur rea~
literd reinqua funt .
9 An ratio indjuiduationfs confiflat ia diffe-
wentia aliqua,per quam plurificetur.
4 An vnitas namerum conftituas. »
‘g Anvnitas, numerufque prefcindant perfe-
6
7

N

A\

&¢ i nataris numeratis,
An poffit dari numerus infinitus.
An fAmerus effeatiam confequatur.

TRACTATVS IIL
De Mathomatica dr sins affsionibus.

3 Y Xpenfio. e obleGo Mathematicz, eiuf-
que abftra&ione. .

De Mathematica.

De titulis Mathematicis.

De Mathematica inftru@ione.

De illis, qui ftudiis Mathematicis operam
navant,

De Principijs vbidef. 8. 1. 48. abldele &
L 37. vdos lege duos.

TRACTATVS 1IV.
In primum librum elementorum.

O . MMaAWR

De lincis fecandis,

| EXpenGo de triangulis conftituchdis.
a .

PN QA B W

3  Delineirum fe tangentium fien.
De proprietatibus triangulorum
De comparatione triangulorum ad iauicé.
De fitu linearum, ne¢ fe fecanatium,nec (e
tangentium. ,
De parallelogrammis & trapezils.
De triangulorum cum parallelogrammis
trapeaiifque parallelis conftantibus .com-
paratione.

~ TRACTATVS V.
I»fecundum librii Enclidis , ds aguipotentia lingarum

1 ‘EXge_nﬁo. pe Principiis huic libro infer-
uientibus
a De P:‘mﬁ&dl:n}um d!f:mﬁmdé feQa-
rum ad quan goru -
&aogula, q m gmentommﬁ re
3  Depotentia laterum triangulorum, -
4 . Dereperiendis zquepotentibus lineis.

TRACTATVS VI
‘"« In libram<3: Enclidis de circulis.
X penfio.pe Principijs.
De pun@is centri & contaGuam.
De fegmentis circuloram,
- De linels intra circulum du&is. ~
. De lineis circulum tangentibus exterits, -
De angulis in circulis exiftentibus.
De Peripherijs. -
De reQis circulo inferiptis , & circumfcri-
ptis quoad poteatiam ipfarum.

TRACTATVS VIL
In bib. 4. clrmentorum de inferiprione & cirenwm[ori-
prions figurarsm in cireyle.

EXpen fio.pe principijs. :
Demutua circuli & quadratk inferiptio-
- ne & circum{criptione. .
Pe mutua circoli & quadrati inferiptione
& circumfcriptione.
De pentagoni & cirguli mutua {nfcripsione
& circumfcriptione. ,
De exagoni , & quindecagoni in circulo
inferiptione. S

TRACTATYVS VIIL

. De Arithmasisa fimplics integrornm numerersm..

[ (Y [- 3. 3

» -

“w W

1, 2 Xpenfio. e principijs.
3 De integrorum numeratione,

'3 De integrorum colle&ione(”

Cgon e

]



De fubdu@ione integrorum.
De numerorii integrorum multlphcauonc
De integrorum numerorum diuifione.
De probationibus.

. TRA C TAT V S IX.
Pm 1.in 5. Ene. lib. dc,roptthlm nptiong,

EXpen fio. Q___cl fit ratio. d

In quantitate quznam fint propomoni;

~N Qv

o -

notiones? . o

3 Quznam qu:mnmtes proportloncm.con-

fequantur (pr.c.15. mulnplicatum legii impro-

portlonatum. - g
De diuiffone rationum. '
De rationum compofitione. -

quantur & quam ohtineans® <
De modis argunnd; ihpropomqlﬂb"s- *

~ Bwva

Pars 3. De pnpamud ”» gmu, N

Xpenfio. De ﬁmshtnlilu mulupliciun
quantitatum
a . De proportione ad vnicam qunnutem
relata.
3 De plurium quantxtatum, ad ,plures dlﬂi-
miljcomparagicke, "~ .
4. .. Re modis argucodi in ﬁnnlnu.dmg freos

POI uonum

TRACTATVS X.
In6 lib. Ewc. De ,npvmmm«bmu.

ipjis huic tra@atai i in-

$e e
¢ prapostione leteram tmngn}orum. r

De reciprocatione latcrum in figuris.’

De lineis pmportlonalxt:r fecandis.

De :gmpoteqm lincarum.

De proportionc duplicata & compofiza fis

gurarum relpeGulatesum homologorum.
De fimilia figurarum notioue & effe@ione,
De fimilipm figurarum additione & fube

. du&ione.

9  De laterum ﬁgnm'um ppopquionah po-

tentia.
10 De propomomtq;cucuh & pa.rtmn eius,

TRACTATVS XI

Ia 7.4ib.Exc, Parﬂ, D praporsionibus ltmrmmp
o P geeass. -
1 Xpenfio, pe principijs,

De partibus numcsorum alternm men-
furantium,( pr.10.L.11.dyenarios kge ternae
tlos,

De propotions nnmerorum(’ vbu:unque re.
peries viciffem lege viciim. Iaipfap, 17,
.. -muldiplicantes lege multiplicati.
4 De mlmmls » primilque numcm,

‘>4

; Xpenfio.

3
4
b
6

’ﬂ\l

?cr; 2. Dc jpesiali numerorum propeviione,

[ ]

Xpenf’ 0. De priacipijs.
hDe mmimo;um aunierorum prqpomq-

mbus..
3 De proportionibus. numeroram non pri-
- morum, - §
4  Deoumgsis planis, & folidis, | . -

™

Qu2 quantitates proportionem confer

.'O\vu-'b W »

I NDE X

De quadratis &¢ubls(in ipfa pr.1.3 &erurfug
L.g. dupjicatam lege triplicatam (p.23.1.9.vbi
9. L6,

TRACTATVS XIL

X  Xpenfio. De principijs. !
2 De commen{urabilibus| quantitatibus.
3 Decomparatione linearpm :ationallum &
) irrationalium.
4  Deinuentjone lim fationaliuym. .
$ . -De Rinomijs Ji )
5 De lineis A pot is. '
7 De itratjonalibus mediis (p..36. L2a. quas
‘drata Jege quadrasgula.
8 De irranonahbns,quz nafcuntpri medijs.
9 De lineis in partes commenfurabiles& in-
comgpenfiaralliles f alnn!pw:ﬂdfhales fe- -
- candis.
_1o De irrationalibus fi mphciter.
* P ipraionalibunfud ex iprationalid fime
pbc:tdr additione, vel fubda@ione re(ultant.
n De comenﬁmbxhbnsad hmaau’rauonalcs.

TRACTATVS XIII

D¢ numtris propmmxdvh: Pavs it

BX penﬁo. De minutisrum pmpcnionlbug.
De fra@ionym valore. - N
De fra&orum numerorum adduione
De minytiacum (wbdu@ione. | - -
De fraborum muldplicatione.. ..
De miaucijs dividendis. - . :
De mmqtv;snimmuum. et o

mw.&mmmu,
~toade 1,
EXpenf ope muenmndndu&‘tnbu

to proport ionali(pr.3.exemplum erratu.
De.probatione regule austz. . .
De regula trinvn inuerfa ('ia gxordxo L. 36.
'vhi.le¢unde lege prima, - | .

De regula ansea compofita, .

De numeris sequé potengibus. _

De rydice quirdrata perquirenda & medio
proportiogali ¢:itieqye per{ecrutando datis
duobus (pr.az.l.51vbi.1609, lege 2200,

7 Peradige cubyea,. duebu[qm:mmxs me-
dijs proporgionalibus, -

TRACTATVS. XIV.

De proportionsbus mmmm mmmm.

; EXPchGO- e proprictatihus propogtionis

Geometricz continuz,
3 De fummandis Ggomlsis proportiona«
libus ¢ontinuis.
3 De proportione Gcomcmcnpt 1gand
De proportionalibus in Gcamqucg pr;:
pomone inter{erendis. .

\I'O_;Vl.gw‘ﬂ R

}’qr; 3. D« propertions dmbm); im‘mm'.u

EXpenﬁo. De propnetatlbus Arithmeticz
PI'OPOKUOHIS COﬂllﬂUZ.

De prppomonalibus Arithmeticz pro-
portionis in vaam fummang co}hgend:s

3 De proportione Arithmetica Propaganda..

4  De proportione Arithmeti¢a interteréda,

Pars 3,




TRACTATV VM

Pa;': 3 . De pnpn;t;'oﬁc.}'hmmko continua.

penfio De proportione Harmonica fn-
E uenienda,® aliquibus elus proprictatib.

De propomone Harmogica continuanda,
De proportione Harmouaica interferenda.

BPe comparatione proportionum.
" Demaxima & minari Haxmenia.
’ .

_TRACTATY¥S XV.
D limsarnm, fs gnmmmpnpmmnbu. ;

Expenfio Dc.l!nearum propomonall in-
E uentione in proportione Geometrica.

roportlonaﬁ lineagum additione.
néarum divifione.” '

I)e proportion¢ linearum Arithmetica,
De proportione lincarum mufica,

TRACTATVS. XV.I
D¢ linearum frognﬁm an-mm. Parst. ‘

‘ Xpenfio3.De pripcqus. -
De px reflionum tcrminis mmccm cos
paratlt, ifferentiis. .
3 De ferie Imearum propomonalmm inui-

«:rmtsum( pr- 3 1.3 quadratalege

re@an
4  Deprogreflionjstesming, - . - .

Pcn 3. Ds lbmmm pngnﬂimc Hmmm- :

Xpeafio. De progrcﬁoms Hamonicz
continuationg..
e comparatione vonius l'ericl harmomcz
ad aliam. e
‘De intgrpofitioné Harmoﬁicorum teémi-
porum.
4  Determinis muicem comparans 5 & dif-
- ferentijs.
5 - De progreflionis Hirmoniggz extremaq
(Propa3..t.-Namlegenog, = ..

TRACTATVS XVIL
_ De propercionalisacshus Rationum,

1 Xpenfio. De principi sdef 3.l 11,ab lege
E'%s. ’

v W

Y XK

3 De prapomonlbus.ad denommatous col-
latls, & ad terminos. '

3. . De proportionum compoﬁtione-

4 Depropastionum i tmhmqu commuta-

. tis terminjs.

s De proportionum disle&ica.

6 De proportiopum algorithmo,

7 De propomonum ﬁmplidm contmua-
tione,. . _

TRACTATVS XVIH

proﬁo. pe dtcuh dcfctipdone atque

menfura (Pr. 3.1.55. vbi 28049. lege
330490 &1.56. vbnuugﬁgo.&l 143231499
3 De circuli [cgmcntis In figuram flexam
- aceomqdandisy ‘ :
3  Delineafpirali. .
4  De linea quadratrice (or. 19. l l&radl) dclc.
s DelincaEllipfi (Pr.35.1. 14, qua adde O,
6 Dt {inca Conchili.

.
Lo}

M¢w-

7  De lineg Cicllce defcriptione.

TRACTATVS XIX.
De Angulis,

EXpenl'o .pebafl triangnlorum.atque lates
ribus-in vaicam verticem confpiranti-
.bus ( Pr.1. L.25. apud A adde & 1. alba,

De triangu‘is quoad angulos {ecundim
rationem datam couftituendis.

u

3 De angulis quoad latera fecundurh ratio~

. aem datam cooftituendis,
4. Deangulisin ﬁgum re&llmexs.

TRACTATVS XX.

Dc lmm cirenle cmmn’o[' tss,

EXpenﬁo oeprmc!pus.
De lineis , quz lateraalicuius figurz re-

.'»va-v

dres. pr.4.1.54- & §8. albus Icge niger,

De proportione laterum figurarum circulo
infcriptarum cum diametro,

De circulo infcripfis , quz figuri non con-
fituat.
s De fipubus, chordlfque lhuemendu f ing
extratione radicis quairatz,
: De repericndis finubus aliquibas fige di-
ulfione. :
7 De t’angcntibus » & fecantibus,

TRACTATVS XXI,

De logcmbnm

I Xpenfio. Cur mthmeeicx proportionales-

E geometricis vniantar,

3 De (erie facili geometricorum reperienda,

- - cui Arithmetica deferuiat.

3 Dearithmeticis proportionatibus rebertc
Geometricori fericg copulandis ( pr.16.Cor. .

"1yl 47.1. 48 vbi 10009, lege 100090,
4  Declogarithmis in tabulas inuum tranefe-
~ rendis (pr.17.1. 20. vbi 3415024.adde 49.
De ‘tabulis ordmandis,& logamhms tan-

gentium addendis. .

7. Delogarithmis numerorum abfdlutorum

TRACTATVS XXII.
- De nmr[c!nmbw plmu.

- 3 W -

“ ..
.l

¢ chnﬁo. pe prlﬂtlpl}s-
2 De linearum cum planis habitudine.
3 . : De, planarum interfe@ionibus, cuius ps,

18.patelt intelligi de quacyaque angulq.

“TRACTATVS XXIIL .
Dc ﬁbgrq consallibus, & fsclionibus in gcmc.}’ar: 1,

Xpenﬁo de puucip;is.
Defphzrz fitn, .+ - ..
De poli, axe,diametris, centroque fpbgrz.
- De circulis maximis & minoribus. .

- De clecalis minoribus parauehs. - 'J

S

Idrl 3. De interfeclionibus 'munm cir<-

s Wulouny ad saaicem.
EXpmﬁo 1. pe principijs.

D e angulis triangylorum fphericorum. ;

3 De

gularls intexunt ¢pr.1. corol. I. 1. totus adde.
qQuadratus, & .pr.3. coroll.l,1.Zifris addequa- -

. [
.
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De eruribus ipforum, & eorum fubten(s,

dentia & ielatione generica,
De angulorum & laterum fpecifica depen-
_dentia.
De fpecie laterum & angulorum cogno-
fcenda. (Inipla pr.26. duolege fi duo&]. 3,

3

.4 De angulorum crarumque mutua depen-
5
s

dele fi Coroll. ".1.6.testins lege vaus & 10. fi-

mul lcge feorsim,
7 De calu normalis in triangulis fpharicis.

fqr;f 3. De maximorsm’ circuloram o> mmm
' n Jphera contathibns infe8ionshus,

1 Xpenfio, pe cogtaiibus minorum circy-
. lotujm, ’
2 De circulorum maximorum & minorum

inter{c@ionibus proportionalibus & zquas
libus. ‘ ‘ L

De circulorum maximosum & minorum
joterfe@ionibus inzqualibus & diffimihbus
gar. 39.L1s. Z1V ZPV & ZQUV. lege

A)d XBS& XCS _&pl‘.33. l:l*c&.

per lege fed qui per. :
4  De partibus quz ab interfc&ionibus mas
" - ximorum circolorum fiunt nullj proportio-
pem dicent-bus pec inuicem nec cum diames
tyis ipforum circulorum (1n ipfa pr.34. vtri-
.que lege alicui & pr. 27..1. 33, maius lege
mnus & i0 pr.ipfal, 1. planalege plani. .

TRACTATVS XXIV.

De felliombms coniis.

De D:ametra.
~2 " De Parametro,

De Tangentibus,

De interceptis diametri portionibus inter
consingeotem & alia pun&a fnipfo imprefa,
" De Vmbelicis,

.Dere@:s inclinatis 3 conta&@ibus ad ¥m-
belicos. :

De Diametris {ecundis.

De fc@ionum zqualitate.

D- parallclis ad diametrum f{e&ionis.

De Alymptoto Hyperbolarum(p.43.1.77.
alterno V A L lege externo P A R.

13 De lineis infe@ianibus vt cumque du@is
' applhicatas (cu parallclas fecant:bus,

Xrenfio. e principijs.
X )
: E

"33 Defimilicudine figurarum (pr.sq. 130, fes

miparametcum a dde 3 4ot femidiameter C A
ad femiparametrum. ‘ o
14  Dedefiriptione .vmuerfali feionum,
15 De ciccumlcnptione figurarum - conica-

fum.

16  De parabalis fpecialiter deferibendis (pr,

~ 63.1 36. intralege iuxca. .

13 DeHyperbolarum particulari defcriptione
(pr-64.1 5. propartionalis adde;& fiat vt R ad
illam mediam, fic A D ad,& Jin.8.portio lege

. proportio. . ‘

18 De defcriptione particalari ellipfinm (pr.

" 68. & conuertendo kege permutando.

19 Se&iones omnes delcribere ope parallclo-

-grammi, - ' '

30 De tranflumtionc figusarum conicarum i

circulo. ' .
2t Demutua figurarum tranflumptione,

-

Ay Wme

I N D E X

TRACTATVS XXV.

De [sQionibus corpornm conicorum por
" planas [uprficaes, '

-y

EXpenﬁo.pc fe&ione coni culufcumque per
planas fuperficies, -
De confe&ionibus in lineam definentis,
. De fc&ione fphzroudis per planas fuper
cies.
De fc&ionibus conoidis parabolici.
De fefd1onibus conoidis Hyperbolici.
De fe@ionibus C ylindronum per planas
fupecfi.ies. T

TRACTATVS XXVI
Dc P@iéﬂhpitp: Persi. De prtbggrajbia.

r EXpenﬁo Quid & quotuplex fit proie&io.

3 De Orthographia partium fuperficiei.

3 De proicGione fuperficierum in genere,

#  Defuperficiebus re&ilineis proiiciendis,

s De proie@ione fuperficierum circularipm

f  De fpeciali proieQura circuli in ordine
ad {pheram defcribendam. '

De Stereograplia Pars 3,

4 EXpenﬁo.pe proie&ura lineg.

s De proleura circuli { prs13. L.25, pargem
edde femicirculi. coo

F De proic&ura fuperficiei culuslibet inde-

~ penadenter i {phara(pr.16.1.12, fiereographo
plano .ﬂﬁ, 3 lzs‘e‘oﬂ_gl narioplanoS TV Q,

EA T Ny

TRACTATVS XXVIL

Trigomomerria Pars1. Dy triangulis
plqm'; folnendis.

- rum follutione perfinus, vel tangentes,

3 Detriangulotum re@angulorum foljutio-

ne adhibitis logarithmis (1n ipfa pr.18.in cry-

ris lege cauge & coroll. . 3. crurym lege an-
gulorum, ’

Pars 3. De niggguli: Jpbavicis foluendis,

\

1 EXpenﬁo.oe reQangulis (phericis foluendig
*~ per finus (pr-4.1.37. dele arcufque PD
erit complementum arcus crurifque B A,

¢t De tangentibus ad.idem preftandum (pr,
16.1.17.1 V. ad 10 tangentem lege’I B tan-
gens ad 1O finum, & inipfapr.ag. L1, com-

¢ plementi dele, T '

3 Defecantibus ad idem preftandym.

4  Regule breuflimz, & facillimz pro re-
&angulis adhibendz precipug in logarithmis
(pt- 47. (inpenul crus lege angulus.

'] De {ubftitutione figurarum,& laterum(pre-

49..43.&,lcge AT.

-6 Deuriangulis obliquangulis foluendis re-

ducendo ad re@angula. :
7  De obliquangulorum follutione per duas
tantdm operatioaes, ' '

"TRAC

T Echoﬁo.oe triangujorum plynorum re&o-

-
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TRACTATVY M:

TRACTATVS XXVIIL
De progre(fione [uperficierums .

EXpenﬁo. pe ferie-proportionis geometri- *

c¢ fuperficierum (inexor. l. 6. Ambro~
fius lege Gregorius , & vbicunque repereris.
De planorum progreffione mufica .
De progreflione fpatiorit arithmetica.Prop.
19, Coroll. adde hanc confiderationem Seri-
em re&angulorum deficientium quoad voum
latus vique ad vitimum, pro alio non v{que ad
vitimum vt ferfes P A effe zqualem dimidio
re&angulo P A, & trienti reGanguli 1 Os

'TRACTATVS XXIX.
G’eodg/ia reilincorum planorum .

Xpenfio, pe planarum figurarum tranf-
formatione in zquales fuperficies.
Dz cafus normalis in re&ilineis figuris , &
eilfs quantitate..
De areis triangulorum , aliaramque figuras
rum meanfurandis .
De augmento & partitionetriangulf.
De quocoaque re&ilineo augendo, vel par-.
tiendo in plana re&ilinea fimilia .
De re&ilineo partiendo etiam in-partes
non fimiles per parallelas vai laceri .
De figuris planis re@ilineis in partes dif~
fimiles fecandis i dato pun&o in ipfis .
De re&ilineis per lineas ytcunque duias
partiendis .
De planls i pun&o extrinfeco partiendis.
De planisicbus muficis. ,
De proprictatibus figuraram Ifoperime-
trarum(pr. 55, figara debet effe prop. 50.& p.

" §7.L.1a. Exagoni lege peatagoni .

o M & woe

TRACTATVS XXX,
De transformatione Cauruilineornm .
E Xpenfio. De quadratione cireuli ( press
1. 8. zqualis adde duplo & 1. vlt. circuli
adde dupla. o
De quadratione circuli geometrica. .
De cllipfium tum inuicem , tum .in allas

figuras tranfmutatione.

De areis parabolarum quadrandis(pr.33.1.
4'0 adde‘in ne IN. ’

De partitione Hyperbolg . Pr, 5. lin. 6.
EA lege EB & lin. 11. AE deleF. '

De {piralibus fpatijs (pr. 54.1.7.minus lege
maius pr.§5.l. 5. vt lege plufquam & 1. 5. co-
rol. re&angula circumfcripta lege fe@ores
circumfcriptl pr. 56. L. 36.vbi eft 12. lege cir-

culom . Ec Prop. 6o. 1.5, cum quadrato lege
cum tricnre quadrati 4 :

TRACTATVS XXXL
De sransformatione fuperficierum
corpora csrcundantinm..
E Xpenfio . De transformatione fuperfi-
cierum corporum planis conteatorum

(def. 1, lege 3. terminantia 1.trminaatibuss

s

QM B W

De (uperficie Cylindrlca (prap: 4. & §5.1a3
telligenda et ne dum de cylindris pro bafi
circulum habentibus; fed etiam de cylindris ,
qnz pro bafi habent ellipfim vel quamcunque
aliam figuram curuam ; feu etiam femicur-
uam, vt contat ex demonilratione, qui appel-
lantur poftea i nobls cylindracei(pr. 8. 1. 36¢
cuius adde dimidia.

De quadratione fuperficiei vngule cylin-
dricg. _ )

De fuperficiebus conuexis , qu¢ conum
ambiunt. Prop. 30. l. 3.IE lege CO,
De fuperficie {fpheroidis Ellipelci« _

De lfnperﬁde cuiufcunque corporis ad
axem fuum re&i Prop. 30.falfa cft vel ad (um-
mum intelligitur de fuperficie conica quacuns
que vt Trac. 35. Prop. 3. '

De fuperficie {phere menfuranda(pr.40. 1.
4t. bus dele. Prop. 4. 1.4.& 14. & 36. DB

TRACTATVS XXXIL

De [uperficiebus corporum in
planum  redigendis .

Xpenfio . De fuperficiebus cylindricis
varié fe&ts plano confignandis .

De fuperficiebus conorum dinerfimode fe-
&orum in planum extendendis.

De fuperficie fphzrica multimode fe&a in

planum extendenda . ‘ '

De fuperficie conoidis hyperbolici , para-

bolici,& {phgroidis elliptici, anaulique folidi

in planas f uperficies extendenda .

TRACTATVS XXXIIIL'

Dein|criptione,et circumferiptione folsdorum.

I
2

3
4
5
6
7

Xpenfio. peprincipijs .
De folido angulo. - .

De defcriptione Tetaedri in fphera & pro<
portione laterum elus ad diametrum.

De defcriptione o&aedri in fphera , & cius
laterum ad diametrum proportione .. '

De cubl in fphera infcriptione,& cius late-
ris ad diametrum rationé .

De deferiptione Dodecaedri in {phara, 8
cius laterum ad diametrum ratione. :

Icofaedrii fphgra infcribere, fimulque om-
nium corporum regularium proportiones €xs
ponere & numerum eorum demonftrare (pr.
13. L. 43. re@um lege folidum . .

De corpore multarum facierum in fphera,
infcribendo. ‘

De defctiptione, & circumfcriptione Cy-
lindorum , vel quorumcunque aliorum cor-
porum , donec relinquant quantitatem ‘omai
data minorem. : 7

TRACTATVS XXXIV.

" Pars . De folidis planis [uperficiebus

-

Contentis .

Xpenfio , De parallepipedis. Prop. 9.
E in figura vbi eft T pone H & vbi H res
pone T & vbicunque reperies L legel.

"De Prifmatibus Propof, 19. eft intelligens

ok 2 s



4

da dimode prifmata fint ejuldem altitudinfs
vade figura prefupponenda cft talis ,
3  DePyramidibus. -

De folidis curuisfuperficie:
bus consentis .

1 Xpenfio. pe C, ylindris & conis(pr. 8.1,
vit. A B N 1. Cdele. Propof. 13. .21,
& 23. & vbicunque repereris diamet, lege fe-
midiam . ‘
2 De folidicate Annulorum, & Rhomborum
{ofidorum,
3  De quorumcunque corpcrum foliditate
quorum fe&iones bafi parallelz finc fimiles
& zquales ..
4  Deconis Ellipticis, atque conls in lineam
.. - tetminantibus. Prop. 27. poteft intclligi vnl-
. uerfaliis de quocunque corpore in pun@ii de-
finente collocato fuper quamcunque bafim
_Vg. parabolicam . g
§  De conoidibus Hyperbolicis (pr.30. 1169,
vbis. ad 12.lege 12. ad 5.&pr.31k13. qua-
drata lege quadrangula .
6 De conoidis , Parabollcl proportionibus
(Pr-34.1.75. &lege O & 1. 134. & N O dele
& legein fine B N. & N O. -minus .
7  Defphgroldibus & frutiseorum (pr.go. I
~105. & 1. 108, conorum lege Cylindorum.
8  Defphzra. Propof. 47. lin. 10.L H. lege

Pays. 2.

IO

INDEX TRACTATVV M

AH. & lin.26. XD. lege XC.& la: 29.0%.
lege CX. : '

De fphere , fpheroidifqne quadriforms ;
& vogule Cylindricz foliditate , eono flexjs
conftante, de meta, & conoide parabolico &
hyperbolico quadriformi. Prop, 56." vera
eft & demonftratur vique ad illud verbum S;.
mulque in linea 35. vade nec Coroll. . verifi.
catur . .

De corporibus fpiralibus .

"TRACTATVS XXXV.

De corporum comparatione.

Xpenfio. De fimilitudine corpornm :
E De trasformatione g¢quali corporum (pra
39.1. 60,17. ad 43. lege 7.ad 9.& vbicunque
reperis IT9.lege49. & vbi 244.lcge 63.& vbt
So4.lege 108. Prop.21.l.31. & 36. & 41.
Alege C& lin. 40. Clege A Prop. 27. lin,
35.0V.legeI V.0l legeOV. Prop. 30.
lin. 31.PD. lege PG. lin. 37.EXD. lege
PV C. &lin. 38. DC, lege HI. lin, 40,

-FTG. lege CGI H. :

3
4

5

De corporum proportionali diuifione .
De corpotum proportionall transforma®
tione . -
De corporum calculatione ;

‘Corrige , & hos errores , qui poftea occurrerant . Pagin. 30. Princlplo 3. I{n. 8. minorl legé malori, &

lin. 7. minori lege malori. Pag. 38. Pr. 14. lin. 5.

DCA; lege A B F. Pag. 70. Prop. 16. in figura ap-

‘pone R ; vt fiae triangulum POR. Paﬁ, 305. Prop.4y. & fequen. lin. 2. ipfius propofitionis , quorum

- lege quarum , & Pr. 47: imfigura {ub

— e e———T "

Pr. as. lin. 15, cft lege eft O. Pag.

poneP. Pag.161, Pr, 21. 1.
fis vbi qﬁw »& 1. 44. vbieft 3.8. 12, lege3. 6 .yov-Peg
P ‘Proparly. AC, lege AH, & Prop.g. lin.28. A B. lege A L, lin.3g. @ D. lege G B. pag, 253,
—1in. vltima ad A O. lege EO. Pag. 292, Prop. 11. in figura a
304.infig. propof. 14, Scribe E, inter C, & F.
- . 12. A E.lege A B, lin. 14. A C.lege AB. Pag. 340. Pr. 26.coroll,

43. vt 3.ad 8. lege vt 6.ad 1. rurg
+z90. Pr. 9. lin. 37.8:38. vbi eft 9. lege 11,
finem lineg O F.Scribe T. Pag. 397,
Pag. 310. Prop. 7; .
aliqui numeri errant in - tabula J

fed corriges addendo ex ordine num. 4. Pag. 386. Prop. 31.in figura ducito lineam A X. Pag. 493. Pri

75-1.9.10.11. quod dicitur de arcubus B D,

& DF. intellige d¢ complemeatis, Pag. 440124 pro gum.

€8, repone 48, Pag. 542, Prop. 48, in fig, ducito lineam C H,
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TRACTATVS 1
PRAELIMINARIS.

De efientia Qtfzmitatér continua.

. . !

7 NTEQVA M agamus cim Euclide de proportionibus Ma.
thematicis quantitatis, nécefarium videtur, effentiam quan-
ticatis ipfius, proprietatefque Metaphyficas cognouiffe. De. .
' finitiones enim primas vix independenter ab effentij quan-
titatis potelt haurire cognitio : Quarum notitia obfeuriys
percepta , cztera omnia, quz ab ipfis dependent in apertum
prodire nequaquam poffunt. Verum quidem eft; qudd nec

ipla quantitatis effentia probe dignofcitur ; nifi dependenter 4 multis propofitio-
nibus, quz deinde (unt oftendzndz : Vade nos tanquam Philofophos geren-
tes, quibus anticipare non infuctum, & prafuponerc non indecens,eatum proba-
tionibus, aut principijs ad oportuna loca feryatis » quz ad quantitatis notionem
faciunt Theoremata hic viurpabimus', daquam ndtayegoﬁgnfa > vt folym ,
quantum neceflicas repofcit, percipi poffic ipfius quanti conftRurio . I

EXPE’NSIO I

I quo confiflat conceptus quantitatis in ge-
- mere, & inquot [becies [ecernatur.

: HAac queftionem difufids agitaut in o<
ftris placitis philofophicls dif. 15: pag. 119,
ex qua difputatione liceat aliqua , quz magis ad
Mathematicam faciunt , hic delibare ; vt dein-
- de culdentits ipfa quantitatis effentia fefe in
apertum prodat. -

PR&ASSVMPTVM;

COmmunis hominum conceptus in id con~
s {fpirat ; vt quantitatis somine notet , tum
continuam quandam rerum fucceffionem , aut
multitadinem , tum vnius rei extenfam molem .
Et quamais Virtutam , potentiarum, acciden-
tiumque intenfionern, & vim eperatiuam quine
titatis menfuris fubigant : ad tamen vere fub

quantitatis -definitione veniant , incertum , & -
apud Philofophos controuerfum. Motus quoque -

& temporis incerta,& anceps quantitatioa deno-
minatio , & licet meafurentar , non propterea
certam eft, quantitatis fub genere conclneri .
Quamobrem, vt omnino pateat, quaznam iatec
Quantitates enumeranda fint, prids Quantitatis,
?uz apud nullos eft controuerfa , ut eft fuccef.
14, continua, & difcreta , conceptus , & defi-
nitio eft faquirenda,

CONCLVS. L PRO POS. I,

Effemia quantieatis in genere eo confifit 5
Wt fit capacitas quedam entitatis ad
~ partes babendas, vel aGtu, vel -

 potentif, vel faleem perin--
- telle@tus defignationem. - _ |

5. ) Robatur. Quii hec definitio omnibns
quantis etiam {piritualibus apeatur. Nam;
& quantitas molis ; & intenfionis, & fucceflio~
nis'; & numerf , ‘& temporls, & loci, & extens
fioais , & omne aliud genug quantitaeis fine pars
sibus concipi nequic,, flue illz aGu iae,-ue po-
tentii, fiue defignatione conciplantar <?Sic ia
numero ad{uat partes a&u , in quantitate molis
fierl queunt , in Ceelo}, fi effet incorruftibile ,
falcem concipi, . -

2 Probatur, Quiahzc eapacitas ad obtinen- |

das partes , omnium alfarum proprietatam ; quz

- de quacumque quantitate dicantur , fons eft, &

origo. Prima eft apud Valq. T. 3. in 3. par.dif.
90.c.3.n, 15.; Qudd det aliquam diftin&ionem
materiz : Nam fi partes fint reales,dat diftin&io-
nem realem, fi faQiblles , vel conceptibiles dac
diftin@ionem,” aut virtualem , aut per incelle-

Qum . Secunda, quod meafuret , aut menfurc-

tur : Nam fi gapacitate ad partes confequendas
potitur ; ergoerit bnser partes , quz excedat,

- quz exzquet , aat ab slia’quantitate deficlac.

Teértia et numerarf ; nam partes, vel a&u fa&e,
vel deflignatz plures {uht : ‘Quamobrem nume-
ntioni obnoxiz erunt, Quarta eft proportio.
T A Ectnim
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| rem, CUnLimS ¢
Vafnwm caufat ; cim vna extraaliameft:

: TRACTATVS L

Ecenim, vbi funt partes datur maius, minufque,
& vbi datur malus , autminus , datur maior quo-
que, vel minor continentia , vel totius , vel ali-
quarum partium efus, & ideo malor , aut minor
proportio , quz in hac continentia confiftit:
Quinta eft vis quzdam occupatiua loci . Quo-
niam, quod partes habet extenfas, fecundiim eam
extenfionem loco correfpondere poteft . Sexta.
Qudd obtineat partes in {émetip(a ordinatas , 8
{e inuicem excludentes ; Nam vbi diuifio eft,vel
conceptibilis, vel a&ualis, vel poflibilis ; ibi ne~
cefle cft, voam partem exclidere aliam ; alioquin
fi hzc aliam. fui ip{3 enticate inuolueret , non
poffet , nec quidem intelle@us concipere cum
fundamento parte's ; quia rei conceptus forma-
lis earum excluderet multiplicitatem.
Dicet forte aliquis ex Metaphyficis. Ratio,
perquam effentia alicuius rei {ecernitur, debet
effe omnibus alijs przdicatis effentialibus prior ;.

- fed extenfio eft prior capacitate partium ; ergo

. extenfio erit ratio conftitutiua quantitatis . j,
~ Sed refpond. 1d optimé {e habere, ctim plures

+ " proprictates adfunt eadem vniuerfalitate pollen-

tes, quz remaliquam conftituant. Tunc enim

~ Inter multas rationes eddem modo diftin&luas , -
cim eadem, & zqui fpetle {e diffundant, illa
debet feligi, quz radix aliarum fit, & alijs prior, -

& przeminens habeatur, Atin contrarium res

eft. Siquidem extenfio licet in quantitatejmolis

fit ratio prior , & per quam illa partibus frua-
tur, vt aduerfarijs morem geramus , non tamen
Al . LY M 3 .

adeo laté patet ; ciim nec quantitas difereta, nee

virtutls’, nec temporls extenfione patefcat, Ve-

#im , nec equidem conm,,ﬁxsﬁmmin

quantitate ctinua effe paf¥fum habitudine prio-
ag partium exiftés fit illa,qua

*"Quoniam fi penetrentur extenfio non manet, &
tamen cffentia quantitatis adhuc'eft, & corpora,
diuind virtate penctrata quantitatis effentia non
expoliantur. Lo
.3 Dices, Diuidere aliam quantjtatem , effen’
tia quantitatis né eft; ergo neque diuidi. Verim,
nec dividere , nec diuidi effe quanticatis confti-

~ tuit': Neque enim in hac fententia fumus. Sed
idafferimus ; ex eo quantitatem conftitul : qudd
fic entitas talis, cujus vna pars n6 fit omnis pars;,
& toti adequetur, Si- detur. ftaque aliquodens),
cuius hac entitas defignata non fit alia fimplici=
ter , & fine reduplicitione intelle&iud ; hoc eric
ens quantum , & hoc eft confequi ¢apacitatem
partiam faltemdeflignabiles.: .. -~ .. .

CONCLVS. 11.PROPOS. 1L .
. Species quantitatis '[ex funt. Quantitas
" Molis, Numefi, Temporis, Mo-
~ tus, Virtutis, Ponderis:

P Rob. Nam quantam , aut eft fubftantiale,aug
accidentale. Sifubftantiale eft,aut confide:
ratur,vt exten{umloco,vel vt habens plures par=
tes in eodem loco. Si confideratur, vt loco fub-
ftantia extenfa , iam quantitas molis eft ,. quz
trinam dimenfionem confequitur alticudinis,lon.
gitadinis, latitudinis . Siverd eius partes vna
.intra aliam latent , &, eundem locum occu-
pent; tunc et quantitas ponderis. At fi quan-
_tum eft accidéntale ; tunc,aut confideratur acel-~
dens in {ubic@o extenfum, & tunc cum fe accos

4

| cognitionem fubalternat ,

modet fubie&o candem conftituit cum eo molis
quantitatem : licet proprié extenfionis vocetur.
Siverd in eadem parte fubie&i fe colligat ; tune
eft quantitas virtutis , feu intenfionis. Quod fi
fubftantia , feu accidens Intelligantur moueri »
tunc quantitas motus enafcitur , & fi perfeueret
in motu , quantitas durationis , feu temporis
emergit. Tandem fi fubftantia, aut accidens
motus , & duratio intelligantur diuifa, & in plu-
res partes feiun&a , difcreta quantitas cft , & vo-
catur yquantitas numeri . ’
catur.

 COROLLARIVM.

Inc euenit, qudd, cim quantitas molis ,
H & numeri fint , tum {ubftantiz , tum acci~
deatium, id fuhfantia exteaforum , quod etiam
ab illa dependrat quantitas , & ponderis, & mo-
tus , & temporis , & virtutis. Et hinc quod de
illis primo difcurrendum fit, vepoté , quod vni-

-uerlale przbeat fundamentum ad alias quantita-

tes penitiis confiderandas, .

Conftat autem hoc de quantitate ponderis;
nam i magnitudine rei pondus dependecs cim
pro fui quantitate leue pondus in f{pecie poffit

* . zquare maius , ratione fuperadditz molis . Et

{ta quantitas motus , & temporis i multitudine ,
magnitudineque partium pertranfeuntium depé-
det : Sic quantitas vireutis 3 mole , feu magnitu-

. 'dine agentis , feu 3 numero mouentium , feud
- magnitudine figuraque rerum motarum exerit .

Quapropter in hoc libro agendum de Quantitate
Difiresa, ¢ Contimua 3 vtpote in quo res mathe-
maticz vaiuerfalitér tra@antur ; ideoque de il-
lis tanquam vnluerfaliflimis quantis agendum,

oggnnn quantitatum
ab 1 euldentia

principia mercantur, Subeft & infuper alia ratie,
Nempe omnia alia genera quantitatum fub ra-
tione quantitatis difcretz , {eu continuz confi-
derari, vt patebit (fi Deodante ) ad illarum at.
tingendos traQatus deueniamus. A

EXPENSIO H.

An aliguod argumentum mashematicum
euidenter. oftendat_quantitatem o ex
punélis non conflare.

Vamuis hzc guzllio requireret legentem

\ mathematic2 imbutum : Cim tamen fit

quoque philofophica,& Philofophi,licet Mathefi
non exornati illam percurrant , & ventilent pra-
{upponendo ea; quz 3 Mathematica dependent ,
vel {umine naturz cognita , vel ab ei demonfira-
ta: hinc eft, qudd hic eam collocandam duxeri-
mus , tanquam ad cztera, que deinde confide-
rantur perneceffariam. :

' CONCLVS. &. PROPOS. IIL
Nullum matbematicum argumentum., ex
punidis indiuifibilibus quantitatem
molis conflare, oftendis.

' HEc conclufio eft negatiué oftendenda ;

nempe argumentorum ¢am impugnantium
cuidenti folutione ¢ Primo itaque aliqui cre-
dunt , ex pundlis conftarc quantitatemeex illa
o T T propof.
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| ~ DE QVANTIT
'proﬁof:Eucl.l.f.ﬁ.r 3. in qua probat circulii alid
-clrculii nontangere in pluribus pun&@iss quam
. V00, & hoc adducit Bagata in 6. lib. fec.3.d.4.de
‘quaatitate, tanquam vaicum, & incuitabile ar-
gumentum ad pun&a inditifibilia in quantitate
oftendéda, & citac fallaciter Euc.dib.t.propof.16.
Sed Refpond. 1. Euclidem probare circulum
non tangere planum , vel ( quod fpecialiter ipfe
probat ) circulam intrinfecis in plaribus pun-
&is, quam vao fenfibiliter diffitis 5 non autem
tmmedlatis. 3.Oftendere,non tangere in pluri-
bus pan&is, quam vno ; {ed diuifibili ; fiquidem
non oftendit Hlud pun&um contaGus, aut cfle
diuifibile, aut indiuifibile. o .
Verdm dices . Licet id ipfe nonoftendatex
elus tamen demontftratione colligitur : Nam f
. tanguat {¢ in dusbus pun&is; tangant fe ins &

® ; itave-hac duo pun@a fiat in veriufque perie -

ria , tum maioris , tum minoris circuli. Ger-+
tum eft quod in omai triangulo duo latera fimul

funt tertio maiora ex propof.20: lib.1. Element. |

At fi » pun&um in circumferentia vtriufque cir-
culi eft; trianguli u 3 c duolateranc, & c M
effent tertio zqualia ; quod eft abfurdum,& con-

tra citatam propof.30. Id autem patet; nam B M, -

wtpote radius maioris circuli @quatur linez,

3 D ; cui etiam zquantur duo cruraM ¢, & ¢ B 3

Quoniam M c eft cius pars , reliquz verd parti
c.» crus B C eft zquale , vepote radius miooris &
centroc ad eius peripheriam pertingens .

* Hzc eft demonftratio euidens illa quidem, i

agamus de duobus pun&is diftantibus : noa tar
men immediatis . Nam primd , vel agimus de li-

nels , qu fint indiuifibiles, vel qua fint diuifi-

biles. Si fint indinifibiles . Certum eft, quod
maior eft latitndo 8 D,quamoc : Si ergo 3 D
fint duo P“"&a immedlaté fc tangentia , mul@

" magis {c tangent duo pun&ac., & 0; vel erge
ctiam ipfa erunt duo pun&a immediata, & fic
malus {patium non erit 2 D, quam 0 C} vel
etunt minis immediata , & fe penstrabunt pen-
&a 0 » & C : quapropter B MC non. erit triangu-
lum;.quia aulla diftantfa intericietur inter &0

n&a jauicem penetrata.- Si verd linez fing
diuifibiles ; lam latitudo vnlus occupabit aliam

n o, & C, licet in B, & D differant fpatio : Vade
rursis 3 M c'non erit triangalum .

* 3 ‘Certum eft. )

Lineolam o c effe

" maiorem illa por-
tione , qua-excre-
fcunt lateta B ¢,
& m c fupra ter-

- tium crus 3 M. Quo- -
niam , vt potes vi-
dere in triangulo .
QRx lineasv, & 1
v T,qua excrefcunt -
.}aara Qx,& RX ‘ S

uper bafim QR;ve |
‘vna cft minor per- T G RE.-F
pendicalari vx ; quia funt duo finus verfi, qui
numquam {a trianguilis obtufangulis,quorum re-
Jiqui anguli fint minores G. 45. finus re&i me-

* dietaté zquare poffunt.Quia, vt Th. 3, exp. 3.de

K—

o0

fin. Quadrati finus re&i eft quadrupli re&iguli-

-ex femiradio,&finu verfo: Sed In 3.fig. femira-
dius fuperat dimidiii finus re&f G.45.E 8.Qadd
eius quadratii fit uadrato {ui dimidij qnadrufhi

‘¢x p.6.1,3.femiradij verd diipld; cim ¢x prysLa.

ATE CONTINV A

. conta@&us t
* minusipfe conta@tusquantitaseric. . >

it fubdupld quadtato radij & F ,’cﬁf"i‘dﬁ'f'a:?j;e&
{ubquadruplii ex 6.1.2. Ergo finas verfus & R mi-
nor erit dimidio finds re@i2e.' Alioquia cum' fé.
miradio malori faceret-quadratiim maius, quam
fubquadtuplum quadrato finits re@i, c¢ui qua.
dratam fui dimidij fubquadrdplam éft ; Cum et-
go finus verfi angulorum minorum,quam Gr 45:
vt funtanguli QR 6 zquent femiradintm erunt
minores; qua vx; Quod llcet ex defe@t princil
plorum modd ficob{curum , & incompertum ;
prz{uponcadum tamen eft, vt certiffimum’, &
¢uidens apud eos, qui Mathefi inftru&i funt.
‘Quamobrem o c inRig. I. maior erit €1 pors
tlone , qui excrefcunt latera 3 ¢, & ¢ M "fuper
bafim; cumanguliad m,& 8 fint dcatilimi ; o
guod angulus apud ¢ femicirculo ( éxcepto vail
€0 puno inter s p ) menfuretur, ‘Ponamus
ftaque illam perpendicalarem c o linéam efl¢
vnius pun&i : Ergo latera, nec quidem vnico
puné&o {uper bafim excrelcent : Quare bafi eoin’
cafu, nec pua&o quidem indiuifibili erunt ma- -
jora: Sedminoreft o c, quam p e: Ergo non
excre¢fcentibus lateribus,nec quidem vnico pun-
&o indinifibili fuper bafiny, & ideo zqualibus
ipfi bafi ; erune tamen laterd apud verticem ¢
diftantia , abafiinc , & diftabunt faltem pun-

&0, & tantd magis diftabunt in 3, & p; quate

D, &B erunt duo punéta, & 8 M ¢ triangulam; -

- 8 latera Bc, & c'M bafi’am malora non érunt.

"¥ 3 Sint duo circuli.ep , &pL , corumqae

' centra-non magis , quim puné&o diftent inc, &

m;illique fint pesfe@i, vt ab aducrfarifs con~
ceduntur. Ambitus itaque corum in 5, &L nod
diftabunt magis , quinsducbas punétis: In 6
vnico pun&o : Ergo in reliquo fpatio vRjue ad

* minus, quim pun&odiftarent ; fic qu¢ punGum
" {a multas ,multafque pactes divideretur ,* - .

.4 Aut contattus eft phyficus, & realis; aut
non. Si phyficus : cectum cf, qudd quilibes
circulus in duo poteft fecari per imaginationem
faltem ; ita vt nibil integritati femiciceuli defis
etat .- Diuldatur itaque ,>& diuifio in-puaGum
contadus cadat ,- vel pundum illud-abfumet, 8
tanc aliquid , femitiredll partibus ; vel verilques
vel alrerideficiet : vel non 3 & fic i duo fecabie
illudpua@um=z © ¢ C 0 T T
- R®pondere verd (ve refpondet quidam ) clr-
‘culum in duas. 2quales partes nequaquam poffe
fecari , aut qudd nori‘poffit diuidi mente? nift
aliquod ex eo deperditum imaginemur , cft
contra ma‘tquia_tifc’o{, pugnate, qui id euddenter
probaat , & €uidens probatio fortiis cuincit de
diuifione menge conceptd » quim de divifiage '
applicata materiz. ' T
Obijcs 2. ex Pelletario apud Clauium .:Om-
nis quantitas G augeatur in infinits poteft quay
. cumgue datam fuperate , fed angulus coataus

. circuli cum plano , licet au&us in infinitum,

. nunquam poteft angulum re&ilinewm K L N,
. etfi minjmum fuperare ; Ergo angulus acutys .
‘ | k L G quantitas noneft, & fic muito

" Huic argum. Fusé' refpondet Claujus . Nos
111 refpondemus, quatenus niticur probare pun-
&ixconta@us indinifibile effe.Rep.itaque.Quod,
vel angulus contaGus fumitur , vt inclinatio

* duarum linearum, prout Eucl. defin. 8. ltb.1, vel

“pro {patio inter lineas inclinatas cotento. Sipri-
‘mo 'modo accipiatur verum eft , qudd angulus
-contaGus non eft quantitas : fed nec angulusre-
S U S )
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@us. Vesdm potlis quidas modut quantitatis 3
vade in genere quantitatis nomrelt faclenda com-
paratio , fed inclinationis. Cum autem linez re-

- @z 3 curua differant genere, hioc eft, quodin-

¢linatio curuz ad re@am inclinatione re@g fem-
per euadat maior, & curua magis inclinetad pla.
sum, quim re&a . Licet deinde fa@3 compara~
tione inter lineas inclinatas ciufdem generis,pu-

;a {;etipheriamm poffic dari minor , minorque °
n

nfinitum, prout fe circuli augebunt . Sives

ro Angulus acclpiatur prout dicit {patium com~

prehenfum inter lineas , tunc quidem quantitas
eft 5 fed cuius ingnota menfura fit. Nam angu-
lus quidem re&us arcu circulari menfuratur in~
ter crura comprehenfi : fed , qua nam fit menfu:
raanguli curailinef , incompertum eft 5 quare
omni acuto re&ilineo minor quidem eft in prin-
cipio fui , ex demonftratione Euclidis. Sed cdm
non feraet femper eandem inclinationem , & ci

- ‘accedens ad quadrantem verfus ¢ maior fiat, _

an ab{olutd dicendus fit minor ; res in dubio ef,
& quo fenfu minor dicendus fit, magis anceps «

*® Et hz¢ quidem de angulo. Verdm vjtima
confequentia nullo pa&to colligitur;nempe qudd
conta&us fpfe non fit quantitas ; quia angulus
eontingentiz omni acuto re@ilinco maior fits

§mo ¢ contra potitis videtur deduci : Quia cim -
- curua omni re@3 inclinante alteri re@2 magis.
‘inclinet , magis etiam fe illi adaptat : Vade -

contadus fpfe linez re@z cum curni maior erit,
cim maior fit inclinatio, quam re&z cum reéti.
Datis enim duabus lineis materfalibus , & ali-
quali latitudine pollentibus, contadus earum
malor eft ,fi inclinatio maior fit 5 & ideo etiam

. eurua & reQa fenfibilis fe inulcens tangent ma~
gis > quim qualibet re&a tangat re®am omni- -

modi igelinatione datd ; fed pun@a licet indiui-
fibilia in contingendo , partes habent etiam jux~
ts aduerfarios (" fiquidem tangitur vnicum pun-
@tum d pluribus pun&is ) Quare pun&um con-
“tadus poterit effe fecundum plures partes,& paus
clores , & contaitus poterit efle maior , aut mi-.
por.Quamobrem, eiim non fit indiuifibilis nul-
Jus, licet pun@orum indivifibilium, conta@us,
ex co nea poterit deduci quantitatis ipfius indi-
uifibilitas. Quandoquidem dato etiam ;_qudd
pun&um plania oirculo tangeretur ; nihfomi-

nus {ecundum plura pun@a peripheriz illud -

pun&um plani poffet contingere. .
EXPENSIO, HEL

Un dligstod argumenum mathematicii ofté.

dat quantizatem ex punilis non conflare.

* 7 Idimus pﬁn&; indivifibilia in qua-ndu;:e

re : Modd videndom cft ; an fitaliqua ratio ma-
alvematica , que itla explodat. .

 CONCLVS. LPROPOS. IV.
- Arghmenta plurima mashemsatica oftenduns
4 punitaindswifibiléain quantitate non .

oy Teperiri. .
, q 'R,gnmgntum <t vfiratum , qudd non

poffet fecari linea nouem puplorum in-

duas partes equales; quja {cilicet pundtum mes

- qulld efficact ratione mathematici conftas

dium in duoeflet fecandum” - -
2 Quod datis duobus pun&is eonceéneeicis tot

-reperirentur pun&a inmalori, quotinminori ;.
~ciim du@is i centrolineis ad omaié pun&a-cir-

conferentiz circull maioris, illa neceflarid tran~
firent pertot alia pun&a circuli minoris : Quare

In vtroque par aumerus pun@orum lateret.

3 Quod Diagonalis in quadrato effet tot pun<
&orum quot latus 3 cim du&is3 pun&is omni-
bus laterum pagallelis , per omnia-diagonalis
pun&a ttanfirent . T

Quibus argumentis geminam opponunt ad
uerfanij refponfioncm . Prima eft negando li-
acam illam in duo fecari, vel duci lineas per om+
ata pun@a, vellatgrum, vel circolorum. Sed
hoc gratis negatur , cum {ater conceffiones de
pun&o ad pun@um lincam pafle duci , vt omni-

- no concedibile expofcat Euclides , & fine , quo
. Mathematica nonconftaret. Et

quoad fe&io-
fiem linez bifariam, demouftratio Eucl. propof.
10. congincit {altem de fe&ione mentali, & Me-
thaphyficd , vt ecuidens eft 5 necfvalet cuiufdam
refp. omnino futilis , quod lineam demonftraue-
rit Eaclides omnino in duo partibilem , ex fup-

- pofitione Ariftotelicz fententiz, Quafi quod

demonftrationes mathematicz folam probabili-
tatem confequerentur, & precipud illa ex fup-
pofitione probabili procederet, quz toti Mathe~
maticz euidentia fundamenta przbes.

Secunda eft Galilgi dialog. p. 3 1.5 qui exifti-
mat pun@a indiuifibiliain quantitate effe infini.
ta ; & ideo non poffe pun@um in duo fecari , vel

. de pun&o ad pun@um , per alia pun&a certa , &

determinata, linea duci : Cim nec duo , nec de.

cem , nec aliquis numerus determinatus pun&o-

fum in gan:i_me reperiatur; fed ipderminatus.
erit refponfio ; cdm offendemus nom,

-pofle infinita pun&as, feu indeterminata in quan-

titate reperiri .

"# 2 Sic probo {petlaliis pofitam fententiam ,
Sie Cylindrus A B ¢ D excauatus concauitate
fpherica A 3 ¥ Sitque in illo defcriptus conus
ocp. Dico; quod fi pun&um illud extremum
o indiulfibile eft , Quod etiam tota circumferen.
tia A 3 indiuifibiliseft. ’

. Et fiilla circumferentia diuifibilis eft ; quod
etiam pun&um o extremum, quodciique illud fit,
diuifibile eft. Id vero conftabit, quia circum-

. ferentia A 3pun@ata , & pun&um o probabun-

tar zqualiaex Luca Vallerio lib. 3. propof. 5a.’
de cent, graujt. Quadratum o 1 ob angulum re-
&um B cx 47.clemen. Et nobisp.11. lib, 3. cft
zquale duobus quadratis ex lineao E , & ex linea
18 Linez vero o1, elt zqualis linca er, &
ok linea E H: Quare quadratum , ex linea PE
eft 2quale duobus quadratisex 1, & H lineis, .
- & quadruulum eius,gya&mplo - Quadratum
0 " © 7 vero ex pq eft qua

| 3 druplum quadrato éx
) x/‘m . PEs & 1v quadru-
=\

@ plumquadrati1 £;E¢
H L quadruplum qua-
dratin g, & itaetham
_ erunt circuli quadras
.tis lafcriptl. Quare circulus , cuius diameter
P  eft zqualis duobus circulis 1 v, 8 1 L3 Ab-.
fato itaque 3 circulo P, circulo 1v , refi-

- duus annulus, cuius laticudor1, & v Q, erit
. 2qualis circulo m L. Et fi Hneam P q_ eleues

¥iqug ad yltimum pyaéum 0, femper ‘:alebic :
, ~ cm
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Jdem argrimenédn. Quare pus@um o er ¢qua-

lecirculo A 2 ¢ Sed circulus a3 diuifibilis eft 3 .

Ergo ctiam pua@um o, odcumque minimum
_aclg{atm..'fizoautem monftrario deferuiat
PTO 1js s qui iam Mathematica fuat inftrudi , fie
c::& fequentes .
.. 3 Slc oftenditur ex propof. 2. Expenf. 4.
Conic. Agentes de Afyn@ato demonfteabimus,
Qudd hyperbole femper ad afymptotos -acce-
dit, &numquam illos tangit , vel fecat , & fi po-
Batur quelibet minima quantitas inter ipfos, &
byperbolem, diftantia tandem etiam ill3 mini-
mi guaatitate datd minor euadet . Sint Afypto.
ti 3a & Ac, fedio hyperbola Qe n, Often.
fum eft , hanc femper , "quoufque prolungantur
lateraql,- '
& oN B
accedere
propils
ad Afym- -
ptotos A
a& AcC;
fed num- -
quamillos
tangere.
Detarjta-
que pun- :
&um ali- ‘
quod. Cumomni datz quantitate tandem {pas
tium interceptam fnter Afymptotos ac & hy-

perbolam QE N jeualurum fit minus ; euadet mic

nus dato pun&o ; ciim tamen aduerfarij nolint
mhinus pun&o in quantitate pofle dari.
® Et idem erit argumenti ex infcriptione Hy-
perbolarum dedu@i: Nam oftendit Vincen. Vi-
ulanus infignis Geometra de maxim. & minim.
1ib, 1. pag. 45+Hyperbolas per dfuerfos vertices
fimul defcriptas , verdm, quarum eademfit ré=
gula, femper inuicem accedere ; nunquam tan-
gere s Quare idem quoque argumentum ador-
nari poterit.
* 4 Prob. Quoniam omnia re&angula, vt do-
. cuimus de fuperfitic conicd agentes inter Afym-
ptotos, & Hyperbolem fa&a, inter fe {unt zqua-
lia 5 Sic re&angulum fa@&um cx lineis ¢ &
ML, eft'zquale parallelogrammis interceptis ,
‘& quibulcumque alijs quorum vnum latus L™
fit vni Aymtoto paralleli,alterum F L ad idem pii-
&um Hyperbolz incipiens fit akeri Afymproto

parallelum,8s in primum afynfptotorum A c de-

finat . Sit ergo- pun&um quantitas aliqua pro-
pofita , ad quam hyperbola femper-accedendo ad
alteram afymptotos, fam peruenerit . Quare re-
&angull huius pia&iinterpofiti inter hyperbo-
.Jam , & afymptotos latitudo erit linea, vtpote 2b

eco puné&o dedu@a, quo diftat hiperbola ab afym-

ptoto ; quod eft ab furdum, & linca 2quabitur pa-
zallelogrammiz omaibus alijs interpofitis V.
parallelogrammo FLMa, quod ftem abfurdum

eft ; cum linea fol§m longitudine fit diuifibilis,

& parallelogrammum etiam latitudine ,

Contra verd hoc argumentii ea refponfio va-

Jeret , qudd pun@a funt infinita, & ideo , qudd
nec in cono vitimum pun@um affignari poteft ,
nec in hyperbold ca diftantia:y quz pun&um
®quare queat . Quamobrem vt euidentiam hac
argumenta fortiantur , hiee quzfjo et refol-
wenda o e - R

¢
[

EXPENSIO IV.

Punita infinita in Z:;m_iwe', dn admitti
debeant. o

-]) Offet hzc quzftio agitari de punis ; que
a@u fint in quantitate ditin&is fecundim
{uumefle, atque numerabllibus . Poffet etfam ,
intelligi de pun&is , quz in quantitate aGu non
diftinguancur; fed mentaliter,vel per dinifionem
fuccefliuam feparabilia. Si hoc fecundo modo
intelligatur , coincidit cim opinione Ariftote-

licdy quod partes fint indnfinitum multiplicabi-

les abfque eo , qudd earum vitima poffit attingi.
Nam, neque hoc pa&o punGum vitimum, nec
quidem Intelle@u affequi poffemus; cim infini-
tum exhaueibile non fit , & fi vitimum afligna.
fetur, iam infinitum effet exauftum. De pun@is
ltaque a&u ditin&is » & a@u numerabilibus

fermo oft : de quibus fic affero,
CONCLYVS.I. PROPOS. V.

Punita infbita in quansitate afty diftind
&a nequennt admisti.

| ! PRob, Quoniam mumerus fofinitus darl

nequit , ergo neque in quantitate pun&a
infinita’. Nam numerus numeratus , fubie&um-
qtte numeri eft multitudo ipfa. Quarefi multis
tudo infinita pun&orum daretnr, etiam infinie
tus numerus daretur ., Infinitus autem numerus
dari nequit ; quia innumerabilis effect. Qaarein-
finitus numericus per exclufionem effentiz nue
meri conftitueretur, -

3 Vel pun&a illa fimul addita conftiguunt ma-
fus,vel non, fi non; ergo quantitatem non exten-
dunt , vel maius confticuunt , & fic cim eorum
multitudo fit infinita , & eorum quodlibet maius
quid addat,magnitudinem infinitam conftituent.
‘Sunt enim infinita fimul addita, quorum quod-
1ibet extenfionis aliquid facit : Ecgo iftud quid
extenfionis mukiplicatur in infinicum; Ergo ez~
tenfio erit infinita . - _

¥ 3 Omne infinitum zquale eft 5 alioquin vbi
conclperetur alterum maijus , ibi minus effec
exhauftum , & finitum . Ergo, ciint in qualibet
quantitate pun&a fint infinlta,, qualibet quanti=
tas affignata maior A , minor 3 pun&a infinita in

"fe cancludet , & ideo zqualia multitudine, -Séd
_ indluifibilia magnitudine {unt etid omnia 2qua- .

lia; quia indiuifibilia {nnt : Ergo exibebunt ex-¢

tenfionem zqualem. Propterea quantitas maioe

A cxtenfione zquali pateret , ac quantitas minor
8 ; quod effe nequit , & omnes quantitates effent-
gquales , quod item abfurdum-eft.

Dices ex Galilzo Dialog. pag. 33, Qudd ne- '.

que fint nfinita, nec finita; fed tot, vt cuilibet

affignato numero refpondeant . '
Nam, vel he¢ affignatio poteft fieri finita fn

fnfinitum, & fic idem ¢ , ac admittere pun&a®

finita in Infinitum " in quantitate ; quod ipfe non

‘vult, vgl finita tantdm , & ficiam, nec pun@ain
zuantitatc funt infinita, vepote correfpondentia

1nitis numeris. Deinde quzro de omnibus puns
‘&is. An omnia finito alicul numero corre-

fpondeant ;. & hac negat. Igityr alicui ‘infinito 5

{ed hoc non datur ; Ergoaliculincero, & in

detesmi-
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dete rminats . Quaré éolledtio pun&orum in-

certaeft, & indeterminata ; & ideo aGu nonerle

diftin&a: S iquidem omne s quod eft a&u, deter-
minatum etiam eft, & certam ; vnitateque gau~
det, & fingularfeate; qui poffit valtatibus nu-
" ‘merlcis correfpondere. .

-4 De omni, quod aflignatur guantftatis , illud
‘Ycet minimum , quzritur an correfpondeat cui-

cumque numero aflignato, fine non : fi corre-
" fpondet,, clim omnls quantitas malor aliquateniis
ill , eandem prorfus correfpondentiam confes
quatur , erit 2qualis minori . Et fi dicas corre-
fpondere quidem in multitudine pun&orum non
autem in extenfione . .

Contraeft. Nam omne pun&um , cim non’

fit cim alio penetratum , & per aduerfarios om-
nia fint eiu{dem rationis , & {ub®antiz omnia-
2quo modo {ubfaatiam exteadunt . Ergo cim,
&quantitatis magnz pun@a, & quantitatls pare-

oz omni affignato. numero correfpondeant ; -

2qualiter extenfionem przftabunt. .

" ¢ Ciimomnl numero indeterminato correfpon-
. deant, fam 5 & ipfa pun&a erunt multitndine
indeterminata: Sed multitudo eoram extenfio-
‘nemdat : Ergo eft etiam indeterminata extenfiog
quod eft abfurdum . g :

6 Deus videt omnia illa pun&a; imd & fecer-
nere , & fepare poteft ., Separet ftaque, vel rey
vel cognitione. Tunc,aut iHla pii&a funt infinita

vel finita. Si infinita ; nulli namero correfpon- -

dent ; cim numerus infinitus dari nequeat. Si fi«
nitasergo non omat aﬂifnato;nnmero; fed alicul
finito correfponderedebent . . :

EXPENSIO V.
I~ quantitate partes infinite capacitatis
 wirtudlss fm mentalis capaces funt.

L IceT excluferimus pun@Qainfinita in quan-

titate, & indeterminata, quz a&u fint;non

tamen quandam infinitam capacitatem partium
exclufimus , quam hac;, & fequenti expenfione
in animo eft declarare . S

CONCLVS. I. PROPOS. VL -

In quantitate paytes» in - infinitum concipi
- poffunty, dummodo quavititas concipimtur.

D Robatur . Nam effentia quantitatis in par:
.- & "tium capacitgte confiftit : Ergo fi quantitas
-eonciplatur , capacitas partium concipienda eft .

. * 1 Mathematicé . Docet Euclides lib, 10.
_ < elemen. propof. 3. reperire lincas longitudine
alteri linez incommenfurabiles, quarum natu-
. .xa talis eft ; vt fa@a qualibet in eis diuvifione ,

*.  .quamuis minimi,& quacunque adhibiti partium
multiplicatione, nulla tamen pars poffit deferui~
1I¢ pro communi menfuri illatum ; fed femper
» inuicem pars vnius , partlalterius comparata
-Inzqualis inueniatur, V.g. hzc dividatur in 10,
,v_qll 100,vel 200, partes, 1lla in 7> aut 3§, aut 138,

. aut quoguo modo in partss aliquotas : Aumquam
".tamen vna, alteri _comm'enfuu?:itur ; {emperque
partes diffidebunt ), quonf{qye erunt partes. Hinc
-sutem deducitur , qudd erunt jn infinitum diui-
+Bbiles » Alioguin, fi tapdem ad minimas deuen;

.

tum effet ; iam , cim omnlsmininm fint 2qualiey
partes fa&e #quarentur , contra euidentiam de-
montftrationis . =~ .. . ' K
- * 2 Docet Euclides propof. 49.1ib. o. elem,
d medid , quz eft irrationalis linea , infinitas ir-
ratfonales facere ; quz nulli antecedentiumirra-
tionalfum parti fint- fn aliqua ful parte zquales,
ideft omnibus irratiofles ; Ergo eadem quanti-
-tas poterit habere partes infinitas faltem concep-
tas intelle@u ; cim nequeat inueniri pars adeo
mipima , quz alteram ex¢quet . ‘Alioquin tar-
dem aliqua reperiretur eadem cum aliqua ex an- -
tecedentibus , vel tota, vel inaliqua ful parte s
Si enim puné&is conftaret , in numeris eapun&a
numerantibus proportiones illarum exprimi pof
fent; & fta licut omnis numerus alicui numers
eft proportionatas s fic reperiretur irrationalis
alicui irrationalf confentiens, cuius proportio
"in numeris exprimi poffet . Quare irrationalis
non effet : Eq enim eft irrationalium incommen-
{urabilitas; quz nullis numeris effari poffic, . -
* 3 Probatur, Du&is parallelis An,& sc,&
perpendicularibus BA , & c L, &c. Ducantur ab
A pun@ore@z AD,8&AE,8& AP, &ac,&c.in
infinitum. Dico quod c ¢ diuiditur in partes m
nores, & minores in infinitum : & tamen num#
quam finiri poteft . ' o
Nam primo in x bifariam; dcinde per & in trés
partes : deinde per A ¥ in quatuor, in quinque per
AG, in fex per A 0x, ita vt oL fit fexta pars to-
tius cL: & femper linez inferids, & inferits
EC DERGX diuident in

partem mi-

. o norem, ite-

Z rumque mis

- A% . norem , &
P g piiquam ad
L H T. pun&um L

peruenient , quia ax s aut quzlibet alia lon-
glis in Infinitum du@a, femper magis diftabit in
0;quamin A dlinea AH; cim faclat angulum

. 401, Alioquin fi conueniret iro,, non effet re-

&a;.vt przfuponitur , Sic linezck ,&MD,&
1€ femper breufores erunt fn infinitam : Quia
-M D minor erit x ¢,&t & minor,quim M D, &
¥ F, quim £ 1, vt oftendemus -dante Deo in tra-
&atu perfpec.& quilibet ex fe poteft concipere.
- Quapropter jllz linez poteruit diminui in infi-
. uisum ; & femper fupererit, quid auferatur..
Probatur 4. Trac, de annulis folidis demon-
ftramus. Annulos folidos, per quorum folidi-

! tatem conoldis parabolicl fuperficies tranfit,.effe
Inter {e zquales ; & corum fuperficles horizon-
tales inuicem quoque zquales. Sic eraffitudo

.PBin annulum BxR folidum circa conoidem

.Bac flexa, & perculus foligjtatem per &, & p
conoidis fuperficies tranfit; ifte inquam annu-

lus eft zqualis anpulo p 1 grafliciel maioris; fed

.minoris ambjtus , & ¢tiam annulo 1 b, & tandem

D F Cylindro. Hi verd annuli, & fuperficies eo-

"rom orizontales ; dum dillatantur gyro s reftrin-

. guntur foliditate;fuperficleque in infinitum. Vel

+ ergo femper reperftur foliditas, & foliditas : {d-

_perficles , & fuperficies ; quz minor fit in infidis

~tum, & in infinitum, vel now = Si non ; ergo de-

_ neniemus ad vitimum indluifibile in fuperficie
annularl ; quaerit circumferentia, & inannu- -
lo folido ad vltimum indiuifibile foliditatis,
Fld?d erit fuperficies vitima, In quam defijt fo-

tas 5 quz foliditati Cylindsicg D ¥ #qualis
erit 5
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etit; quod eft abfur-
dum , cim fuperfi.
cici ad corpus, & Ij-
nez ad fuperficiem
nujla fit proportin ;

I
A

quia fune in diuverfo m_é \ :

genere, & primo qui-

titatis. Deindetune B
parabola A P x dep
angulo ad alterum
angulum B more dia-
?omlis non tranfiret ; cum nulla effet graffitles «

ed parallelz py congrueret ; quod contra natu- °

ram parabole eft : cum nunquam parallela diame-
trolinea parabolica efle poffit. Quod fi grafli-
ties P B numquamad vitimum (ui effe peruenict .
Ergo foliditas eft diuifibilis in infinitum. Ea-

demque ratione fi fuperficies B numquam ad

vitimum fui effe peruenit. Ergo diujditur in in-
finitum, :

* 5 Docet Archimedes » & nos de folidis , &
de fphera, & (phzrz fuperficie . Corpus feg-
meatis conorum {phzrz infcriptum effe fua foli-
ditate minus , quam quadruplum fuperficiei cire
culi maximi {phara infcripti..Et femper crefcens’
tibus, & multiplicatis lateribus quocumque nu-
mero quadruplo , accedere quidem femper magis
ad zqualitatem, tum foliditate quadrupli coni in-
feripti, tum fuperficie quadrupli -circuli maxi-
- mi : fed niiquam ad eam peruenire creflente fem-
per figurd conica in foliditate , & fuperficie; fed
femper minoribus, minoribufque incrementis in
infinitum. Ergo quantitas illa, qui deficit figae
ra conicis fegmentis conftans (phzr2 infcripta,
tum f{uperfieic accedendo ad quadruplum ma-
ximi circuli , tum foliditace ad quadruplum co-
nj inferipti, recipict infinita augmenta in infinj-
_ tum abfqueeo, quod zquaet ipfum quadraplum :
quare quantitas illa per quam fit accefflus ad qua-
drupli circuli, vel cont erit diuifibilis in infini-"
tum; cim additione minoris, & minoris , quanti,
numquam ad quadruplum deuenire poffit . :

6 Probatur. Nam licee angulus conta&us fit
minoromni acuto angulo . Jite tamen angulus -

potett diuidi in finitas quidem partessfed in infi-

nitum . Poffunt enim fieri circuli centrisd li--
mea, quam tangit, perpetud remotioribus : Sic
poteric fieri circulus femidiametro digiti vnius,
femidigiti , & fic in infinitum. Sed illi circull.
femper faciunt angulum conta&us in Infinitum

minorem. Ergoangulus ille in infinitam diuidl -

poteft .
*  Probatur

vltimd ex li- A
nea quadratri-
ce ca. Equl D
dem; etli fi vl
tima pars qua~
drantisc v di<
-uidatur , & ‘ '
fubdiuidatur \14
in infinitum;
ficut 5 & vl- C.
tima pars pro- —

H

portionalis fe- o G
midiametri o '
p;& d partibus . :
fubdiuifis circumferentiz , ad centrum re&z;ve
»v ducantur. Sicut & d partibus eiufdem ratio-
nis femidiametri, perpendiculaces , v¢ ox; In

-

mutuis occurfibus, & interfe@ionibus X pun.
Qa quadratricis femper , femperque appre-
ximantia magis ipfius bafi exibebunt ; fed num-
quam ad ipfam bafim B F peruenientia. Qua- |
re Quadratrix per ea pun&a continuata, num-
quam confequetur fuam bafim, aut adeam con-
fungetur , vc oftendemus coroll. 2. ex pen. 3.
trac. de lineis flexis In fine. Vade partes , quz
Inter bafim , & datam partem vitim3 quadratri-
cis reperwntur , vtF X, erunt in infinitum di-
unifibiles, Malea funt in idem confpirantia ar-

umenta philofophica , fed, quz , vt extera con-
aled relinquimus , cum fatis fuperquehzc con-
uincere videantur. :

EXPENSIO VL

Anpartes quantitatis phificam dinifionem
in snfinstum [ubrre poffine .

HEc quaftio philofophice foluenda eft, ciim
hoc, non ab ipfa quantitate dependeat;
{ed 4 rerum natura : Licet enim res donec con-
cipiantur quante femper vlterids diuifibiles con-
<ipi debeant. Nihilominus poteft effe ; quod res

- determinatam quancitatem ad fui exiftentiam re-

pofcant, fic ipsi earum naturd pofcente: & ideo

-qudd licet vlterits, vt quantz diuifibiles fint, i

tamen diuidantur, pereant, cim iarh ed quanti-
tate non potlantur , quz ad ipfarum conftitutio-
nem requiriter . ..

CONCLVS. L PROPOS. VIL
Probabile eft in diusfione quansi tandem ffe

 meceffarso quicfcendum .

1 ) Robatur. Qualitatis per gradus augmenta>

: bulis primus gradus 4 Dco , vel produci
potelt; vel non. Sipoteft: Ergoille eft indini-
fibilis : Neque enim fub minori quantitate in<
tenfionis , qualitas illa producibilis eft ex fup- °

‘pofito , alioquin affignatus ille gradus primus

nonefler. Siverd dicas. Nequaquam id poffe
facere Deum . Illa igitur qualitas primum gra-

. dum non habet , 2 quo produci incipiat, & quo-

modo habebit {ecundum , &tertium ?
2 “Efficiat Deus primam partém rei , quam po-
teft facere . Sed non repugnat, quod faciat Deus
id ,quod poteft . Ecideo non repugnabit confe- *
quenter,quod primam partem rei producat. Qua-.
re neque repugnabit, quod vitimam relinquat.
3 Multafunt, quz videntur per folam diuifio-
nem proprias formas deperdere , & alias'confe-
ui. Ergo etiam eruntaliqua,qua diuifa fe fub- .
ucent, & in nihilum abibunt'. Nam difficulcer
poreft oftendi in adufkione lighi,qudd forma no-
ua cinerum ab igne introducatur. Cimignis
formam cinerum , vaporum, carbonum , fpuma- -

" rum, fcoriarum , & tam diuerfarum rerum, in

quz ligoum, & aliafimilia in fe adurendo con-
‘uertuntur, non contineat. Quod fi noua forma
non eft ab igne ;3 quo erit? nifi 4 foli fegrega-
tione , quam praftat ignis , tanquam i caufa de-
ftruente connexionem fub qud 1n effe perfe&io-
riy & fub forma altioris ordinis detincbantur.
Quid detru@i fubic®um adaliud, ad quod erat
in potentia, faceflit s Si ergo res per ?oia;in di-
Co uifio~
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unifiong poffunt mutarl;ergo etii in aihilfi redigi,
4 Viuentia determinatos limites parnitatis, &
magnitudinis recognofcunt ita , vt dats vniufcus
fufque fpecie, fub minore quantitate produci ne-

' queant. Jta ergo non improbabiliter poterit de
quacumgque re inanimati conclndi , licet tamen

repugnantiam 5 cur fub minori quantitate cffe
nequeant , enjdenter non cognofcamus .

s Deus videt omnes partes fa&iblles in quan-
to, & quz fimul , & qua {uccefliué fieri queunt.
Ergo preter jllas diuifiones, quas videt, Deus
nullas alias agnofcic . \Ergo partes {unt ad vltis.
mum fui effe reda@z : Alioquin, fi adhuc effet

capacitas partium , non effent omnes partes ac-,

ceptz 5 quas videret Deus.

6 Deus quoque agnofcit extremo fignato A,
quz pars immediata {uccedat ; Quaz erit indluifi-

- bilis ; Siquidem, fi multas partes concluderet, -

Jam noneffet pars immediata. »
. QObijcies fi in quanto partes in infinitum cone

. cipi poffunt . Ergoetiam fieri,

Refpondetur dinerfam effe rationem. Nam
concipi quidem poffunt; quia fupponitur id quod
partes effentialiter recipit: Atfiper ablationem
{uble&i tollatur, & quantitas ; tun¢ ficut quan-
titas nop eft , fic nec dinifibilicas amplids con-

. clpipoteft . Nos autem dicimus, qudd fubftan-

tia determinatos limites paruitatis obtincat , ita
qudd, cimad illud vitimum deuentum fuerit,
pereat , B defliclat, Vnde neque per diuinam

" potentiam poffit in minutiores partes difcindi :

nifi pereat : Eo qudd effentialiter ita pofcat effe,

_ nec {ub minori paruitate coarQarl poffic ,

Dices nulla eft ratio aoffi 3 cur dato

» minus etiam dari non

poflit ; Eggoatantum cft diulfibile in infinitum.

<

-Refpondetur eandem rationem effe de multis
alijs in natura exiftentibus , in ghilbus, licet nul- .

Jam poflimus reddere rationem ; cur non potae-
zint aliter effe 3 adhuc tamen ita neceflarid fume .

- Scirfius enim repugnare mundum non exiftere

in aliqua capedine ; & {cimus item in fpatijs ima-

~ pinarijs infinitas capedines reperiri. Sed non
. - poflumus cognofcere. Quare Deus potids ele-

gerit hanc capedioem, quimillam , Sic non eft

maior ratio , quod motus diurnus tendat in Oce

illatendentia, five inhanc, fiue inaliam partem
neceffaria eft . Itaque fic philofophandum de
quanto : Quamuis enim non repugnet viterids
diuidi; non tamen Inde afferendum s qudd poffic

- femperdiuldi. Licet enjm repugnantia ex pat-

te quantitatis non effet : poffet tamen 3 fubftan.

. tia, feu gualibet rerum corporearnm fpecie, re-

pugnantia fuboriri . .
Dices inter ens, & nihil eft infinita difantia

. Ergo, antequam deucniatur ad niky , infisita

diminutio fieri poterit ,
-Refpon. Semper faQa qualibet dinifione, cffe
samdem diftantiam rei 3 nihilo. Vande , cim per
divifionem non procedamus ad nihil , diftantia
infinita non-erit in caufa ; cur infinitps procef-
fus in dividendo fieri queat. Quare concludis
mus generaliter nonefle partes in infinitum fas
&ibiles in re quanta ; nec quidem in ipfa quan-
titate ; nifi ex fuppofitione , qudd maneat quane
titas : Sed quia dinidendo in infinitum perit ome
ne fubie@um corporenm ; pesit etiam quaatitas
ipfa. Vnde infinitz djulfibilitatis, feu in mfi-
nitum tendentis capax noneft , oL

- cidentem potis, quimin Orientem ; & tamen

* - Deofit vaum quid, & tdem actributum .

7 Probatur etiam conclufio. - Agens naturale
V.g. Igais attingit omnes partes fubie@i difs
gregendo', cim 4m-emnibus fit calor. Velergo
omnes partes fa@ibiles difgregat’, & iam partes
in infinitum diftinguibiles non habemus ; {od
quz , omnes tandem difgregari , & [ciungi pof=
fint. Quodfialiquas. Tune non eft maior ta-
tio de vna, quam de alia: cim calor fit in qua-
cumque parte fubie@i ».zqualiter intenfus ; &
fic {fubie@um fecundim omues {uas partes adu-
ftum, non effet dilatatum, cim aliqua tranfirent

immunes ab cficacia caloris .
EXPEN‘SIO VIL
Quid fit panctum phificum , ¢+ reale.

co NCL(VS. I. PROPOS, VIII.
Punétum phificum partes habet non poffibiles,
wel fatibiles , fed deffignabiles tantum ;
deffignabiles quidem effentia [ud fic
pofeense s non factibiles autem per

‘ “accidens ,

| X di&is hxc conclufio, quz pun&i phifici-

, cflentiam explicat eruta eft. Si quidem ,
cim probauerimus pun&a per fe indinifibilia ng
reperiri in quantitate ; reftat, dim etiam exclu--
dimus progreffum in infinitum ; qubd tandem ad
aliqgnod pun&um per accidens {altem indiuifibi-
le deneniendum fit 5 quod quidem partes confes
quatur, quz tamen diuldi nequeant ; non quie
illa entitas ratione quantitatis capax non fit ma-
losie-s Srelseriocis diniGonis : Sed quia non cft
capax ratione fubftantiz, & Ipeciei ;. que fub mi~
nori quantitate confernari nequit , '

Dices. S ergo partes in pun®@o conceptibiles
funt ; ergo etiam ; ciim {ubfit quantitas ipfa hu-
ius defignabilitatis capax ; inilla, vt correfpon--
deat noftris conceptibus ja infinitum progre-
dientibus , partes minores , & minores in infini- -
tum jonuenientur . : .

Relpondetur . Non confequi parzes defligna-

biles: nifi ex fuppofitione , quod fit quantitas .
Et faQa hac {uppofitiene poffe intelle@um in
inGaitum procedere in fubdiuidendo : quia fcb-
licet rationem formalem iataetur ; ob quam vi-
tecjorem diuifienem: concipere poteft. Verdm
ablolyte nequaquam ; neque enim in illo pun&o
talis {ubeft quantitas, quz illarum divifienum
fit capax . Quoniam illa quantitas eft quantiras

fubie&i 5 quod refpult viceriorem dinifionem, &
fi fiat perit fubieGum. Reperitur itaque in pun-
&o ratio formatis viveriogk diuifidnis ; non ve-
£d entitas HI cocrefpondens. Sicut in homine
reperitue ratio formalis vniuerfalis : non ipfam
vniuerfate , feilicet voum quoddam in multis ;
Et cdm concipimus animalitatem , concipimus
. vnum quoddam in multis commune Homini , &
Leoni : necinde , fi quando dicatur de Homine ,
eft etiam Leonis ; verim fic ipfius Hominis , &
propter fuam ipfam animalitatem dicitur Homo,.
animal. $i ergo in pun@&o quantitas concipia-
tur , Vi quantitas partes obtinet ; at fi confide-
retur, vt coar@ata pun&o; & in fubftantia tali,
pastes babere nequit . Sic pictas in Deo, vt pic-
tas, eft diftin&a 4 Inftitia : cum tamen in iplo

Dices
®
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Dices fecundd idem pun&um habet partes
Orientales, Occidentales , &c. cim vndique
fimilibus pun&is tangi poffit , & cum eis vniri:
ergo plures in illo partes reperiri poffunt .

. Refpondetur . Quantum aliquod poffe plara
fibi zqualia coniungere , quam plura fe minora
. zefpedtu fug {oliditatis: Ita ve minor (it proportio
rerum zqualis foliditatis fe alteri quanto 4 con-
fungentium ad quantl A foliditatem ; quim mi-
moris ad Ipfam (oliditavem . Sie Cubus fex fibl
cubos zquales coniungerepate} ob fex zquales
fuperficies ,quibus circundatur . °
. Ita vt proportio cuborum zqualium , fe aleeri
_fibl 2quall coniungentium fitve6.ad 1. Ac'fi
<ubl minores accipiantur, V:g. quorum 37.2quéc
. cubum A; tunc quzlibet fuperficies fibi conina-
get 9. cubos minores co quod compreheadat 9.
quadratas {uperficies zquales bafibus corum , &
jdeo erunt cubi ambientes , & tengentes.cubum
maiorem §4. ; & hinc cum ¢ubus major (it pofa-
tus 37. cuborum cubis tangentibus zquslium
eruant,vt §4.ad 37,pempe vt 3.ad 1.Et fi cubi tan-
-geates dimminuantur refpe@u cubi A, & 64.
minores iategreat illyd maius in fua folidica-
te ; tuncqugzlibet fuperficies cum fit 16. quadca-
tulorum zqualium bafibus cuborum paruorum
.zangentium, erunt tangentes cubt96. nempe vt
96.ad 64. gempe vt 2. ad 3. & fic:ronfequenters
Vbi vides zqualia habere maiorem capacitatem
ad fibi coninngendam xqualia :'quimminora.
Superficies ergo externa quanti, que tangit alind

zquale,fe exhibet i pluribus tangendam zquali-

‘bus , quim inzqualibus : Quate etiam pun&um

licet in fe non habeat partes folidas , quz omni-

bus pun&is zqualibustangeatibus correfpon-
decant: Poterit tamen confequi fuperficies ca&i-
des plares : quim quod ipfum Gie inf fua {olidite-

e

te, in quibus tangatur. Cim fic hzc omais quan.

.eitaris proprietas ; Climque pun&um 4 ratione, -

& cflentiaquantitatis non excludamus hinceft.
Quod & eius terminationes , vt pofcit effe quana
ticatis , ei concedamus.
Dices hoc pan&um tangeret aliud {écandim
fuperficiem exteriorem, & nori fecundim iate-
.giorem : Ergo partes comple&eretus exteriorés,
& interiores. Refpondetur negando confequen-
tiam. Nam fuperficies quanti,non éft pars quan-
ti ; (ed eius terminus exterior, fi prazcisé fuma-
tur, & extrinfecé tantim, vt infra oftendemus,
Talus verd excrinfecus eft ;quare ab illo taétu,
qui-non eft fecanddm foliditatem,ad partes foli-
dasnon eft arguendum. Nam tudnc argamentum
valeret: fi partes folidz ex fuperficicbus , prout
tanguntur, & quatends tanguntur , conftarent
.prout verd {unt tales,nulla profunditate gaudér ,
& ided nec foliditatem adipifcuntur. Cum ta-
&us non fit, nec in minima quidem parte pene-
tratio. Quare fuperficies ta@z partes folidas in-
tegrare , & conftituere nequennt , vtpote indiui-
fibiles . Vt vero hzcindinifibilitas {uperficie-
rom intelligenda fit infradicemus .

Dices 4. Si fint duo circuli coacentrici , qui

fuper duas lineas fimul fe voluant peruenientes
ad eundem terminum , 2qualem lineam percur-
renc : Ecgo duo pun@a i circulo minori in motu
fimul occupantur; ergo pun&um circuli partes
habet, quod pluribus pun&is in linea,quam per-
currit, corrc(gondeat .

. Refpondetur moueri cicculum minorem ve-
locitis, quim maior circulus, Velocitas autem

%

‘9
motus eft caufa, qudd fimul occupet duas ‘partes
velocior , & minor circulus 3 dum maior vnum

B ﬂ:yﬁcum indiuifibile pertranfic cardiori motu .

am illa correfpondentia motus ad duas partes
non eft fimul ; fed fuccefiua, re alicui f{u-

- perficiei etiam indiuifibili plures zquales partes
correfpddere poffunt {uceeffing ; imo fimul,quod

" . conta@us indiuifib/lium fit diuifibilis. Velocids

iraq; moucri eft acquirere plures partes ; di aliud
- tardiug acqu.i;i; partem aliquam indiyifibilent,
- @ ficuti datur indiuifibile phyficam; fic datur
-mouens tardifimam, qud tardius dari nequit s
. quia fcilicet virtus motiua fub minorf intenfio-
-nis-gradu nequeat produci , quz oft ad voum in-

-diuifibile phyficum quantitatis, ~- "~
~EXPENSIO Vil
" Quid fint Mathematica indiuifibilia.

‘ Ria func Mathematica indiuifibilia . Pune
& ¢wmjycuius parsnalla. Zinea, qua partes
habet fecunddm longitudinem tantdm . Superfi-
cies,quz partes obeinet {ecundum longitudinem,
& latitudinem , non fecandim profunditatem,
" de quibus a&uri fumus .. :

" PRAASSVMPTVM.

(3

) \ Bferuandum eft autem : Q!}_(‘)ci ctlam pri-

uatio corporis eafdem commenfuratie--
‘new; 8 figures , quas corpus obtinet, coulogui
- poteft relatiud ad corpus , & abpfijud . Sic cape-
«do corporis cubi cuba et , & cul almaris , cu-

-baeft, & palmaris . Sicut etiam priuatio lucis,. = " -

‘nempe ymbra , longa, lata eft , & vt lux moue-
tur , vt fux ,figuram habet’; quam d corpore illu-
minato confequitur,

" CONCL. L. PROPOS. IX.

:Saperﬁcies » linéa , punitum fant quidrea-
.. e mdiuifibile , iuxta illud effe fecan- -
- dum quod accipiuntur : non ab-

. folue.

Robatur. Nam ptiuationes quantitatis efle
nequeunt , & accipi, vt vitimum non effe
quaatitatis. Nam non Jatue priuatio prigatio-
nis : Atverd lines, clim fic terminus (upeghciels
effet priuatio {uperficiei 3 fed ipfa fuperficies ef-
fet quoque priuatio , cim effet vitimas terminus
-corporis ; Ergo effet prinatio priuatioats, quod
-effe nequit . .
a Corpora fetangunt in fuperficie; Sed non fe
tangunt in nihilo, {eu priuatione ;-quia conta-
&aus nihill , nullus eft : Ergo fuperficies eft alie
quid rei. Sedillud rei non habet profunditatem
aliquam, ciim gorpora fe tangentia oon fe pones
trent: Ergae(? aliquid rel fndiuifibile.
+ 3 Superhcies, & linez figuram conﬁituunt.v?l
planam , vel corporis folidi. Eego aon {uat ni-
«hili; fed aliquid rei. At figura partium incerio=
-tum non cft. Ergo exterioram. Verdm id, quod
-ef purd exterils nplla profunditate graffefcie , i
fit corpus ; nutlakatitudine dilatatur ; fi fit fu-
: perficies . Ergo fuperficies, lineaque indiuibi- -
liseft . Etidem dicas de pun@o 3 cunmi linez ex-
rtreum fic, Neque valet recarrere ad intelle&is
o ) B ' quia
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#ula contaBus , figuraque funt quid i parte rei .
- Dices. §i fuperficies, linea, pan@um funt quan-
titates , & {unt indiuifibiles . Ergo quantum ex
indiuifibilibus componitar.
Refpondetur id nonfequi. Nam non funtin-
diuifibiles abfolute ; fed indiuifibiles , vt viti
& contingentes aliud fecandim fui vitimum el-
fe : Siautem eft vitimum effe quanti , aon po-
teft confequi fecundim illud, in quo eft vit-
mum, & fecandiim illud , in quo gangitpr, par-
tes. Nam, (i fuperficies V. g. partes enumera-
ret , illa non efiet vicimum molis ; nec proprié
tangeretur 3 fed penctraretur : cumillud , quod
tangeretur , non effet exterius ; fed quid inter-
num . Cim igitur fint indiuifibiles, ve vitinie
funt , & quatenus tagz; Illatamen quantitas,vt
ta&a; & vitima non fubfiftit, nec effe poteft fine
partibus iatrinfecis, ob quas vitima dicitur; &
enim partes internz noa effent, hec non cffet vi-

tima, nec exterior . Quarelicet, vt vitima, pare

tes nen ample@atur profundas , & vt tala ; quia

tamen {e {ol3 non e, nec efle potelt ; hinc emer-
" git, qudd pon fit abfoluté indiuifibilis ; Sed di-
niGbilitatem , vt compofita ex alijs maneifcatur.

CONCL. 1T, PROPOS. X.

Pars vltima indiuifibilis, wee eft , nec effe ,

ays concipi potefhfine alifs compartibug,

P Rabatur . Quod effe nequeat fine {uis com-
partibus : tum ex di&is . Quiallla fe fold,
aut effet guantitas molis , aut diuerfle fpesiel ,
non molis ; quiagrinam dinienfionem non con~
fequeretnr ,non alterius Ipecici : Quia aliam en<
xisetem ; quam quantitatis molis non obtineret,
cum fit terminus corporis folidi . ~
‘Quod verd nequeat concipi fine fuls compar-
1ibus perfe@o conceptu , probatur. Quia fuperfi.

;. cles, linea, pun@um funt vitimum efle ref :

Quodautem vitimum refertur ad primum. Qua-
ro:fﬁ quid’ relatiuum ; Relatina autem fu?ﬁi-
mul cognitione , nec vnum fine altero perfe&d
. eoncipi potelt . Qpare, nec fuperficies. poteric
conclpl fine alijs compartibus., _

2 Si pun@um poffet conclpi fine alijs partibus
V. g fine linca deberet concipi prout deffinit
Euclides. Cuius pars nulla : fed 1d, quod aullam
habet partem,quantitatis nihil eft , crgo deberet
conclpi, vt priuatio quantitatis , & vt nihil , &

dem dicas de line , & fuperficie fecundim eam
. ;wem » fecunddm quam indiulfibiles funt.
PAces. Talus non przfcindit : & tamen tan-
git folar fuperficiem ; Ergo fuperficies , fi fc fo
|5 m&gi poteft ; etiam fe {012 , 8 efle , & concipj
porelt. . .
. Refpondetur . Ta@um effe modum quendam,
- Modus autem non eft aliquid fuperadditum rei ,
-quius eft modus . Quare , cum Gt idem , ac ipfz

{uperficics modificata , ficut ipft 1. realiter re-

bus fuperyeniat,, nec effe, nec concipi fine illis

valet, quz modificat . Sic nec ipfius rei modifi-
catz ab alijs , quibus effentialiter anne@itur,
conceptus diftinguere poteft ; fi de perfe&is c6-
ceptibus fermo fit , ficut nec modus a&ionis,
~ Guddfic faQa hoc, vel alio modo vim habet ft
- lungendi, neg realiter,nec per intelleGum ipfa
aQtionem i miotu , & paffione licet modus a&io-
nis paffionem nullo modo afficiat . Sic ftusnen

-~
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efficit,figuram fine re figurata poffe fubfiftere,li-
cet figaram ipfam afficiat , & eam mutet. )

'3 Probatur vtragwe pars, Qgpantitas molisnon
datur ; nec concipi poteft fine {uperficie, ficut
nec {uperficles fine linea , nec linea fine pun@o.
Alioguin eflet quid infinitum . Ergo neque fu-

-sperficies , linea, pun&um fine quantitate molis,

«<dm quantitas molis non fit aliquidlatids patens,
quim ipfius terminationes . '

- COROLLARIVM
: C Vm ergo fuperficies , linea pun&um non

fit , nec efle poffit fine corpore: hinc eft,
quod non fint ; nifi vt tales, indinifibiles ; non

* autem abfoluté, & conceptu adzquato concepte,

& qudd , necconceptus fuperficiel , nec finez,
fiec pun&i perfe@us, & adu{uam’s\hanri'ri queat;
& ideo , quod in faperficie , lined pun&o femper
partes cStipiendz fine, fi fit ad2quatus cécepras.
-Quare i Marhematicis definicar,nee fuperficies,
nec linea,neéc pan&am, fecuadim faum adequa-
tum conceptum. Verim {ecundim id ; quod pre-
<isé dicunt , & expicité. Sicut definitur 3 Theo-
logis pietas Dei ; licet idem fit cum iuftitia, non

.gquidem , veidem eft cum ipfa, & prout in fuo
! 'eonceptu eam implicat ; fed explicité prout ab il-

1a coneeptw inadzquato precifa concipitur.

Swperficies , linea, ¢ pantum [ecundiim
 Juums effe inadequatum a Mathema-
ticss accipinniur « ‘

Atet. Qﬂa definiunt ea effe quzdsm indi-

ulfibilia , aut omaino, sut fecandim quid.

Sed etiam definjunt illa, vtquantitates. Erge

confiderant inadequaté. Cum quantitas adzqua-

¢ concepta nullis indiuifibilibus integretur.

<CONC!.. 1IV. PROPOS. XIL

Superficies, linea , punium , accipiuntur
quoque , t negationes vlterviores ex-
senfionss .

Robat. Quiafuperficies non femel accipi-

R tur in aliquo corpore folide pro eo , quod
mediat inter vaam partem , & aliam non realiter
faam ; fed tantim- conceptam. At id, qued
inter ynam , & aliam immediatam interijcitur ,
nihil eft,& folim negatio viteriorls extenfionis,
prout taliter limitatur, aut limitata fuit ab intel-
Je&u : Ergo fuperficies etiam pro ncgatione ex-
tenfionis vlterioris accipitur . Idem de linea, &
un&o intelligi debet. Nam linea dilllniuens
fnperﬁcicm in multas partes, eft inceptio huius
partis, & defitjo alterius in eddem {uperficie co~
cepta. Dices. Nonpoteft coacipi nehgatio ne-
gationis . Refpondetur concipi fuperficies, non
vtnegatio ; fed vt , quid pofitivum inadzquaté
,conceptum, in quo , & cuius potelt negatio con-

. “Pi ®
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 EXPENSIO IX

4w datis indiuifbilibus il pogfn e -

iectum Mathematice

~B00auennira Cauallerius per indiuiffbilia,
. libro ad id conlcripto s non fine inge-

-nlo , & {ubtilitate Mathematicam fe promouere’

profitetur ; Et ex contemplatione pun&orum ia-
diuifibilium in quantis exiftentiam zqualicaven
& proportiones Mathematicorum.corporum in-
‘uenire . BRI :
Vnde re@¢ hic quzrimus : an indiuifibilia,
‘ex {uppofitione,qudd darentur, poflint deferuire
pto obieto , quod fpeeulationis ‘Mathematide
.capax exiftat, A

CONCL.I PROPOS. XIII. .

Indinifibilia fimpliciter ‘mon funt obiectih
I Mathematice. .. .
E St centra przdiQum , Verim commuais
- .o inter Neotericos Betinam par.2.Epilog.Pla-
- nitn. Bullialdi de lineis {piralibus propof: 4a.
- Not. 3. Vincentij Mutij de Maximis , 8 Mioi~
~mis lib. 1. prepof. 17.: Primus quidem. dire&e
. impugnat ; Alij verd amiciimi fui laudantinge-
:Bium ; cauté tamea yfurpaddam do@rinam cen-
.fent . Et tandem Galdinus .de-esntro grauitatis
hanc do&rinam diuerfimodé carpit - st
1 Probatur .- Licet exim indiuifibilia in'quan-
titate laterent ; non tamen conftat : An fint fini-
.ta, vel infinita. Ergo non pofiuat preftare fup-.
damentum cuidens demonftrationi. G
.. 2 Suppofitis puniis finitis . Dantur linez ir-
. yatlonales , fuperficiefque , & corpora . Si verd
-puniis finitishzc conftaat, irrationales nullo
modo effe queunt ,.cim pua&a finita aliquo nu-

mero exprimi poffiac: Partes verd linearum in-

commenfurabilium nullo numero effari poffuat,
vt fuo loca dicemus. : B -
Di¢es indiulfibilia quidem peoportione ratio-
-nali potiri, feorfim, & diftributiué fumpca; non
autem colle@iué, v
Sed fruftra. Nam' colle&io finitorum nihil
aliud et;qyam ipfa diftributiu¢ fumptorum mul-
titudo. Vnd¢ ﬁp diftribuciué dicunt omnia pro-
~pottionem , & numeris Indicari poffunt. E

etiam omnium colle&io numero aliquo exprimi-

bilis et B
" Deinde licet finiti : non tamen omnia accipf-
- pofsunt:fed aliqua;d quibus paritas ad alia accep-

tibilia dedacatur. Sed illaaliqua rationalia funt, -

- Ergo etfam rationalis erit aliorum proportio.
. 3 Suppofitis iterh pun&is finitis. Deftruit hec

oplnio lineas ; fuperficiefque potentii tagtum
commenfurabiles. V.g. Latas quadrati-inconi-,
menfurabile eft diagonali ; licet eorum quadrata -

‘commenfurabilia fint , nempe vt 1. ada. : Sed
omnes linexz zquales lateri , ex quibus conffat

quadratum ex latere effe@um (unt incommenlu-
rabiles diagonali , & omtiibus illi zqualibus, ex- .

quibus conftat quadratum diagonalis . Ergo to-
tum quadratum lateris incommenfurabile effet
quadrato diagonalis. Cum linez omaes , ex qui-
. bus vtrumque quadratum conficitur, fiat inui-
cem incommealurabiles . I

T S

" +fieiris lineis.conftane . o . T

' Ec; quimE A: Plureser

e ¢
4 Batis pun&is infinitis . Ea ex Budlide pro- -
portjoném dicunt ; qua multiplicata poffunt fe
inuicem fuperaré. Sed infiittum multiplicari
nequit 3 neque aliud fuperare, Ergodatis punc
&is infinitis, quantitates, vt ex ipfis conftantes;
confideratg nullkm inuicem dicent proportios
nem. Quod autein infinitum "myulciplicari. ne.
queat's patet.: Quia daretur infinitum eriplam
quadruplum, centupluth :- Efgo’ daveturinfini-
tum alio maius Si autén voum infiaftum cons
cedatur nafds_alio 5 lam ratio infiniti ceffat in
minori ; Ciam-ibi finiatur , vbi incipit aliud-aus
geféere. - " TN ; foe
s Probatur’.- . Quoniam de finito ad infinitum
arguere noa . licet, clim infiniti, & finici nulla
fit proportjo. Sed itargumentis omnizquanti-
tatiua aceipi nequeunt , quia infinita funt.: Ergo
* ahiqua V.g. 10. aitt 30. lineas ‘ex'quatum~zgmli
tate .; vel proportione ad alizs; arglituricotam
planitiem alteri; velzqualem effe ; vel propos-
-tionalem . Ergo argumentum pracedicab ali-
-quibas lineis ad amoes; Sed alique-finfee fuon;
‘omges infinite . Itaqueargumentum drguitd fiv
nitoad infinitam ; fiquidem iupa&ﬁb‘iu tore i
el ‘;’C"‘(-T"!

- Dices omnia aliarumy etid { fint infinitgftei-
-Hs raticdemonttratur , 8 ideo attichmyaamuis
-infinitarum idem argumentum vrgee. & o0 F
-~.. Ré{pondetur nullamrationem zqualitatis, vel
-inwqaalitatis in indiuifibi libus reperiri ;5 que au-
‘thor:admittits cum prin&um fit, cotud parsinul~
Ja'r* Vnde'tora inzqualitas rejicitur in:dymerem
'pud&erum ;s quibus limekconflant; qui namerys
‘cam-fitinfinftus omnem’ quoque proportindied
-ebliterat. Deiride cum nefciamus’aa in quanti-
«tate fit maias:; ‘aut minus infinitem:alio;,. vel
‘zquile . Siomaneinfinitum eft zquale, defiruit
«omacm propottionemmataris., aut minoris in-

zqualitatis, Si admittuntur infinita inequalis
-non-poflumus feire ; dafint plura ; vel pauciora;
_quiin sporrer; & fic podportio , :quz fecundiip
alteram rationem militat, d numero incerto ins
. diuifibilium deftruatur . '
6 Probatur vniuerf{aliter. Nam ex hoc feque- -
retur’; quod minus effet zquale maiori. Dicunt
"enimaduerfarij: Re@angulum A BE F, in fchema-
te inferiori,cfle zquale retanguloEcp F, vt ve-
ré eft , & oftendit Euclides lib. 1. propol.36. Sed
non ex demonftratione Euclidis. Verim , quia
‘inter lineas Ap, EF non poflit intercipi ; nift

>

"'s gxmalfs multitudo linearum parallelarum , qua- -

“lis voaex lgﬁ'ﬁ ¢®cH. Qudd fiitaeft. ErgoEc

- effet zqualis linez £ A, nam livez omnes , que

duci poffunt inter/parallelas £ s & A D occupit
omnia pun&a linearume A, & Ec; ErgoEa, &
£ c zquali multitudine pun@arum coaftabunt .
Quarek c etit zqualis linez & A maiorminori,
‘quod éffe nequit § At fi maior multitudo pun&o- »
rum cftin £ C: -Brgo non sgea Ec lineis proda-
‘&is occlipata gft § cim tamen totam f{uperficiem

*"ADEF integrent, & extendaat.

Deinde , fi maior multitudo pun@orum eft in

linez duci-poterant ;
ciim ex omnibus pun&is lateris & ¢ parallele du-
ciqueant : Ergo maius planum erite cD F;qud
E ABF coatra Euclidis demonftrationem .

" * 7 Probat. Nam fint duo planain figuraaltig-
ri parallela o'z, £ 7, & fe&io c D exiftat ad angu-
los re&os ad & F 3 fintque triangulac'a p, & cD B
zquicrura; Erunt ergo inter parallclas £ F, & AB.

. .B -3 iz
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m“’ & & bt .
petfeies »
quz inter
bzcplanaa -
3, &EP. “‘
terponun-
tur » & fc'
cant triane
gulumcap,
tot erunt,
quot illa »
quz. {ecant
tridgulum
cps:Ergo
erit gqualis
fuperficies - , o
cAp , fu- )

perficieic D 3, ciim tot lineas fe@ionibus planas
sum impreflas reciplant ambz , vel eamdem mul-
titudinem planorum fecantium continuorum, ve
oft 1 0 terminent . Sed verd funt inequales : ma-
forqueeft D », quamc 4 D, esgo {uperficies ea-
rumdem linearum capax maiar cffe poterie ; qud
alia: Quod fint inzquales , patebit ex dicendis
Propof.1. lib.6.Ele. quod eadem bafis exiftat , &
Inequalls corum aleitudo . . '
. Dices. Lineas canfiderandas {ccunddm eutrs
dem fitum, nimirim paraliclam . Sed huic ob-

. Jettioni veraque addu@acum proximé probatio-

mum fatisfacit : Nam inprimé accipiuntur fecun-
dimeundem fitum , ve! duwm: parallelum , &
sameoa plura pun&a reperiuntur in latere Ec 3

" znh:a:cﬁmmnpmkiuﬂmgqmleo. ‘

-ﬁeuudﬂm;‘udem’:;mhnc'e em v
lusa punGa a5 Gr.qudme 4 ; Ergo neque tn
gnndo {chemate altiori plura punrga :::ne incw,
mca, & tdeocap,&cap erunt gquales
z:aﬁciec. Quod verum noa eft ex cic. Bual,
2. propof. lib. 6. . o
Deinde fequeretur,quad linez c'» effeat mque-

faalinegc 8, fultem (poupdion illum fivum accep:

ANTIT. CONTINVA.
tz , cim eadem multitudo punQoruminc ares
periatur, que inc5, qudd tamen fallum eul-
denter el , :

.8 Probatur. Quia dantur figurz If{operimetrz;

quz frilicet {fub eodem ambita , Jinearum , & lam
terum fuperficies continent inzquales. Qug ta-
men noa effent: Cum eadem multitudo pun&o-
surh in lateribus @quales in multitudine duct li=
feas fnperﬁticm'?e‘::antes expofceret, cumque

. . soujtitudo linearum,tim huius, tim alterius fu-
~petficiei effet equalis ; (uperficies quoque effent

&quales contra prafupefitum .
Dices. Ex zqualitate omnium linearum, que

duci poffunt in circulo i centro ad circumferen-

tlam , arguitur zquidiftancia circumferentiz 2
geatro . Sic ex omnibus angulis re&is,quos facit
linea ere@a, & infitens cum omnibus lineis,

quz funt in plano , arguitur , qudd illa linea fit

pespendicularfs Bb, 15 propof.3. Eucl.
Refpondetur . Hic neque equalitatem, neque
Ppropartionem argui : fecﬂih}m fitum. Vodecft
difpar ratio. Deinde 4 multitudine linearum
@quali, nen arguit vitam zqualitatem: Sed ab ip-
fis lincis ,egx:alibns » fint , quot quot funt,zqui-
disatlam definie. Ita vt argumentum in sume-
£0 linearum goa fundetur : fed vel in fitn, vel in
-qualitate eatum : Vnde patet » ?u'bd ab infini-
tace, multitudiacque earum omnind prafocindie.
“Tandem oon arguit 3 Hineis » ve indiuifibilibus
adplanitiem , fedd ineis {umptis prout func di
wifibiles , & {ecundim longhudinem s Vadenon
tranfit de geners ad alind genus guanticatis.
Hinc autem ernitus, .

9 Argumentum . ‘In Mathematiels scn eft
boaa itiatio , et m fit ssanfitus de gencre adaliud
gemus quantitatis , V. g 2 linea ad fuperficiem
cum inter prima gemera noa fit propessio : Sed
‘Canallerius argumentatyy. ab indiuifihilibus ad

"planities , & 4 planis ad corpora. Ergo cius ar-

mm verd, & ealdent] illatione noa conclu~

°
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PRALIMINARIS.

De efientia quantitatis difcrets.

liberiorique pede , tim difcretz, tim
@us percipiendi fachleas erit .
EXPENSIO L
- Quid fit wnitas numerica.

V Nitas, quantd magis fimplex eft, tantd

laborlofis penetratur, vt, velut indiuifa,

ab intelle@u noa pofle feceral, & in fua pradi-

«eata felungi,videstur. Vnde apud Methaphificos

mirumeft, quot quantzque opiniones de »nins

effeatia ventilentur. Sed nes, quz certlora funt,

8¢ euidentiora ex neftris Placitis philofoficis hic
deducemus .

CONCL.I. PROPOS, I.

Vnitas numeralis eit cadem, ac indiuiduas

lis viim ye , thins rasiene . |

5 Y) Rob.ex Acift.3.Methaph.tex.14. Numero

P endm vuum dicere, ase fingulare nibil differt;

_ itaenim fingubare dicimns , guod numero onum 5},

3 Ratione prima pars oftendityr. §i vnitas

indiniduationis non effet eadem cum vaitate nu-

. meri : mplticudo quz oppasiturvaitati nomeri 3

- non opponeretur indiuiduationi , fed effet quid

difparatum ; v¢ humjditas , quia non eft contra-

- ria frigorl , eft quid difpsratum refpe@u caloris.

Vnde cum calore morari potefd 5 Sed quzlibet

snulsitudo deftrnjt, tdm vaitatem numericam,

tam individualem ; eftq; contraria,tdm vni,tum

alteri:Ergoidé eft vnitas indiuidualis,8 numeri.

3. Batequs entis funt multiplicata , quia aume-

‘ :abil;ai.,_ ? fé conu;_a . Ld‘lulit}plaicata verd funt,

.- quia diuifa funt in (e,& diuifa i quacdmgue aljo;

g::l efle divifum in fe, & diuifilz?icq:c?cumq!ue

* alio eft wnitar indinidualis : Ergo hzc ipfa et
‘eslam numeralis .

4 Sitollatur per intelle&um omnfs vnitas nue * pa&o {ung diuifa, & vna. Namquoad {ubftan-

. meralis, relinqueado in {ubie@o vnjtatem indi«

uiduationis: Ita vel erunt numerabjliz , vel non. . -

" Si poternat nutaerari 3 Ergo coatra bypotefim

‘vaitas gumeralis adbuc in {ybis@o latet, cdm .

quantum aumerabile efficiat 3 Si verp non fude
numerabilia ; Ergo coutry prefupofitum ynom

" effent; Siquidem illud vaus et ; quod sumota-’

" & modi numerabiles {unt,

2 VM multa, quz de quantitatis gumericz effentia dicturi fumus, 8¢
¥ -etiam ex parte ea, que diximus, dependeant d quantitatis difcre-
2 tx cognitione. Hinceft,
“ progoﬁt_ioncs artingamus, aliquam de quantitatis difcretz effen-
tia haurire cognitionem (it omnino opportunum ; nam planiori,
continuz quantifatis relationes , & refpe-

led antequim ipfas Mathematicas

réperit-intelle@us multitudinem , atque mulei-
plicationem : Sed nulla alii entla i parte rei muls
tiplicationem adipifcuntur; nift indiuidualem:

- . Ergo vnitas indiuidualis,etfam numeralfs fatéda.

Prob. 2.pars, Tunc aliquid cum fundemento
diftinguit patentia fntelle&iua: quando reperit,
vel capacitatem in re,vel xquinalentiam ad plura
actu diftin@a : fed h2 duz vnitates numerica, &
indiuidualis diuerfitatem inter fe non habent, -
nec plaribus feparatis zquiualent. Ergo intelle-
-&us lllas diftinguete nequit. Quod diuerfitatem
dnuicem non feruent ; quia indiuidua etiam, ve

“indiuidua, numerabilia fune ; Et quta numerabi-

-litgs , & indiuiduatio vnitatem non varlantsnec .

. voum numerale alio pa&o fe gerit , ac indiuidua.

* Je. Qudd verd in ordine ad aliud non diftingui-

tur, Id facit. Quoniam vnitas nameralis , & in-
diuidualis non zquiualent diuerfis , cum vnitas
numgralis illis omnibus zquiualeat, cul quiua-
- Jet Indinidualis . Cui enim.ift¢ vaitates zquiua-
.Jete poffunt ? aifi alicul vnicati? Pluribus enim
vnitatem habentibus fubie@um habens vnitatem
numericam fimul, & indiuidualem correfponde-
renequit. Illa enim vaitatem duplicem haben-
tia ynumquodque, & vnitatem numeralem , &

voitatem Indiniduglem poffideret. Quare tim - |

vaum , tdm aliud vtrifque vajratibus qumerali, -
& indiuiduali correfponderet. N
Dices 1. Subftantig {pisituales fuat numera-
biles, licet noa fint individug . 3. Multitado
ipfa eft quoque numerabilis : Nam exercitus,
congregationes , acerui numero fubefle poffunt .
3.Gradus Meshaphifici etiam in codem {uble&o,
tamen indiuidua nd
funt : Ergo vnitas indiuidualis- numericanon eft.
Refpondetur hgc omnia effe numerabilia, quo - -

tias fpiriguales diuifg veré funt ab jnuicem, 8
rationem indisiduam veram habent fecuaddm
‘Fheologos numerofiores. Quoad verd ea, que
fugt voum per accidens : lam ficug funt vaom
- per accidens , ta numerantar per accidens , & fi-

_ @@ voum dicungur , tdm gumericé o tdm indini-

.dué¢. Tandem de gradibus methaphificis non

. li pluricats agn coprefpondes, . aliopaQo fentiendom, qui,, cdm fint quid plu-
. -5 Entia numnerata corltitwuat pumerum. Quia - ribus communé vesam vaitatem np pgrtgqp;::; :

LT
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& fic nee veram nimeérablileatém . Sed eam,qui

" mens noftra prefcindendo illis tradie. Quare
ficut veré funt vaum in Intelle@u predicata ef-
fentialia, vt vni cogitata veré numerabilia funt;
& vt in mente , numerabilitatem confequuntur
propriam , vt propria ynitate gaudent ; nempe
intelle@uali ad imitationem numerabilitatis &
parte rel. Sed tolle, quod appofuithumana mens
voitatis,eut diuifionis , & numerabilia non esét.
Modi verd multiplicantur ad fubeundam nume-
rabilitatem per folam fi&ionem noftri intelle-
&us , qui alfumit idem fubieGum multoties.,. &
vt fubfe@um diuerforum modorum plurificat.
Non enim poteft concipimodus fine re cuius eft
!” modus ; & ideo, ctim concipit duos modos impli-

cite, cécipit gemina vice fybieGum, in quo funt,
& fic idem {ubieGum multiplicat tanquam fibi -
notum ex gemina varjetate. Veriny modus.ab-

folute numerabilis non cft-. Cim vetd plures
modi, vtmodi funt, non fint , nec pluresenti-
" tates , nec quid plugificatum ¢imd ab eodem fitb-
fe®o , in quo inexiftunt, nec re, nec ratione di-
ftinguantur , & modus, nec quidem poffit con-
cipi fine re, cuivs eft modus. Ergo tantd mi-
- plisnumerari,. T e
- Dices contra 3. partem. Poteft intelleGus
~concipere vaitatem indiuidualem in ordine ad
aliud individuum . Numericam in ordine adf{e,

~qui numerare poteft : Ergo poteft per diuerfos.

refpe@us iftas duas vnitaves diftinguere . :
Refpond. Poffe quidem intelle@um confide-

- rare diuerfos refpeQus : fed hoc aon eft multi-
< plicare conceptusipfiusrei . At relatiopes di-
uerfas in ipfare confiderave . Quirdmaximéra(-
+ feras de predicamentalibus , .vt funt ifte . Nim
ctiam per aliquos , nec quidem tranfeendentales
relationes [wum maltiplicant conceptum. Cim
pes multos a&io, paffio, & motus , nec quidem
ratione diftinguantur, & tamen fant re{peQus
tranfcendentales operationis ad agens , & palsii.
Sic animal, licet, vt genus , dicat ordinem ad
intelle@um, & vtanimal , ad naturas, in quibus
eft ; non tamen genus , & ariimal duo conceptus
“funt inipfo animali, fedillud ipfum animal ge-
- nericum eft, & prout {ubftat noftris conceptibus.

CONCL. IL PROPOS. II,
Vnitas numeralis eft indiuifioin fe, ¢o di-
‘ wifio d quocungue akio.. -

- PRob. ex prefata concl. Quonfam vnitas nu-
. meralis eft idem re, ac rattone, quod vnitas
indiuidualis. Sed vnum indiufduale definitur ;
, Quddfitin fe voum, ar divifam i quocumque
“alio. Igitur tale erit quoque voum numericums:

Vnde eius vnitas eritindiuifio in fe, & dinifiod .

quocumque alio. * :
" CONCL IlL PROPOS. II].
- Ruantiias continua eff . fundamentym vni.
* taugs poffibilis numeralis qhocum- -
‘ que [ubsedo,

. P Robat. Nam' omne continuum diuidi potefts

qug verd diuifa funt indiidea funt. Vnde -

& numerabilia. - :

(3

o H Inc eruitvr. IatelleQum in re quanta fﬁ-f'-

ficiens fundamentum nanciici numerandi

COROLLARIVM .

TRACTATVS IL

partes. Quia adeft earum poffibilitas, 6b quam~
faltem potentii numerabiles funt, ficut & funt
poteatid ‘multiplicabiles . 'Vade bene Arift, 2,
Methaphif. tex. 3. inquits Cognofeitur qugntum ,
Wt quansum » aut yno , aut numero's omnis antem
nEmEras vho Quare omune gyantum > Prout quan-
tum » vnocognofcitur 5 Et quo primo hoc cogmofeitur
spfum vnum, propter , quod Viium , prout ynwm ,

- princspium eff'numeri 5 prout mumerns eff o

" CONCLVS. IV. PR OPOS. 1V,
Quantitas intenfionis quoque of fundamen-
 tum unitatss numeralis poffibslis .
P Rob. ex noftris placitis Philofophicis. Quo-
niam accidens feparatum i fubie&o, vel fil-
_tem diuind omnipotentid , indluiduum confti-
tuere poteft . Quare fi tres , & tres gradus acci-
piantur caloris , & fine fubie@o contineantut,
efficient duo indiuidua. Ergo etiam qualitas 3
ciim confequatur indiuidua poffibilia , erit fun-

' damentii mulejplicationis, & vnitatis numeralis.

CONCLVS. V. PROPOS. V.
Quantitas [uccelfiua,prout dicit res pertran-
Jeuntes, et numerabilss. , ant actu,
T amt potentid.
P Rob. Quisomne, qudd meuetur fucceffiuds

aut extenfum , aut iotenfum, aut difcretum

“eﬁ »- fed hge propri¢ numerabilia {unt. Ergo

ctiam quantitas fuccefliua , qug confiftit in motu

-iftarum quantitatum , aumerabilis eft , quoad

‘percee vl motus pertranfenntes , in quibus ra~

tlo temporis confiftic .

- 'COROLLARIVM. -
E T hinc emergit. Qudd tempus quoque na-
merabile fic ; Quia {cilicet numerantur par--
tes equali duratione pertranfeuates , aut faiteen
proportionali . o e '

" EXPENSIO IL

- Anomitas , numernfque diftinguantsr rea-

liser 3 ve , 1n qua funs.

VM dicimus vaum , aut numerabile opérg
.- pretium eft {cire ; an intelligamus de fub-
fe@o, aut in fubic@o fit aliquid aliud , qudd nu-

merabllq » & vaum appellatar.

CONCLVS. L. PROPOS. VI

Vnitas, quz oft principium quantitatis dj.

. Jeresa y nom diftinguisur realiter dre -

~ nitatembabense. -

- E St conclafio noft. Pafg. difpre. 45. par, 2;

fec. 3. P

Probat, Nam i vnitas effet accidens aliquod,
foam vaitatem " indlnidualem poffideret . Hge

" vaitas itaque ; ant eft vnaalif quadam: fuperad.

ditd vnitate , aut eft vnaex fe, fi ex fe vnitate -
fruitur : Ergo étiam fubieGum voum effe potes

- rit abfque hac fuperaddita vnitate. Si verd re-
- quirituralia vaitas,qug fit accldens fuperadditi;

iam
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DE QVANTITATE DISCRETA.

§am ad hane valtetem alia requireretur, & ficin
iafinitum, quod repugnat.

a Per hoc conftituicur aliquid indiuiduum na- -

mero s Quod fit vnum in fo,cr diuifum d_quoeumque
alio,{ed per aliquid extra {e non poteft quidquam
effe indivifum in {e, & dinifum 3 quocumg; alio,
ergo nec vnitatem numericam confequi poteft :
Minor propof. exponitur . Nam per hoc, qudd

_ fobfantia fit alba, noneftalba in fe proprié :

uia de fe ctiam aigredinis capax eft . Vade de
?e , neque alba eft , neque non alba, Ita, fi ali-
quid effet vaum in {e per aliquid {uperadditum,
deberet effe indifferens ad divifionem , & indiui-
fionem ; nempe, neque effe diuifum , neque non
diuffum ; quod eft impoffibile. .
3 Si Indluiduatio eft forma fuperadianéta; po-
terit deftrui 2 Deo . Deftruatar - Itaque ilane-
tura jam indiniduatione expoliata ; vel erit &
quocumgque alio diuifa, vel non?Si aon erit di-
aifa: Ergo erft idem cum aliqua alia natara fin-
gulari, & fic effet fingularis , ex alterius, cum
qua vium eft, ingularitate. Quod fi , necqul-
dem ipfa fingulauis eft , cum aliaidem fequere-
tur, & fic de alijs, donec ad naturam fingularem
aliquam deueniremus, & vitimam,quz vtiqueda-
tar , & tunc It effet vna , cdm fic vitimas quod
- eft abfurdum cum dentur multz naturz fingula-
tes. Veleffet diuifa 4 quocumque alio illa na~

tura fingularitate privata 3 Deo. Etiam fiogus

laris effet .

Deinde 4. A parte rei ynum in multis non ad-
mittitag: ergo quelibet natura in fe cft diui(:a
in plura {uppofita. Alioquin fi in (e effet indivi-

{a , & per multas {uperadditas vnitates diuifa,

' voniverfaled parte rei. - A
?Namra non emﬁbﬂic fine indiuiduis: Ers
o inter eius predicata effentialia inuoluitur in-
juldaatio » & vnitas,
- 6 Agens terminat ad fingulare: Ergo natura
de fe eft fingularis.Qudd ad eam terminet n.%eqs.
‘9 Tandem ; Si hgc vnitas eft {uperaddita fepa-
- getur intelle@u.Et quero de eatitate illafud vai-
tate expoliata:eftne yna,aut multiplex?Si eft vaa:
Ergo fine fuperadditione aliculus eatis , quod
vnitatem prebeat voa eft,& fingularis : Si multi-
plex . Ergo fine disifione aliquid poteft fierl
multiplex. Deinde adhuc vaom erit ; cim pla-
ritas ex vnitatibus conftet:Vnde per ablationem
vnius plures confequerctur vnitates . Si quid
medium Ratim apparct abfurdum ; qudniam
wnum , & multiplex negatiué opponuntur.

CONCL. IL. PROPOS. VIL

Numerss , vt numerss eft , noncft ens di-
§inlhum d re numerata .

"~ Omia Auicenam 3. Methaph. Galetagum,
.~ noftrum Morandum , & alios.

Probatur, Quia numerus componitur ex vaita- '

tibus. Sed vnitates non {unt , quiddiftin@um
i re voi : Ergo neque numerus . ‘
2 S$i cffet aliquod accidens i fuble@o fepara-
bile numerar poffer. Ergo numerabilitas nu-
meraretur ;" Qudd eft inconseniens. . -
3 Numerabilitas dicic pofic numerari ; nempe
‘quandam potentiam sd a&nalem numerationem.
* Sed a¢tualis numgratio nihil {uperaddic alied: nl-
. ‘fiopus intelleGtus numeritis : Krgo nec numery-

1
bitiras aliud fuperaddet : oifi pofbilitas operis
i:&lll:il&'“ lnu?enmlvu Qudd res in effe fyo.

flibili tales fint , quales in effe aQualiquo
effentialia lnucﬂnnﬂg. ~ K ??"l’am?d
4 Sinumerus eft accidens; 1n quo inhzrer?
- Non in omaibus numeratis; alioqain daretar
valuerfale 4 parte rei ; nempe aliquod vaum in
muldis diuifis. Si autern in aliquo tantdm ,” aut
eft vaum , aut duo, auttria. Quare, cdm for-
mz expofitz fuos effe@us formales non poflint
fufpendere, trias in (ubicGo {emper teinum de-
nominaret fuble@um , & dualitas duo. Quare
aunquam poffet fieri , aut quatuor , aut quin-
que. Deinde vaicum poflet denominari,trinum,
& duo ob formam triadis , vel dualitatis fubie-
:&o iohzrentem. - - o
+'$ Si numerus V. g quinque eft ens fine fuble-
&o erit etiam vah (ine fubie®o; quia véum , &
ens conuertuntur . Quod fi non obtinet vnita-
tem @ine {ubie@o ; vt patet; neque erit ens fine
fubie@o . Quod verd numerus,vt numerus val-
satem nb cofequatur patet;quia numerus, vt nu-
metus cft formaliter, in multiplicatione cofiftit.
-6 Noa poteft feparari ratioternarij i-tfibus
{ubie&is . E':go tion eft accidens ; nam fi tile of-
fet, poffet auferri , & fic tria indiuidua effent,8
noa cffenceria . Effent enim tria : Quia adhuc
manerét jndiuidua tot, vt erant priiis ; cim nul-
lum deftru@um fuerit , non effent autem tria ;
Quia ab eis ablata eft ratio ternarij . o
Dices, Siergo numerus accidens non efiznec
reste: Eﬁo Mufica,& Arithmetica agens
de numeris erit {cientia iQitia . .
Refpond. Agere de numeratis ipfis rebus,pro-
‘atobijciunsur noftris conceptibus , eifque fub-~
funt . Ideoque cffie fcientias reales .

GONCL. IIL PROPOS. VIIL

b

Vnitas , ¢* numerus metaphificd confidera-
tus dicit aliquid preter nasuram , c»
Juperadiungis aliquam rationem
: - formalem . '

£ T Rob. Tuac eft dinerfa formalicas . Quan-
K do conceptu affirmatiuo poteft concipi
“vnum fnealio, Sed natura poteft concipi fine
indiuiduatione , & numero, & dicere . Natura
non eft vnitas individuationis , aut aumeras .
Ergo fuper naturam addit numecus, & vnicas aki-

quam formalitatem. S ‘.
“a Omnes nature conueniuat in indiuiduatios
ne ; {ed non omaoes conueniunt innaturd . Di-
uerfificatur quoque numerus multoties , & non

_ natara : Ergo vnitas, numerafque dicit aliquid
" preter naturam, fcilicet vaitas, indiulfiosem in
e, & diuifionem i quocumque alio : Numerus
yerd hulus rationis maltiplicationem ia pluribus

* fubieQls . :

EXPENSIO IIL

 An rasio Indiniduationis confiftat im diffy:
. rentia aligua, ob quam plurificeur

o  abalis.
CVnil

exPhilofophis dlulﬁom )
1 vaum hebet b aﬁj:,dabh?t,l:in fic
diuilio
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dMifio diffimilicudints ; Ideft diftin&lo; an verd
diuifio realis per feparationem fubftantig effe&a,
Hinc eft , qudd, vt penitus effentid vnitatis per-
‘ueftigemus, fit quoque videndum, an aliqua dif.
ferentla adferat hanc vnitatem fingularicatis

_ fuble&o , vel per {olam diuifionem obtineatur .

CONCLVS. L, PROPOS. IX.
Vnitas nullam importat differentiam in fua

g ; ﬁ;rmalitate 3 tiezue vlla diffinctione

. conslituitur ab alis plursficata.
' C Ontra multos Philofophos , qui id-afferune
de vnitate indiniduationis , pracipué Fon-
fecam in Methaph. cap.10. quefts7. fec.3. Suavex
4 in Meth, difp. 5. fec. 8. Zachar. Pafqual. mofir,
. -Tom. 3. Meth. difp. 44. {ec, 2..0um. 10.,.
. 1 Probatur. Diuifio non ingerit differentiam
4nter fubftantias, cim nihj} producat , nulkim-
que formam nouam fuble@o aduchat; fed per fo-
lam diuifionem indiuidua multiplicantur ; &:ia
valtates plures:tranfeunt; Sicut.per coniuniio.
nem duarum partium integralivm in voum coa-
_ Jefcunt: Er‘go vnitas aullam differentiam fecum
" .aduehitex{uo formali. , . .. o
* 3 Prob. Huic affignatovai , V.g. huic indi-
niduo non repugnat creari indiniduum omnind .
fimile, ne dum {ubfane:4 ; fed etiam in omnibus

L

{uis accidentybus, vique ad pofitionem in codem -

lace, & fituationem. Et tunc expoftulo, An hee
fint dug indiuidua . Quod fi funt;s hoc eft quod
volumus, duas vnitates reperiri, qua tamen nul-
13 differentid diffentiant. Quad fi duo non fant;
hoc cft contra divinam potentiam pugnare , cul
fimilis indiuidul creatio denegatur . :
* 3 Prob, Similitudo eft relatio , quz funda-
. menta fupponit prexims ad relationem fundan-
~ dam. Sed fundamenta relationis non poffunt ef-
{e minis, quam duo . fi fundamenta om-
nimgodz fimilitndinis duo funt: Ergo abfque ali-
quadiffimifitudine duas vnitates habemus.
® '4 Prob. Diffimilitudo eft relatio ; fed relatio
prefuponit pro fundamento plura ; Ergo ipfa
non facit pluralitatem. o
¥ s Sunt multa vaitate pollentia ; Erge in ge-
nere vaitatis conueniunt : Sed nec difcrepant in
ratione talis vnitatis ; Quia, cim vnitas
meret genus, tunc ratfo calis vnitatis aducheret
differentiam : Ergo tunc conftitueret fpeciem,
feilicet aliquod ynum in muoltis , ideft, non om-
nind voum contra prefupofitum .
6 Si qu funt voum repofcerent ad fui plurita-

. te differetiam ; 1lla, vel effec accidentalis, vel

_ effentialis. ipfi vnitati. Si dicas accidentalem;
vim plurificandi non confequitur, ctm accidens
efle rei non conftituat : Plurificatio autem enti-
eatum ab intrinfeco, & in rei entitate confiftit.
Si dicas eflentialem , iam res different fpecie 5
non numcro ; cim poflibilia effent alia indiui-
dua eamdem rationem participantia, Quare jam
1lla diffecentia effentialis , & participataa plucis
bus indiuiduis {pecies effec, o

7 Quia multa individua dantur inter quz nul-

Ta potcft reperiri diuerfitas , vt duz gemmz om-

. mind fimiles. ,Sic multa dantur , quz diffimilia
funt, & tamen vnum conftituunt,, vt partes dif-
fimilares in homine ; quz corpus humanum fn-~
tegrant : Ergo differentia, nec multiplicat voi-
-tates , ncc fimilitudo vnitate? sonfticuic,

TRACTATVS IL~

" CONCLVS. II. PROPOS. X.

Tota ratio multiplicationis iﬁdiniduorm
~ eft fola diifio.

‘1) Robatur. Diuifio formaliter importat nega-
tionem , & deftru@ionem vnionis. Verum,
que vnione non copulantnr, vaum non funt. Er-
go multiplicata funt . Sed nec genere, nec fpe-
-cie; Quoniam nulla inueQa eft differentia : Er
go funt multiplicata indiuiduatione , & vaitate
-numericd . - ‘ I
Dices. Multa indiaidua, quz nullo modoa
fubie@o diuifa funt. Vt Accidentia materiz,
-Agima corpori 5 A&us mentis ipfi intelleGui, &
Aater fe » Bns fugcefliuum fubie@o , & Modi.
Quapropter,cim hzc fint indiuidua, numeroque
-ghaltiplicata, & tamen indivifa, divifio vnita-
tem numericam non conftituet. S
. Refp. Hzc omnia, demptis modis effe diner-
{2 aumero 4 fubie@o,in quo inexiftunt, nd aGuy
{ed potentii ; quia entitatem poflident, vt faltem
digina operante potentia fine fubie&o commo-
.rar] poflint , Adidverd de modis refpondetur
:non conflituere ; neque in fubie@o , neque inter
{e pluritatem numericam, fed foldm fpecificam §
qim aec fine {ubie&o concipl poflint .

CONCL. IIL PROPOS. XI.

Vnitat nwmetica , fen realis, Je posentialss
per aliguam differentiam dignofcstur .

P Rob. Quz differentia non funt ab intelleGg
o : Brgo ea omnia, quzdi-
ftin&a cognofcuntar , aliquam differentiam fe-
cum feruat, ob quam dignofcantur. Atfiab in-
telleGu res non diftinguantur , vt voum conci--
pluntur: Ergo ad hoc, vt intelle@us plures vai-
tates coacipiat , debet recognofcere aliquam dif-
ferentiam, ob quam diftinguat. Quod verd ;
quz diftin&a non cognofcuntur , vt voum apre-
hendantur, patet experimento. Nam pone mi-
hi aliquod corpus omniné alteri fimile codem lo-
€0 s ac aliud , & deinde dico ; an fitaliquis in.

* telle@us humanus , qui poffit illa duo corpora,
_:vtduorecognofcere. Et fi aliquando oculus iu-

dicat continuum gyrum effe Titionem pluribus
locis celerrimo,& circulari motu deue@um; quia
ob celeritatem loca non diftinguit ; Tanto ma-
Fis id aflerendum fi duorum eflet omnind idem

ocus . : o,

. 2 Prob. Ratio indiuifionis in fe , & diuifionis
3 quacunque alio eft ‘cadem in omni individuo:
Ergo hzc non poteft penes intelleGum remare
diverfam demonftrare. Igitur aliz differentie
defiderantur , ob qnas rerum diftin@io manife-

. flaenadat. i _ :

COROLLARIVM .

Inc autem deduces ; qudd licet differentie

non conftituant indiuidua: ea tamen often-
dunt;& quzdam notz funt, & chara&eres,ob que
vaitates dignofcuntur . Vnde nan eft mirum;
~fuod iatelle&us allucinetur quandoque » 8& con-
cipiat indiuiduum,vbi eft folum poflibile, vel vbi
nullomodo reperiri poteft . Quia fcilicet intue-
gur aliquam differentiam ; ob gui folet i:;:i?idm

. N n. .
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diftinguere. Vade primd ob differentias, vel ac- _ obijcitur nihil inuoluat corum ; quibus 2 pares

cideotales , vel fubftantiales concipit plura; v

eucpit in omnibus hetgrogeneis. Secundd ob
ipfius deflignationem , vt in omoibus homoge-
neis, ioquibus intelle@us defignat partes, & de
Jlis agit,tanquam 6 eflent plara a&u indinidua.
Tertid accipere quandoghe pro-pluribus , qua
nullo mododn plura faceflere poffunt, Quiadif-

. ferentias percipit , ob quas diftinguit ea, quz

vaum funt , in plara. " Quartd & aliquando coa-
cipere, vt vaum ; que vere duo funt, fic fi Luces

i diuerfisluminibus prodeuntes in eodem fora-
minedecuffentur , videntur, vt vaa lux, cam ta-
men dug luces fint , numero diftin&e. -

EXPENSJO IV.
An vnitas numerum conflituas ;- .

N Vamerus ex voitatibus cc;n&are'qulbu dam
dificile vifum eft ; £dm vnitas oppofita

multitudini videatur. Verim, vt rem determi--

nemus, fic. _ :

. _CONCL. I'.PROPOS. XIIL

Vnitas oft idem obiectin }‘ac ;zimekta ; non
Jormaliter , & reduplicatiud.

Rob. Plara fuat ﬁuméﬁls oble@iu : Ea ve-
0 funt ab inuiggm diuifa, & in (e fingula pe~

quaquam plarificata: Ergo quodlibet¥numieft.’

Ergo numerus ex vnitacibus conftar.
Dices. Vnum, & plura opponuntur . Exge
plurita$ ex vnitatibus conftare neguit. Co
-~ Refpondetur, Voum, & phuara opponi Mfpa-
rat¢, non negatiug ; nequeeontrarié. Nimirum
ex ?uppoﬁtione qudd intelle@us conceperit voil,
n pateft cognouiffe quinque. Hoc auteth ne

um vaitas habet 5 fed quiltber alius numéerus

prater voitatems Nam eidem oppofitione, quid
opponuntur vaum , & fex ; duo, & {ex, vel duo,

€ {eptem contradicunt ; quia nec duo poffust ef-

fc {eptem , codem modo , quo nec voum: .
Dicgs. Quinque, & duo, V.g.conueniant in
~ gatione plurium . Non vanitasy quz nulli nume-

£0 conuenit; nec alicuids communis proprieta"

cisconforseft. = - ‘ e
Refp. Numeram fignificaresimplicité vnita-

- * gem fumptam dimalijs . Quare fold vnitate nen

rei adne&itur . Sic eonceptus perfectus cft ani-

“malis, quia ifte conceptus, prout in¥ntelleGu

eft rationalitatem , quz ei d parte rei in homine
connexa eft, nop inuoluit. At fi ego.concipiam
ens . Ifte conceptus , prout menti fe obijcit,

. non eft perfe&us ; quia, etiam quatenus in rhen-
. te'eft, fine fubftantia quid chimericum euaderet.

‘CONCLVS. I. PROPOS. X1II.

Indiuiduatio numerica 4 rebus indimdaatis

perfeitd mm prefcslise .

Robat Arift.8. Metaph. text. 16.1n prcdiéa-‘
_ tione vnus homo non addse aliquid aliud , quans
bomo , ficus & ipfuin effes prater quid est s aut qua-

e , axt quantum , & wni efle 5 eit vnicuique efic.

Sic 3. Methaph. tex. 30. Idem euim.vnus homo , &r
#ns bomo , & nonfign ficat diuerfum aligwid fecune
dam distinGjonem repetitam homo, & ens borio,&r
wnus bomo. - .

~ Probaturque ratione. Vaitas numeralis, &
indiuiduatio idem funt, yt fupri diGum eft.

: Ideoque vnitas eft efle indiu{um in fe, & diubd
fum i quocuiquealio, Sed nec indiuifio,nec di- -

uifio ab alijs poteft concipi fine re indiwi{a in {es
& abalijsdiuifa. Igitur nec vnitas numeralis,
nec nm‘gms vnitatibus conftans fine ipfis rebus
numeratis perfe@o conteptu poteft intelligh . -

CONCL. IL PROPOS. XIV. -

Naturd , neque ipfa, ab vnitate numeral B

perfedde: prafcindis.

) Robatur éx Arift. lib. 10. Methaphif. tex.8:

L Quod autem id eft quodammodo [ignificet ynumy -

@ ens 5 pates , quod fimiliter Je habet , ficut ous.

-‘3 Prob. Quidquideft in Petro diuifum eft ,i~ )

V.g.d Paulo, & ompnibus alijs 5 Ergo quidquid

. eft in Petro vaum eft ..

R
"3 Ptob. Quoniam congeptus naturz, fi prout
-eft in mente, confideretur non pote&’faluarilﬁ-
qe vaitate , & indiuiduatione : Ergo inuolait in-
diuiduationé (altem poffibilgm. Neque enim po-

-teft dici natura ha? , quam concepi, (ine indini-

duatione effe potelt : ficut poteft afferi, Natura .
animalis fine rationalitate effe poteft . Cum an-"
. _tem natura, vt intelleGu cognita gon-poteft fe-

K )

1 | “jungi ab aliquo , perfe@é non przfcinditab illo. ¥
la ; contradicit numero, cftque ea contrarjctas  Quamobrem cim néc'fine indiuiduatione naturd®
impropr® , & per reduplicationem. Quam etiam™ " concipi poffit affirnmtiud; ideo nec perfe@e.

pos fatemur. Sic etiam decimz numeris fimpli- , ' .

componitur numerus : Sola igiter vaitas , vt {o-

‘cibusppponuntur,8s tamen ab eis confituuntur,
2 Prob. ¥nitas eft quadratus , cubus ; par, &
multas fimiles numeri proprictates cogtinet. Er-

go cft numerus alioquin ,Goppencrejur fpecie ipfi -
. numero, éafdemjquas numeruss proprictates non

enumcraret.’ e, )
EXPENSIO V.
An vnitas hame'rh[que prc/c'inﬂaut [’"ﬁ‘
& d naturss numerays. .

o P Rzfcindere perfalé el concipere aliquid tas .
lis nawirz, v eius conceptus,qui intelie@al.

e - . P

- X diuiduatione fentiunt . L
. Pr. Omne indiuiduum conuenit in hoc cum
.allo ; qudd ficvoum in {e , & diuifum & quocums

CONCL. IIL. PROPOS. XV.

Dasnr conceptus communss wonitatis , man

ausem plyrivatis. - °

.St mnleofum Phlioﬁphon@ ; quiid dé in-

que alio : Sed hzc ratio poteft concipi ab intels

le@u alijs,non conceptis', & finc hoc ,%vel alte=

ro inditriduo cogitari. Ergo faltem imperfe&e

prafcindi poteft-Maximé quiajficut indiuiduatio
ST 0, perfete

25 ‘. . .
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pluribus abftrahi poteft
N sfgo-snimal quodlibet tanquam ab

[}
.3‘

ab induiduatione . Sed naura poteft concipi fi-
ne indinid uatione : Ergo etjam indiulduatio fine
naturd . N :
Prob. 3, pars. Pluritas nihil addit vnitatis pic
fi aliam vnitatem , & voum wni ; Ergo ab vno , &
-wno przfcindi nequit . . :

‘3 Ratio pracifa effentialiter excludit pluritae -

tem : Quia debet effe quid vnum commune mul-
tis , atque conueniens. Erge pluritas, vt plu-
gitas przfcindi nequic, ' o

. Dices con.1. partem, Ratlones contrahibiles,
& contrahéntesglebent effe diuer(z . Sed indiui-

~ duatio pracifa eft eadem , ac illa, de qua dicitur;

elm fit ynum, & idem: Erge nof datur'ratio
contrahibilis vaitatis , & per confequens nec
Pmifao '

Refp. Totum coneedendo dempts vitimi con-

fequentii . Namres, quz i parte rei contrahit
Indiuiduationem, non et ; nifi ipfum indiuldug,
hoc , & illud. Non requiritur autem ;
ddhoc contrahens , & illud fit aJiquid diuer-
um i conceptu meo mentali; nifi per accidens .
Ratio eft : Quia intetle@Gus multiplicat concep-

' tus {ues non ratlone dinifionis : Sed ratione df-

. fin&ionis. Cimque diuifiod parte reinullam.

differentiam dicae : Hinc eft, qudd per iplam
iconceptus fuos multiplicare non poffit, & in plu-
ra fecernere, nifi oftenfione huins, wel illius 5
;el (G adfic ) mediante aliqua differentia extrtn-
eca . - T .
" Dices con, 2. Mathematica, vtpote {cientia,
przfcindic i rebus materialibus: Sed aumerns.

- " eft obic@um mathematicz . Ergo ab indiuidais,

An quibus laefk poteft prafciadi ;
Refp. Prz{cindi quidem numerum ab hoc, &

alio indiuidud , fed non per fe ipfum , at median-

ge vnitate , quam effentlaliter dicic+, & exqui
methaphificé componitur. Ideoque ; ctim nume-

" gus fit idem, ac vnitates , & vnitas precka re-

periatur , etiam numerus prafciadi poterit. Ine
" quies. Ratio pracifa importat immultiplicatio-

mem, vt diétum oft : Ergo , neque ratione vaita- -
‘ ' eceptul wtius, 8 partis 5 nec fine illa corcipi pos

‘tis przfcindy poterit. .
. . Refpond. Poffe natarem abftra@am in indial-

" - dua abftraa maltiplicari: Vt quando conci-

piuntar plura animalia ; certum eft, qudd.noa
rconcipitur hoc,fea §{lud animal . Sed concipftar

~ animal abftra&um -ab hoc inYiniduo, & animal

_ebftra@um ab alio. Nam ficut ratjo animalis &
» ita erfam ab vno tanti.
Confideritug
wno precifum ,. & cum indinfduatione bftcaa.

* Quare fi fpecies , & genus abftra@td, concipitue

.multiplicatum , tant6 nagM ipfa Vaitas .
COROLLARIVM,

- H!ncpoteﬁagno&iheionemco;muemin-

digiduationis effe vaiuacam. Ratio eft,quia
eunc tollitur vhiuocatie ; quando in ipfa ratione

~ wninoci fefe ‘ingerit aliqua diffimilitudo ; itave

ex parte quidem fit fimilis , ex parte diffimitis.

. Verdim ratio, per quam dicuritur vaitatos, fimi- -
. 4ex , nullam aduchic diffimilitudinem , quare re- -

finguit vaiuocationtm .

TRACYATVS IL

perfeatt § atwrd ﬁBEnﬁr:fcindit ; fic nec natura,

.. .
- . e Y
: . T e

EXPENSLO VL
- An poﬂit dars ;amérm inﬁnitmf

" D complementum tra&. antecedentis hze.
'Expenfio neceff#ria cft ; nam fuppofito,nu-

merum infinitum daxi non poffe : Nec ipfaquan:

titas continua infinitis puntis ; vtpote numera- ,

_ bilibus conftare poteft = At fi numerus infinitus

monTepugnat, ibi atuta ex parte debilitantur,
CONCL.1. PROPOS. XVL

Nott pottft dari infinitumh afiu in multis
otudine . ‘

Rob. Multitudo infinita, vt perfpicuum eft,
numeris aliquibus finitis conftat . Quare,
cim fidt finrti, omnes fumi poflunt. Suman-
tur. Eritgue ea, qug {uperaddetur, vnitas ex-

' tra omnem finitatem : Ergo infinita per additio-

nem huius vaitatis ea multitudo efficietur. Rur-
fulque infinita non erit : qaia per additionem
vnius, numerus finitus, fnicus non euddit,
cum finjtum additum finito né faciat infinitum .
. Neque dicas . Hoc argumentum contra Del

- aternitatem militare : hoc enim falfum eft, quia

zternitas numerabilis non eft

mul ; nec fluat per partes. .
2 Vel ininfinito numero adfunt partiales nu-

merl , vel non . Sinon : Ergo quantitas difcreta

3 ciim fit tota fi-

‘ fumman enitatem poffidet ; cim numeros par-

. WW{ Et fic infinigus nume-
rug vnitas eft . Sivero numeros partiales poffi-

det . Illi, vel jpfiniti fune, vel finiti. SPinfini-
ol : Plgo sotam pagtibus infinitis cBnfta’, cim.
ac mon detur infisitum majus alio, pars erit
aqualissoti . Neque dicas, hoc non verih’carl ’
in iinito , vt aiunt Conimbricentes L.1. phy}.
cap. 8: q.3. ar. 4. ;& ja co totum fuz parti effe
gquale. Nam hzc proprictas eft effentialis con-

tef 7 Quare fi conceduatur partes in infinito ¢
Fatendum guoque eft partem in eo totum adhe-
quareponpofle. N e

- Neque dicas poffe admittl infinita numerorum

- inzqualia , & maius alluo infinito concipi pol-

fe.. Nam fi hoc concedatur,etiam multa infinita
poterunt reperirf zqualia . Sed numerus infinte
tes voicus folum efie poteft,climomaia per cams
dem (eriem numerorum naturalium augeantar,
Ergo cim multa non dentur infinjta xqualia,ne-
que¢ inaqualia admitti poterunt. Quod verd vani.

. cus numerus tantim fit , patet :.quia nosi loqui-

mar de numera rebus applicato . Sed feogndim

" f¢, & abftra&e ; qui vnicuseft, & idmultiplica~

bills, fic enim neque pinra ¢, neque plura 5, dan-

' tur ; Sed tantiim ex fingulls numeris voum. Sed .
. lam ad fecundam partem Dilléthatis tfanfeamus, ,

Et §i admittuntur pastes huius infiniti omnes fi-
anitz . Ergototum infinitum, finitum erit:Cum
quidquid®n €o partinm reperiatur finitum fit, &'
totum salus fuis partibus fifful famptis non fie,
3 Quia Aduerfarij contenduat, quemlibet nu-
merum ia infinito effe innumerabilem, etiam fi

* fic veluti parsipfius infiniti. Quaro: an diuje
. -denda in {afinitum . femper reperiam, quidquid
dini{um e, fnfialtam , vel noa.

Sy numerum
. ~ finitum
ot (]
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DE QVANTITATE DISCRETAS . &

Entum nisllum fngenio . Ergo infinitus nume-
Fus numeris non conftat,, cim in numeris, duo,
tria, quatuor cffentialiter reperiantur ; qui certé
Bumeri infiniti non {unt:Si inaenio aliquos fini=
tos, V. g. duo ; Ergo infinitum , finitis numeris
conftat,& per medium dinidi poteft; Vnde & duo
mumeroram infinita darentur vnum maius alio .
¥ 4 Secetur numerus infinitus proportionali--
ser ; ita vt minus extremum fit ad maius , vt ma--
§usad totum , & de migori , & minori extremo-
id fiatininfinitum. Certé illud extremum fem-r
per hac diuifione minus fiet , & in infiniti pro-
ecedédo fiet minus omni quantitate propofiti. Sic:
ergo propofita quantitas 4, Vel ergo hac cofitia:
nua divifione manet femper infinicum,& fic da--
bitur aliquis numerus infinitos minor,quam 4,
wel fittandem finitus; cllm exgo ita fit ifte nume--

rus finitus vitimo repertus- ad maius extremum,

vt maius extremum eft ad totum 3 & fic confecu: -

viué ;erit etiam maius extremum Snitum ; cim

finiti ad infinitum nulla fic propertio .  Quare &
totum eritfinitam , gon infinitum , vtd princi-.
pio {upponebatur, . ‘ o e
Neque dicascontra hoc, & antecedens argu-
mentum ¢ Dualitetes in numesd infinito.effe in- -
finitas , ficut & triadas, & quadriadas , &c: Refp..
enim fdé€ {equi incéueniés,quod-in 3. Argum.Ni,
omaind.vnitates plures erunt daalicatibus , &:
dualitates minds erunt numero quaternarijs..
Quod (rfic;~ Ergoadhuc vaum infiritumeft ma-:
ius alio, & atind. includit. Quod fi aon. Iamx
inter numcos infinitos non datur proportio,quz:
confiffir. . Qudd vna quarititas plures partes de
alia confequatur ;. quam qudd ipf{a contineat, vél-
pauciores , velzquales. Si verd quantitates in-:
finitz proportionem excludunt ; jans & quanti--
tatis eflentiam exuunt ; qug inter predicata effen-
tialia proportionem enamerat . T
§ Vel proceflus finitorum numerosum per. fis°
nitos numeros , vique dum peruenias ad infini-
tum , repugnat, vel non . Sirepugnat, cur in
Infinitis deinde admittitur. Siquidem sernarij
in infinito, licet infiniti , poterunt addi infinitis
quaternarljs , & hi quinarijs, & fic ininfinicum.
Vade infinitus effet numerus in infinitum nu-
merorum , qui facerent infinitum numerum, li- -
cet naturali {erie per 1, 3, 3, 4, &c. progredien-
tes., & feaugentes. Quod fi non repugnat. Er-
go repugnabit infinitus numerus ; cdm admiffo
perpetud finito , infinftus numerus éxcludatur .
¥ 6 Sidatur infinitum maius alio’, vt videtur
concedendum . Admiffo numero infinito quero,
An infinitum minus includat omnem numerum
poffibilem. Siincludit omnem numerum pof-
fibilem includit etiam maius fe. V. g. infinitum
quaternariorum concludet infinitum decimari.
Si non ample&itur omnem numerum poffibilé .
Ergo non totam feriem naturalem numerorum-
includit. Sed feries naturalis numerorum nen

tota finita et . Ergoetiamillud, quod dicit r..

infinitum ; finitum, .

* 7 Dantur numeri quadrati , qui nafcuntur
ex multiplicatione fui in feipfis, vt 3, multipli-
catus per 3,facit 9. Dantur quoque fimplices nu-
meri non quadrati ; qui omaes quadratorum {unt

radices , cum in {efpfis multiplicari poflint. Et

idem dicas de numeris cubicis : pempe gemind

vice in fe multiplicatis, qui , & pro radicibus ha-

bent ipfos numeros , qui quadratorum funt ras
dices . Quare cim omnes numeri fint radices s

-

o

fuumque quadratam, & cubum obtinedds ¢ Tot:
erunt quadrati, & cubi . quot numeri . Quarefi.
fust infiniti , etiam quadrati , cubique erunt in~:
fiditi . Sed inter quadratum, & radicem ; inter
cubum , & radicem multi neceflarid funt numeri
Intermedij, vt inter 3, & 9, (unt 4, 5; & 6, &c.,
'Et quo maiora quadrata, malorefque cubi, <o-
plures {unc numeri .intermedij . Ergo datis nu=;
meris infinitis erunt plures-radices ; quam qua-
drata, & cubi. Sed {upraoftenfum ¢ft eflc tot 4
quot numeri. Ergo zquales , & inzquales ; quod
repugnat, - ¢ - e T

* 8 Quantd magis procedimus in numeris, eo
pauciores numero inueniuntur quadrati numesd,
multoque pauciores tubi , & tantd ampliis pau--
ciorcs?nper folidi. Sed numerus infinitas de-
bet confequi tot cubos , tot quadrata, tot {uper-
folitlay quim numeri ; Ergo Juo magissprogre--
dimur dn oumerd,eo magis clongamur agjafis
to quadratorum , & cuborwm ,.vel fuperfojido-.
rum: Quia rariorescos inuenimus.-Sed nog pel«y
fumus-difcedere ab infinito quadratorum.y §cur..
borum ; quindi{cedamus ab infinite radigum ,:
qui: numeri fimplices {unt ; .Bego maltiplisando
numéros ab infinito. difesdimus .

*,9!Si'numerys infighus eotalis infinitos nu-.
meros partiaics claudit; moltiplicetur infinitym,
partiale per infinitum totale. Vtique produ-
cetur Authertis pHnustmaiot ipfo.torali; Ergo ipe
fe non erat totalls ; cim maior illo detur . Sed
rukfus erit totalis, vt prefupopitur, cim om-

nem numerum poffibilem includat . Ergo tota.®
lis , & non totalis :%* " ewi: -

Quod fi dicas.. Hane maultiplicationem adhi=
béri neutiquarh poffe:Ergo illud,quod dickur ine
finitum, numerus:noa eft cummultiplicationéns -
excludat, qui numero effentialis proprietaseft ..
Az fi numerus totalis immultiplicabilis eft.; ou~
mxeri partiales fortéinon-eruns .. Myltiplicentur,
érgo imiicem duz medietates,vel proximé nume-
ri totalis, & producetur quadratum quadruplo
maius,quam dug medietates:Quare totius infini-
ti totalis, duplo maius infinitum erit produ@um,

veprils .
EXPENSIO VIL

An numeras effentiam confequatur -

RuftrrArithmeticae numeros {pecularetar,

" fi aullam effentiam poffiderenc. Neque cnim,
vt voluat Philofophi verifimo decreto’ , entia
per accidens [cientijs , qua funt zterne verita-

R SR RTIR AP

tis fufficiens fundamentum przbere poflunt;

Sed {olum effentiz rerum;quz immucabides {une,
&, xternz. Videtur autem numcrus nulla effen-
tia frui , eum fit voum peraccidens , vt Japi- .
dum acfruus, vel vt mulcitudo. Verum fic,

« CONCLVS. L. PROPOS, XVII,

Numerus ¢ffentiam non poffidet vt nume- "
' rus eff .

Robami. Numerus, vt numerus , eft qua-
dam multitudo; fed multitudo eflentiam non

“obtinet , ciim fit ens per accidens; Ergo neque
* numerus effentid potitur .

3 Multitudo , & numerus excludunt, vt talia,
vaitatem : Ergo quid effeatiale non funt : Patet.
C 3 -t Omne

-

\
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36 TRACT IL DE QVANTIT. DISCRETA.

Omne effentlale ens et . Omne ens el voum;

 cdm vnum & ens conucrtantur. Exrgo ,qudd non

fit neque ynum, nequc cos numerus cffcntia non
gaudebit .

3 Numerus ; feu fumicar in ordine ad intelle-
&um , & funt plures cius operationes ad placi-
tum fa&z , vel in ordine ad res numeratas , & eft
multicudo ad placitum coadunata 3 Sed entia ad
placitum niillam effentiam adipifcuntur ., Ergo
pumerus cffentid deficic, o

CONCL. I, PROPOS, XVIIL, .

Nunierus 5 prowt dicit partes quantitatis
numerasas , effentiam poffides ,

Robat. Quantitas illa prout fuis partibue
P integrata cffencia potitur : Ergo etism na--
merus , v:ngam exprimens ful gaudet effentid
V.g. fi 4, affumsturta quatuor partes ali-
enifns planiticl,necd'arg multiplicatz in fe pro-
ducent cubum ; Quia cubus , qui fuperficies fuss
in quatnor partes diuifas habeat neceflarid am- -

leQetur 16, cubos partiales, quorum quilibet:
aperficiem vnam habet vniex illis 4, #qnalem,
& fic dicas de alijs , T S

CONCL. I1L PROPOS. XIX.
Numerus quoque poffidet effentiam in ordi-"
ne ad opera noftri insellectus .

Ro‘m . W intelle&us effentfalf.
P ...;na unt , & in'arguendo dependene
tia . Nam prids oportet cognofcere s deinde fus

dicare , tandem dicurrere, Sic quod acceptum
eR , vt pritls : femper acceptum erit, & flante ef

acceptione 5 poferius efie non poterit qudd

v ?

ordinatum ; ordinatum; Quod fimile; fimile,&¢;
Quare intelle@us,fi accipit duos numeros dicens
tes relationem xqualitatis ; vel proportionis ad
alios,neceffarid illi numeri tales erunt; quia fci-
licet intelle@us acrepit numerum talis refpe&us
participem , & difeurres de alijs. °

Dices. Enclides 7.1ib. 8.8 9. abfque vila de<
pendentia ab oper'bus intelle@us , vel i quanti-
gate continuf afeftiones numerum demonfirat.
Ergo numeri {ecundum g effentiam ; quam de-
monftremus; pafBonefque poffident.

Refp. Eaclidem 3. 8. & 9. Lib. affe@iones nu~
merorum demonttrare per redu@ionem ad im-
poffibile quoad primas propoﬁtx’onc&qnz ia
alijs argnendi fandamenta fternuat. Deinde ar<
gaere i ratione continentis, & contenti, menfu-
rantis , & menfurati , qug relationes funt, &
applicationes vnius: quantitatie ad aliam no-
firi intelle@us ;e0 quod V. g. fi affumatur nu-

"mierus ; qui At pars alterius A 3 gudd ctiam

erle pars maioris § cuius A parseft. Relatio-
nes verd licet prebeant fundamentum eniden-
ter arguendi, non tamen entia eam relationem
habentia per esm cffentialiter conftitnintur;
cdm per multos Phidofophos relationes nihil fiat
a parte rel , & folhwrper opus noftri intelle@us
comparantis babeantnr : Cim itaque numero-
sum demoaftrantur pafliones , operationam no-
firi intelleus ia accipiendis vnitatibus demon«
ftrantur , que taliter acceptz , alio modoaccipl
nequeunt, slioquin implicantia in ipfis opera-
tionibus fequeretur ,

Et licet operatianes intelle@us, vt fimpliciter
tales , fint ad placitum , vt 3. prob. Concl. 1.di-
ximus : non tamen , vt relatinz, & depeadentes
insloem: aeda pofitis guibufdam cognitionibus,
2d tali modo operandum deinceps in fequentibus

mens impellitur ab ipsimet fpeculatioanm na~
surd , vt Logici noucrune .

<
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De Mathematica einfque Xﬁ&inr/féw;

2 VAEDAM de ipsd Mathematici precognofcenda antequam
4 limina ipfius tentemus,& prgcirué quodnam fi¢ eius obietum;

\ qui modus procedendi, & {imi
7/&a -modo in mathematicis {= debeat gerere ; qui primus & inaffuc.
Pl tuscasaddic. Sic, &inartibus, congraumeeft; vt qui eas cal-
Tere velit, inftrumenta pris ; & materiam; quz ei tractanda funt, nofcat, mo-

ia; qui animum doceant, quo

dum quoque, quo eatenere, & manibus verfare, adifcat ; vt deinde inipfa ar-

te promptitis f¢ exercere , vt illa potiatur, faculcas fic.

 EXPENSIO L
De obieffo Mathematice einfq; 45(&4&:’6}:::
. PREASSVMPTVM,.

Velibet {cientia , vt Logicas docet , obie-

Qum materiale, & formale confequitur.
Materiale quidem eft illud » quod abillafcientia
confideratur ; Formale verd eft illa ratio fub qua
confideratur, Sic Medicus cogfiderat corpus
animatum ; fed vt fanabile. Sic Phyficus confi-
derat corpus naturale ; fed vt mutabile. Sic
Theologus Deum fpeculatur ; fed ve cognofci-
bilis lumine reuclato medio difcurfu . Vade in
medicina corpus animatum erit ‘obie&um mate-
siale, {ed cius fanabilitas obie@um formale. -

PREASSVMPTVM IL

Tem confiderandum eft ; qudd nulla {cientis
I . intuetur fuum obie@um; vt in fingulari-
bus; fed , vt abRraGum ab cis. Neque enim
Medicus confiderat corpus Petri, vt Petri: Sed,
vt corpus . Ratio eft ; quia non vt fingulare ra-
tionem formalem participat , fed vt vaiuerfale.
Quare {ub eca ratione confideratum , debet etiam
concipi , non vt fingularizatum . At vt inferio-
gibus , particularibufque naturis denudatum
cum Petrus, vt Petrus fanus fit, non fanabile
corpus-. Et tantd magis, quod omnis {cientia
rei fpeculetur effentiam : quz i particularibus ,
& indiuiduis prz{ciadit .

CONCL. 1. PROPOS. L.

Obicttum Mathematice. eft ens quantum ;
vt menfkrabile.

) Robat. ex Arift. lib. 1. poft. capi10, Quare
propter mos won malé Geometra dicuns , & de
entibus difierunt , vt entia fums. ‘
Prob. Nam, qudd fit ens quantum, patet.
Confiderat enim trinam dimenfionem longitudi-

Y

nem, latitudinem ;& profanditatem, que (une
dimenfiones ens quantum conftituentes . Con-
fiderat quoque quantitatem eorum , quz corpo-
ra non funt; Ergo eins cognitio latids paree,
qui corporis , & in ente quanto conftituenda eft.
2 Agit de Conis, Cylindris, Sphzris. De
aumeris , de tempore, de luminis intenfione o
de quantitate motuwum, quz conueniunt tantim
in ratione entis quantitatiui + Ergo ratio, pet
quam Mathematica ad illa perfcrutanda fereur ;
eft entis quanti ; Nam enim de illis ageret om-
nibus ; nifi in aliqud ratione , conucnirent ob
quam in illa fimul poffet intendere . :
Dices. Agit de Superficiebus Lineis Angulis ,
quz catia quanta non funt, cim fint negationes,
Item obie@um, cuiufcumque {cientiz debet ef-
fe abftra@um ; vade ¢tiam obie@um Mathema-

ticz. Quapropter, elus obic@um erit potids.

quantitas ipfa ; quim ens quantum. -
Refpondetur ad primum. Superficies, lineas ,
pun&a effe carporis extrema, ab illo , nec qui-
dem meate , feparabilia , vt diximus. Vnde
ageado de illis , implicit agit de corpore . De-
inde multa in {cientijs confiderantur ; quz qui-
dem obie@um non {unt . Sed foldm afflumuntur,
tanquam neceffaria ad perfe@am cognitionem
obie&i . Sicagit medicina de plantis ; quod illa
cognitio ad fanabilitatem corporis indagandam ,
conducat. Sic Theologia de Angelis, Sacra-
mentis , Peccatis. Quz licet Deus non fint. Ore
dinantur tamen ad cognitionem Dei {ub ea for-
malitate, {ub qua confideratnr & Theologo. Vn-
de licet fuperficies , linez , pun&a entis quanti
conceptu non fruerentur; eorum tamen comen-
{furationes deberet Mathematicus confiderare,ve
ad corporfs quanti cognitionem , perneceflarias,
Ad fecnnaum refpond. Obie&um cuiufcung;
{cientiz debere effe quid fubfiltens , & quod gi-

re@z fit pofitum in przdicamento fubitznci¥*.

Quaatitas verd non ponitur in przdicamento
{ubftantiz ; fedens . )

Prob. quoqué fecunda pars,quod in ens quan-
tum tendeat; fed fub ratione menfurabilis. Nam
Intendic acquirere cognitionem entis quanti,
guanti verd effentia in capacitate partium confi-

-y

tibus

it . Quareens, vt partibus conflans , & in-par-.

]
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TRACTATVS 1L -

- tibtlp.conueniens ; aut difconuemiens com alio, . rificard, fed de ipfis,vt abftractis,& ve tales-fune,

* debet cognofci, quz eft ratio menfurz. Deinde
tota difputatio , qua inter Mathematicos verfa-
tur proportiones corperum rimatur ¢ proportio
verd in commenfurabilitate crnfiftic

Dices agit de lineis, fuperficiebus, corpori-
bufque igrationalibus ; quz nollam commenfu-
rabilitatem poffident., )

Refp. Primo quantitates incommenfurabiles
non effe omnind tales . Sed {olim refpe&iué ad
aliam quantitatem. Vnde de illis fimpliciter
afete poteft . Deinde agit de ipfis, vt ad cogni-
tionem commenfurabilitatis conducunt : nifi

enim fciret, quenam linez effentiincommenfu- .
“rabiles, nec commen(urabiles agno(ceret,aut di-

ftingueret. Sicuti Phyficus agit de prinationibus,

& neégationibus , de vacuo, de fpatijs immagi-’

narijjs;licet entia non fint naturalia : Quia ad co-
gaitionem corporis naturalis defermunt, |

CONCLVS. 1L PROPOS. IL

Mathematica , quidguid confideras abftra-
& confiderat, &5~ abente mdinsdna- -
li prafcindit.

1D Rob. 1. ex Arift. 1. 3. Methaph. cap. 13. Mas

 teria quedam fenfihilis , que am invell gibilis 2
Senfibilis quidem vt o5 4 lignum . Intelligibilis ve-
0 5 quain ferfibus existir , non pront fenfibilia , ve-
potr Mathematica,

Probaturverd ratione. Quoniam i hareret
fenfibus : tunc multa fgjfa-mearirevars dum li-
neam alterj squaleti omnind dicit 5 cim ta-
men }inea dlteri precisé zqualis, vel ddrinequeat

in rebus malerialibus, vel dari faltem certum non

fic. Sic re@am effe du&am , quz quidem, an
-poflit re&1ffimé duci , dubmameft . Sic circum-
ferentiam circuli perfe@&am ; quz in circumfe-
reatijs materialibus non reperitur. Quod etiam
aduertit Arift. 1. poft. cap. 10. Neque, inquiens y
Geometra folfum [upponit quemadmodum quidani
afferucre dicentess quod non oporeeret falfo vti ; Geo-
metram verd mentivs dicentem pedalem , non peda~
lem 3 ant reltam deferiptam non reédam e xistentem.
Geomesra vero nshil condudst , eoguod hac ¢5t linea,
quam 1pfe loguutus et , fed que per bec oStenduntur.
Sic Procluslib. 2. cap. 3. Qui in fenfibilibus circu~
bus compofitus , magnistudine distans , ac cevta ratio-
ne dipsin®eus » ac ineptiarum plenus abimmateria-
bium purisate longé deficiens . Geometria verd, cum
de circulo quidguam loquitur , asque diametro, &r de
paffionibus s &r affectionibus, qua ad circulum [pe-
Ztant , nem de fenfibilibus docet, aut differic , ab 1pfis
3u."dem Jeparare conatur § & vniuerfale ipJum confi-
‘devat . T
~* Prob. 3. Nam oftendimus pun&a impartibi-
. lianequaquam dari poffe, 3 materiafeiun@a par-
tefque in infinitum diuifibiles effe prout confi-
deritur 3 Mathematicis, Cim itagne Mathema-
g prz{uponant pactes in infinitum diufibiles,
%et fumere ens quantum, vtquantumeft; &
ideo, vt femper partium capax. Non autem fu-
mere efis , quod eft d parte rei : quod diusfibili-
tatig: infinitz capax mon eft, aut {altem incertum,
Sic in cirealo fupponit Mathematicus figaras in-
{cript-biles in infinitum. Hyperbolem ad Afym-

. * +'ptotum acceddere in infinitum, & multa aliay

“ qua cert de rebus fenfibilibus non poffunt ve-

Dices. Mathematica docet operari in proble-
matibus ; Sed operari eft circa resfenfibiles, &

* yefunt 4 parte rei . Mathematica igitur faltem

in problemat:bus 4 materid non abftrahic.
Re(p. Docere quidem operari; fedaduc il-

- lam operationem , vtd materid feiun@am, & ei

non applicatam confiderare. Vnde Proclus lib.
2. com. 5. inquit. Propri¢ én Matbemasticis difcs-

" ‘plinis problema vocatar . ghid ud contemplationem.

operantem propenitur . Quod namque in hisfit » fi-
“peni, ¢ ntemplationem haber 3 O faperumero quis
“dem eorum » qné fieri non poffunt , guedem proble-
matavocant . Tgitur, cum Mathematicus pro-
blema proponit , & docet operari , inftruit, quid
operetur , non cirearem materialem, licet, vt
, plurimim etiam id ,-per do&rinam, quam tradit,

‘. praftari queat ; fed circa rem gonceptam, & cam

operationem , vt verfantem circa res abftra@as,
confiderat, Quare & aliquando docet proble-
mata, que fieri nequeant,:prout res ita {e habent,

. -mon abfoluté, V.g. datum pondus dati quacum-
que potentid mouere . Quafi quod eflemus qu-

juicumque potentiz vltimis viribus inftrud ,
Vel cum docet Alutudines ftellard fixarum, la-
titudines, 16gitudines méfurare,tiqui fi eemus
in centro s éum nec ibi effe poffimus ; fed in {igs,
perficie. Sic defcribere Horologia ; tamquam &'
planum horizontale [ubcffet centro mundi, &

centro in tllud planum vmbra decideret.,

" EXPENSIO IL ™

De Machematica.

Ifficulter poteft apprehendere , quis quod
l ) proponitur : nifi nec nomen elus quod pro-
ponitur nouerit. Quare in primis quzrendum

quid fit Mathematica. .
__Mathematicg nomen deriuat 3 Grgeo nomine,

uod Latino deprumptii fignificat do&rini : feu
gifciplinam , €0 quia veré doceat 5 quod nihil ,
nifi per oftenfionem , veplurimim, affirmet »
& nihil , nifi , aut per fc cuidens, aut probatum
ad arguendum pro principijs affumat . Aliz ve-
rd {cientiz pro maxima fui parte potiiis proba-
biles funt, quam cuidentes, vnde potcﬂz deflinjri.

CONCLVS. I. PROPOS. III

Mathematica eft [cientia oftenfiua , cuius
obicGtum eft omne illud , quod menfu-
rars poteft .

' - . . .
y £c Conclufio probatur ipfo experimento
H quoad primam pactem , cum omnes elus,

propofitiones oftenfiuz fint . -
Dices. Sunt aliqui tra&atus,vt Optica Aftro-
logia , Sphgra, & multz aliz partes , quz ratio-
nibus probabilibus inituntur. Refp. id quidem
efle verum faltem penes aliquas conclufiones s

& tunc non appellatur fimpliciter Mathematicas

fed Phifiomathematica; qudd fic exigente obie-

&o pirtim Mathematiea fit , quoad menfuratio-.

nem , partim verd Phyfica, quod ad eas conclu-

fiones , quz menfurationi deferniant, V.g. Sphe-

ra,qudd probet fluiditatem Ceelorum erit Phyfi-

cas quatcnus verd ex fluidiate motus Plllanz’e;am
| . : vpo-
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" .- DEMATHEMATICISAFFECTIONIBVS. 3

. Bypoiefés » 8&¢-commenfurationes colligit , & ea
do&rind fugpoﬁti oftendit , erit Mathematica,

 CONCLVS. IL PROPOS. IV.

Mathematica in tres partes diuidi poteft in
Matbematicam, Vuiuerfalem , Cof-
.micam, & Microcofmican#

Robatur. Quia ejus obie&um In tres has
fpecies faceffit . Nam aut eft vnluerfaliffi-
mem, & i quocumque obie&o [peclali prafeins
dit. Et hoc i Mathematica - vniuerfali confide
ratur 3 Aut eft fpeciale, & hoc diuiditur in duas

. e

“amplifimas parfes , nempe mundwm, & hominems.

Qu# confiderat mundum eiufque proportiones
dicitur cofmica ;:qu hominem Microeofmica s
pellacipotelt . , :
_Prima cft duplex ;* dam afla eft; quz agitde

, quantitate Difirela, alia de Continua . Secunda
uoque ddplex eft, alia agir de Celo , alteradagit-
Terra, terreni{queommpus , qug menfyris

~ fubfunt. Tertia quoque duplex eft . Aliaenim

pertinet®ad naturam hominis ; ve vifus circa qué

verfatur Optica. Aliafpe@atadartem , ve Me-
chanica, & huiufmodi,. * - .- '

Hoc autem libro “tradimus Mathematicam

. Vniuerfalem, quz de omai quaatitate in com-

muni peragit ,y& omaibus alijs Matlfematicis

» . partibus aditum aperit. Omnes verd Mathe-

maticz partes poffunt tendere fu {uum obieQ@um

promifcué’. Modo ill{d {peculando, vt quaﬁti-
tas difcretaelt, modo, vt quaatitas continua®
Quia fcilicet , & quastita¢ , vt fic fumpta, &
mundus , & h8mo, ‘in fcquantitates difcretas , &
continuas ample&uatur, in quas poteft tanderg
ntelle@us ; vade promifcu¢ {écundim quod res
“exigit , & dependentia obie@orum repofcit,mo-
do fit Geometria, modo Arithmetica: Vnde &
harum {cieatiarum natdram exponere opogsgt.

-
*

. CONCL.IILPROPQOS. V. |

Geometriaeft [ciemtia offenfiuarguede q‘ihin-
titate continud' peviractar : Arishmetica
< werdefl [cientia paviter offenfiugs guc
" quanpititem difcretam intyesuryCr
ambe iffas quantitates,vt men-
" [urabiles confiderant. |
P Atet per femet c'oricLuﬁo ; f Domen Arith-

tam fignificationem accipiantur. Vergm non

femperitacft. Geometria enim vt plurimim fi~

. gnificat cath partem Mathematicz > quz agit de
- planis nomine vaiuesfali fii [pecialiter applicas

meticz , & Geometricz fecundio fuam la-

foldm tradityr quzdam fundamentalis » & ptina

- do@&rina, & velut primi aditus ad profundiores

- fpeculationes aperiuntur , in alijs verd non ele-

métaribus circaeadem obie@a profundiora qui-

dem cognofcuntur , fed quz elementares cogni-

tiones nequaquaim dici poflint , quonfam limen

non aperiant, vt Elementa efficiunt,alijs fpecula-
* gionibus . « : o

" EXPRENSIO" UL
+ .. De'titulis Mashematicks. -°

L] .

C On{gruqm eft librorum , & partium, quz in
- jpfis reperiuntur titulos quandoque expo-
.mere , vemagis, quz Ipsi continentur oratlone,
& cuidentiis innofefcant : A deoque cum Mathe-
maticauis przfigat propofitionibus titulos; qui
non explicati poffent , & ipfius. rei, de qud agi-
tur , obnubllare euidentiatn : hinceft , quod cos
declarandi prouinciam {umpferim . ~

. +QVIDSINT ELEMENTA.

D E Elementis inquit Proelus, Totijis Geome:
trie funt quedam theoremapa principalia, &

ddeas gua [equuntur , principy rationem habentia,
«@ua Elementa appellantur . Elementaria vevo funt,. .
quacumque extenfam in miulticudinem cogpitionem -

* non habent « Et deinde. Non omne * lementim vo-
cabitur . ¥ ewism.ea,qua princspaliffima funt eorsm,
quain vei eff sl a ratione fiks.con$tituta,

.Jraque Elementa funt quzdam Theoremata,
vel eflam problematas quzin ve 5 de qui agitur
vniuerfaliffiima funt., & plurimarum propofitio-

‘num fons , & origo . Quas vifum eft Mathema-

" ticis,feorfim ab alijs propgfitionibus i fe depen-

. deatibus {egregare ; vtpote ille, 'quz non foljm

. ex przexiftenti cognitione . Etiam.Ma-

to, quz proprié Panthometria dicitur » Arith-

metica quoque frl@&iis accepti illa oft , que dat

regulas fupputandi nullis adhibids demonftra.
tionibus . Mathematich , itaque vaiuerfalis , de
qua hoc Librg agimus- partim pet occafionem

- propofitionibus de eidem materid agentibus de<

* ferufant ; fed multis alijs poffing aditus aperire.

Vaode vt magis effent, ad manus , & familiarids

adifcerentur in vnam feriem coordinata fuerge s

Maximé quia ; nec cognitio quidem oinnigena ;

que extra Blementis erat 5 liceteamdem mate-

' riam, quz in Elemeatis verfata eft, {peculare-

- gur fzpenumed poterat perfici : fine Ele-

mentis ad illam materiath (peQantibus: Vnde,
e ne dum fuit vtile ; {ed etiam neceflarium, Ele-
métares ¢pgnitiones ab extraelemétaribus feiun-
| «gere: vt ipGs fingulis omnia Elementa , vt res
poftnabat , poffent inferuire.

+ QVID SINT PRINCIPIA.
~\ Voniam , vt ait Ait. »omnis cognitio it

_thematica quzdam habet principia adeo clara,vt

-, prorsis negari nequeant ; nif ftulté , & impru-

sdencter. Tallafudt. Umae torum it maius fua
parte.. In quibus abalijs omnibus fcicntijs dif-
fert . Nam principiaaliarum {cientiarum multa,

- aut negarl poffunt , aut éxplicari , cim vera {em-

*Geometril., Partim Arithmetici conflans, yim’

dias quoque partes fecernicur intuiti modi pro-
- cedendi: Namalla cft Elementajs; alia verd ae-

* quaquam, { lice eadem traentur ; tum in Ele~

mentag), tum in altera parge, & circa'eadem ob--

le&a fpeculatiq verfetur.” [ Klementls tamen
. . e . ’

- e

per non fint principia ; fed quzdam potiis per-
Sfomfiones mente firmiter radicatas;quim euidens
tiz. Mathematica verd, quz principia ponit,

aut omnind lanegabilia fuat , auttalia, quz, & -

negantur, protipds per redu@ioncm ad impoift
bilgoftendat,, - T 1 T :

¢
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i TRACTATVS

DE DEFINITIONIBVS.

Efinitiones apud Mathematicos veré natu-

J ramrei non explicant ex eorum imtentios
‘ne ;cim effentiam rei explicare ; fed tantimao-
men exponere fit apud ip{os in definitionibus
conftitutam , vt fentit Clauius in. prolog.,&
Galilzus in didlog. contra Betinum . Id verq

patet ; quia fi maturath rei- exnlicarent ; oporte- | A C
. POrifmatis. nomen’ etiam appdantiquos fult

ret, qudd cam definitionemoftenderent quiddi-
Jativam efic, & naturam rei exponer? s quod nee
quaquam efficiunt . In conceffis ramen eft ; quod

~ étlam aliquandd naturam rel exponant. Sed id
non curat Mathematicus; fiquidem, fi curarety *

maximé in id incumberet ; vt talem effe rei natu-,
gam ; qualem definitto defcribic, comprobaret g -
s : -

R . .
. DEPOSTVLATIS.

| P Oftulata fant quzdam; que Faciliter conce-

euidenter fe ben@®hdbere.” °

duntur, vt fiant, & quafi ayomata funt ; fed:
bzgfo\hm {peculatiua ; illa verd operatiua. V.g. -

¥t liceat . Quacuimque diftantia cireulm du wree
Verdim non omnia; que clara funt, & concedi-
bilia poftulaatar. Ciim etigm. Predacere lineani
equalem alteri, aut. Q-acumque diftantialneam .

" pr ducere . potuiffet peftulari ab Eaclide . quod

tagen non fecit : Sed ea fine quibus permiflis
nulla poffet inchoari Mathematica gperatio.Cim
debeamus poffe aliquid efficere, fine probatione’,
vt opus primi ed operatione effetum ofkgpdagar

+ QVID SIT. THEOREMA.

1‘ Héorema eft lpufa fpeculatio aliculus paf-
. fionis quantitatiuz euidens. quz nullo mo-

*do aliter elfe poveft,vocaturque Theotema ; quia

$apurd fpeculatione fitit, & nibil eflicic, .
‘QVID SIT PROBLEMA.

Roblema vocatur fic . ‘Quod fit circa opera-

tionem , qu# , aut alio modo exequi poffet
aut circa illam materiam aliud effici : vt fi quan-
do demonftrat . Triangulsm agnslaterum fupere

“vetfam eonflitu ve , hoc opus , aut alio jnodo exe-

cutioni mandari , aut ahquod aliud triangulum '
fuper illam refam conflitui poffet, & ideo
Problems vocatur ad fimilitudinem Problematis

+ diale@ici ; quod ficut in vtramnque contradi@b-

tlam affirmari poteft ; fic & Problema Mathema-

ticym . & hoc modo , & alio effici, & circa eand: -

dem matcriam ‘aliud in opus demandari. Vade -
jllud , quod aliomo-o effici nequit; nec de ea-.

_ o C
| § § A .
ea, quz problematis fpeciem ferunt, Veré illius
naturam affequantur. Antiquorum yerd fenten-
tiam Pappus refert de Theoremate, & Proble-
wnate . Dixerunt , inquiens , Theorema effe 5 quod
oponituy 8 ipfius propofiti demonfirationems. Proe
_g;emd", quod effertsir in confiruétionsin propolitis
ideft prepofitionis . i :

" WQVID SIT PORISMA: ,

controuer{im , & videtur Pappus triplicem
ecre Porifmatis fignificationem . Primam ‘ex-
plicat , quam. aptiquiosibug  tribuit ; dum
ait. Horum autem fpecies omnes neque Problema-
tum , neque Thedyematum : [ed mediam quandam
inter h.s formam, & naturam habent 5 quo faltum
efin vt :x mult’s Geometvis a §f quidems gx genere effe
Problem 1ta, alit ng6 Theor mata opmati fint.
~ Seciida werd luniori affert,inquics, Immutata
5t autem hac Porifwaris definitio apud iuniores, & o
deffiierunt;Povifma eStyqidd hypethefi déficis d loca-

Ii Thewemate. 1defis, quoll nullat confequitur
-wtliceat fineam ducere.Vt liceat , line#tadiungere®  * hypothefim , feu {uppofitionem : Pro quo {cien- *

duam , qud Theorema triplici modo poteft confia
derari, Primd quoed modum procedendi in pro-

batione . Secundd qupad ea , qug antecedunt de-

monftrationem. Tert:d quoad ea, quz.inde-
monftratjone oftenduntur . T e
" Modus procedesdi quadruplusieft;nam aut di-
uerfas partes enumerat , aut plures cafus, aut
diugrfos - progreflus probando prids multaalia,
sntequam ad vitimfm conclufionem deuemat,
aut Gmplex é&, nullague vel partium, vel pro-
g |  mubciplicitate difcrimina-
tur . Popf{ma itaque videtar appe‘latum Theo-

* . rema multiplex ex aliguorutn fententia, aut pars

tibus , e cafibus , aut progreffibus . Quare,,
inquit Pappus . Porifma & multis fic intellsgitur,
wt ar firiof: colleio fir ad Anslyfim grauierum,
fewdifficiliorum problematsm , & generum in com~
prebenfibilem mil u‘iudin? prebenteipforum naturd,
Si verd Theosema confidesetur quoad antecen-
tla ;.in eriplici quoque differeatia verfantur. Alia
prefuponuat aliquid in gratiam aduerfariorum .
Alia pgzfiypponunt aliquid fa&um; quod non eft

‘operi demandatdm , vt Archimedes przfuponit, ©

V. g. Spheram e propottionaliter {¢&am per
talem {pperficiem, & probat deinde, id ver¢ ta-
liter fe habere. Alia jubent #@ demoriftrationem

efficiendam, talem + auc tali modo operationem

faciendam. V. g. talem lincam ducere " Tandem
fi confideretug Theorema, quo ad ea, quz in de-

" monftratione oftendungur duplex eft; nempe lo-

cale, & non locale.Locale éft illud, quodrafteny
ditlacwm, V.g lincasefle parallelas. Extremum
alicuius linez effe in circumferentia. Tale pun-

dery materia aliud fabricari , non vt Problemas, , Gum effe in medio circuli 5 quz prbprid ¢irca

" fed vt Throrema proponendum’eft. Sicfi quis:

- proponeretin femicjrculo angulum reGumeffi--

~ cere : Omnind erforem acciperet ; cim omnis
angulus in femicirculo re@us fit : vade cpm alio -

modo effici nequeat 5 aec altus angulus in {emi-
circulo confticur poffit : Non et hoc, vt Poo-

poffunc, Idenim

fabire rationem ‘problematis ; non tamen vice

- ¥ersd, Vade atientids copfiderandum eff ; an -

quantitatemnon {uat 5 nifi reduiué , quatens:

locus eft proprictas rei quantitatiuz , & deferuit
ad illius cognitionem. - *~ '
. -Dicit itaque Pappus. Quod fecundam Iunio-

res Porifma non et Thorema locale , eo quia

. prafuponat Hypothefim, feu aliqya tios
. biema; proponendums-fed vt Theorema., At, . x ponat Hypothefim, feu aliqgam fuppofitio-
~ inquies , funt quzdam, quz ad modum proble-
matis , & Theorematis progoni.

. werum cft, & licet aliquod Theorema poffic étiam

em , quam delndenon explicat, cuius fit lla”
fuppofitio, feu quznam ? Infuper illud verbiam
deficic ambiguum eft; nefcimus enim : An deficiat -
ipia hypothefis ad hoc,vt fit theorema locale:An ~

* {pfum’Theorema defiiat i locali,ideft localis na-

tura n6 affequatur,co quod Hypoghefim obtineat.
; a o Verim

?
. e <

.

.
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DE MATHEMATICIS AFFECTIONIBVS, s

Verim Proclas in Euclidem lib. 3. fic Porif- .

ma definit. Porifina etiam de quibujdam problemae
sibus dicitur qualsa fimt ab Enclide ccnferipea porif-
Wata. Proprié verosalia dicuntur ; gaando ex de-
monfivatis alind aliqued Tbeorema nobis non propo-
nentibus emergit , ¢ offeriur : Quod propterca Po-
rifma appellarunti quafi lucrum ex feiensifica demon-
Svatione obiter 5 & prater expeGationem faltum .

Itaque habemus clarum duplicem fenfum , pe-
aes quem Porifma acclpi queat, Primum ex Pap-
po luxtaantiquos. {. quod fit quid medium inter
Problema, & Theorema,qudd & poflit, vt Theo-
rema , & vt Problema propont’. . Secundum ex
Proclo. Quod fit veluti quoddam Corollarium
ex demonftratione colle&um , & breuiter ex di-
&isoftenfum . Obtinemus quoque alias duas ex
Pappo Porifmatis acceptiones ; fed oblcuras, &
ancipites : Nempe , quod fit aliquid fimile Theo-
remati locali. Vel quod fit Theorema, vel Pro-
blema quoddam multiplex.

QVID SIT ZETEMA.

7 Etema eft titulus; quem Algebrici {uls ope,
/4 rationibus przfigunt : cimenimea , quz
Algebra docet non demonftrentur; fed in ipfa
operatione nota, & euidentia auadant ; propter
boc,nec Problema, nec Theorema appellare po.

,

tucrunt : vnde quam medio nomine Zetema ap- .
..

pellauerunt,
QVIDSIT LEMMA,

Emmata {unt propofitiones minus principa-

L les, & quz obleGum , de quo agimus , non

refpiciynt. Sed tamen ad demonftrationes alte-

* rlus propofitionis omnind neceflari¢ funt.Lem-

ma itaque eft demonftratio, feu conftru@io, quz

neceflarid ad demonftrandam aliam propofitio~

nem principalem , & adrem fpe@aatem preter
jnftitutum affumicur .

QVID SIT PROPOSITIO.

P Ropofitio eft nomen quoddam genericum;

quod tdm Porifmati »tdm Problemati , tim
Theoremati conuenit, & nihil aliud figni§cat ;
nifi quod proponitur aliquid oﬁendem.ium .

QVID SIT ANALYSIS, ET SYNTHESIS.

Nalyfis nihil aliud et ; nifi quedam expli-

catio rei , quz proponitur . Synthefis ve-
¥d accipitur, cdm traditur modns operis, quod
fieri fubetur .

EXPENSIO IIL

De Mathematica inftralione.

MAtbematica inftitutio , ;nut poteft {umi
fuxta fubieQum , aut penes modum in~
ftruendi . . :

Sipenes modum inftruendi. Modus quidem’

euidens eft . Sed Syllogifmis non procedit , ‘at
Enthimematum continuata Teric , qua breuils
probant. Ratio huius rei eft : Quia, cdm {zpe
 repetant eafdem literas, fi tres propofitioncs cf-
ficerent , vt requirit Syll:g:fmus » pronam in
mentem audicatium confufionem inducereat ,

Vnde Entymematibus veisur,qug csclufioné ims
medijatam habent,& quz probata Syllogifmi de-
monftratiui efficatiam confequuntur , ’

3 Quod incipiat 3 primis principijs » & plulas
tim deueniat ad conclufiones. Vnde contrario

-modo , ac Philofophia facit, fiquidem hzc con-

clufionem immediaté i przmiflis deducit imme-
diatioribus , & deinde affumptas przmiffas pro-
bat euidentioribus alijs., donec ad prima princi-
piadeuentum fit . At Mathefis 4 primis princi-
pijs incipit, & paulatim per diuerfa Enthimema-
ta, diverfalque conclafiones , ad illam vitimam,
quam propofuit , tandem accedit, & inilla con-
quiefcic . ‘

3 Mathematici naunquam anticipant, neque vt
probata accipiunt , quz*probanda poftmodum
funt. Vnde Proclus ad 11. Eucl. propof. ait.

- Demonfirationem autem , que per femicirculum fit ;

nec commemorave dignum st : Multa enim prefu=

ponit corum » que pofteriiis oftendenda funt, ab Ele-

mentarifque nflitutionis ordine omnind recedit . Et-
propof. 33. reijciendo operationem, qud fiunt

anguljzquales ex peripherijs interceptis zquali-

bus inquit. Pusufmodi itaque oStenfionem , tan=
quam posterioribus vientem  ab elementari inflitu-

tione alienam effe cenfemus.

Aliquando tamen ipfe Proclus anticipauit
oftendendo ad propof. 34. Eucl. quz {equentibus
indigebant ad fui oftenfionem, in hoc verd fe
geffit tanquam interpres , & non vt abfoluté’ pa-
reret euidentiam; fed potils, vt indigitaret falla-
cias, quz in ca propofitione potuiffent accipi.
Sic Clauius contra Pelletarium anticipat , &
Commandinus , vel, qui addiderunt propof. ex-
tremas lib. 5. Eucl. {upponunt enim propof.t 2.
lib. 6. Nam veré non poteft dici demopftratio ,
nec intelligi quidem, quz prz{uponit non often-
{a, fed potius credulitas , & obfcuritas : cdm
addifcétem opporteat credere ea effe demonftra-
ta; vt hzc, quz ab illis dependent , fibi per{ua-
deat , & capere nequeat illa, quorum, nec qui-
dem figuram afpexit. Vade valde illi culpandi
funt; qui Euclidis Elementa perperam augentes,
ea introducunt, quz multa cognitione aliarum
propofitionum indigent , non dum hauftam, vt
fuam euidentiam nancifcantur .

4 Peregrina fugiunt, & quz ab inftituto rece-
dunt. Sic Procl. lib.2. cap. 10. enumerat condi-
tiones , quz ad inftitutionem Mathematicam
neceffariz {unt ; & eainter primas efb: guod ficut
neceffavia non omittat ; fic fuperfiua nonintcrferar s
perfpicuitatem , ¢ breuitatem fef'uct . Et ratio
ot. Quodimpertinens fit, {cicatiam extra fuum
obie@um.vagari, & alia obic&a contemplari,
quz ad ipfam non fpe@ant . Cimque partes Ma-
thematica fint {cientiz maximé fubordinatz ;
quarii vna ab alia aliquo femper fubalternationis
vinculo dependeat ; omnes commifcere, eft ome
nes confundere, nihilque certi tradere ; dum om-
nia fine neceffarid dependentid traduntur. Vade

in iura Mathematicamaximé illi peccant , qni, vt
ex vngue adi{camus Leonem , dum vnam pro-
pofitionem probant, alias, que tllil.xs loci non
{unt , praxes, propofitionefque ex alijs non co-
guitis oftenfas , aut tantummodd affertas adfe-
runt , & {ic mentes difcentium tenebris, offuas
dunt , & inambages vrgent. )

s Eandem probationem multoties repetunt;
dummodo propofitionideferuiat ;” quam demon-

ftrare fatagunt : Sic candem demonftrationem
D ' 9. & 13,

.~ ———— -
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Y- © TRACTATVS 1L°

9. & 1. propof. priml Euclides replicat, vt paf-
" fim vbique viderecft .
6 Licet nitantur, quz proponunt, oftendere
Mathermatici , aliqua tamen funt ; que nonnifi
: probabili ratione attingunt : Vnde Mathefis fe-
cundum omnes fuas partes euidens non eft:Nam
in multis {uis partibus ob defe@um principio-'
rum , ab inftituto deficft, & probabilitate con-
quiefcit : Sic Aftrologia,Optica,Sphera quoque,
& Theorica Planetarum , & mulei alij tra@atus
ex parte quidé euidentes funt,ex parte verd pro-
babiles euadunt , vode & Phifiomathematici di-

cuntur. Omnes autem praxes’ Mathematice pro--

babiles funt. Quis.enim credat fe diuififfe per-
fe@iffimé lineam bifariam? Circulum perfe&if-

fimum dux fle ? & circinum,aut crure fe girante,

aut pede immoto’parumper non diuaricafle, &
fic de alijs. Quade re Problemata Mathemati-
ca, vt monuimus, abftra&z {emper funt intelli-
genda, vteuldenter concludant,

EXPENSIO IV,

De illis y qui fludsjs Mathematicis operam
. nauant . 1

g Ciant illi fruftraterere tempus, & in ventos.
) nuti: fi poftpolitis Elementis, & prerequifi-
tis tra@atibus, velint pofteriores Mathematicas
demonftrationes haurire. Duplici enim de cau-
fa nunquam intelligent. Primd, qudd ea, qua
in demonttratis apu ematicqs funt,obfca-
ra per fe fint, 8 quz @nigmatis formam prefe.

- ferane-s vt putes de tripode Apollinem loqui,.

& abfoleta effari. Imo & aliqua i probabilitate
remoti{fima funt : nifi demonftratione firmen-

tur ita qudd; nec quidé probabilem affenfum eis .

Intclle@us prabere poflit proprio lumine ad id
fuadente,quod 16 edenit in alijs {ciencijs,Siqui-
dem , quz V.g. Philofophi afflumunt, vg prcﬁ;a-
ta , & demonftrata in antecedentibus talia funt,
vt intelle@us propria vi impellente non abnuat.

Vade fi non euidentem , faltem probabilem co-

gnitionem affequuntur., N
3 Termini Mathematici ob{curi ; neque pro-
pri¢,quid fignificent , & quo pa&o imaginationi
. raprefentari queant, aefcit ille, qui primanon
-viderit. Sicut enim propofitio fine figurd licet
mudtis explicata, & clariffimis verbis , argumen-
tifgue oftenfa percipi nequit . Itamultd minus,
quz przceflferunt intelle@ui , feu imaginatio
{uccurrcre queunt , cim tum demonftratione,
tum figurd deflituantur . Quamobrem patientér
procedendum eft, & cim tra@atus primusaleeri

' aditam przbeat , per omaes {uccefliué tranfeun-

dum. Verumtamen eft, qudod nonomnes tra-
&atus zquali nexu fe vinciunt, aut adeo necefla-
zio, vt quis aliquem intermittere non poffic,
dum ad alios feftinet ; {ed vt plurimim fe necef-
{arioaltringunt vinculo. , aut certé muled faci-
bias erit antecedentia legifle , vt fingula poftre-
ma omnind percipiantur .

" Verum elt quoque Mathematici praxibus vti,
quz independenter ab omni demonttratione pof-
fint cx:cceri , fed nunquam intelligi. Et hinc
art fex Mathemauicus excellens, & peritus eua-
dere poteft fpretis demonfirationibus;que oftens

dendis, non excroendis praxibus inferuint o

Ne_tamen aliquis , qui vmam , autalteram
Mathefeos partem confequi exoptat, non om='
nem animo ample&i , mole rerum adifcendarum-
obrutus, deficiat, & abincergo fe abfterreat,’
fingulis tra&atibus indicabimus , quznam ne~
cefﬁnrib przcognofcenda, guznam tantdm vtili=
ter, vt facilé prztermitti poffint ; Et per ommes
partes expedité omnibus {8perflais amputatis di-
fcurremus, vt quantum in nobis cft , omnis fa-
ceffat difficultas, & planum fternatur iter ad ome®
nia intelligenda, :

Si quis verd exquirat. Quenam ingenia ad

ftudia Mathematica apta fine, Ifti refponfum

erit . Pueros omnind ablegandos, fi de demon-

ftrationibus agatur , foliimque ad primas defi-

nitiones, & praxes admitti poterunt . Demon-

ftratipnes enim Mathematicz arduz {unt, & in-

telle@um perfpicacem & acutam fummoperé re-

quirunt , maximé, cim agitur de proportioni-

bus. Etfi quando quarit Ariftoteles. Quidest,

quod pu v fiegi Mathematicus potest, fapiens untem,

aut naturalis won potest. Non intelligit fimplici-

ter de puero ; Sed de fuuene. Sicenim affirmat

6. mor. cap. 8. iuucncs licet Geometrici , & Mthe-

matici, & in einfmod: vebus fapientcs euadmnt 5 prus

denses autem enadere non videatur. Quod & poteft

intelligi circa praxes ; ficut & prudens {pecula-

tiué iuuenis feri ; fed non pra&icé poteft ; iu-

uentute, & feruore animi, rerumque inexperien- -
tid prohibente axiomata prudentie ad opus re&é

demandari . Sic licet iuuenes exercitatiffimi in

rebus Mathemaricis fint ; non tamen in demon-

ftrationibus exhauriendis. Cum enim Iuuenum

animi igftabiles, & ad oble@amenta aclines fint,

perrdm T8 Mathematicam hab:|cs videnrtur , quz

ingenium patiens , ftabile, remotum, & foljta-

rium requirit , & maximé qudd hodie Mathelis

in tantam molem excreuerit ; vt qui omnia pro-
bé nouerit, iam ad canos [e perueniffe com ipfa
perfe@ione do@rinz experiatur . '

EXPENSIO V.

De Principijs.

P Rincipia, qUz.prln.mo Elementorum libro in-
{eruiunt , ea toti Mathematice aditum fter-
nunt , fic8t & ipfe primus liber 1anua 1pfius eft,
& limen, quo pofthahito, nullum aliunde in cius
demontftrationes fefe iter aperiat. Sunt autem
in duplici differentia ; nam quadam fun*, qua
pertinent ad materlam, de qua agitur, vt defini-
tiones ; aliz , qua ad difcurfum, & argumenta-
tionem inferuiunt : vt funt prima priacipia per
feaqota, & concefliones . . .

DEFINITIO I
Unllum eft , cusns pars nulla.

DEFINITIO IL

L Iinea cft longitudo latitudinis expers . -

PEFINITIO IIL

S ¥ perficies et que longitudinem s & latitudie
nem tantim habet . . '
Dicitur pun@um nullam partem habere ; quia
. - acci-
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aéelpltur , vt viimus cerminus line®. & linea,ve
vitimus terminus {uperficiei : Superficies autem,
YVt vivimus terminus corporis conceptu explici~
to, & imadgquato. Ideoque 3 fuperficie exclu-
duntur partes {@nndim eamationem , in qua
concipitur terminus : nempe penes profundita-
3em, non quidem pofitiué, & conceptu affirma-
tivo, fed negatiué prefcindendo 3 partibus fe-
cundim profunditatem , & de illo conceptu lo-
quitdr Euclides in fuperficie definienda excludé-
L: pattes , quoad profunditatem 4 fuperficie
prout inadequaté concepta , & prout ftat in
fatelie@u. Etecodem modo loquitur de lined,la-
titadinem ab ea excludendo ; quia precise,ve ln-
adequaté’ concepta , prout terminug {uperficiel,
gartes penes latitudinem excludit, Et quia pune
&a {amt quoque termini lineg ; hinc eft , quod
etiam i pun&o debuit excludere partes fecun+
dim longitudinem , & quia eratinlinea , & per-
tincbat ad quid ipfiusseim effet elus vitimus ters
minus ; hinc, etiam debuere ab eo excludi par-
tes penes latitudinem ; & quoniam linea, quid
erat fuperficiei, vtpote terminus ipfius ; hinc &
¥ linea ; & ideo ctiam 3 pun&o debuit excludere
partes penes profunditatem . Ideoque pun@um
precisé fumptum , vt terminus lineg debuit ex-
cludere partes , & penes lorgitunem, & latitudi-
oem, & profunditatem. Vnde bené definitum
eft cuiys pars nulla; non quidem i parte rei ; fed
prout {ubfat noftris conceptibus negatinis ex~
plicitis: & inadequatis:cim pun&um, etiam pro~
ot eft in intelle&a ; fed adgquaté conceptum par«
tes obtineat . e

DEFINITIO 1V,

L Inee autem termini funt punla .

Non quod omnis linea terminos confequa-
tur , cyp mulez redeant in'{emetipfas , vt Circy-
lavis, Eliptica, Orbicularis . Sed quia omnis li-
nea , qug terminos confequitur pun&a vice ter-
minoram recognofcat ; & quod omae pun@um;
vt terminus alicuius lineg concipi€édum fit; cdm
fe folim , vt quantitas concipi nequeat ea ratio.
nc , qudd nullam fine linea partem obtineat : Ex-
partibus autem , vt di®umeft , quantisas effen-
tialiter conftat. , _ .

DEFINITIO V.

R ERalinea ell.qui ex 2quo fuis interiacet pictis.

Ideft, vt exponic Proclus ,* quod quan-
ta fit punilorum altetius ab -alteve diftantia,
tanta fit reila lineay que ab ipfis terminatur magni
sudosaegue hoc eft ex eque inter fua pun&a collocari,
Quare linea re@aeft breyiffima, que de pun@o
ad pun&um duci queat , vt patetin 1. figura, Si-
quidem pun@ata eft maior, quim continuata li-.
nea ,quz inter A, & ¢, pun&a mediant.

Regulz verd alicuius, aut cupreg, aut lignez;
que deferuit ad ducendas redas lneas examen

.Si ed adhibitd ducatur linea A 3 ab a in 8 pun-
&a. Deinde inucrtatur, ‘vt regulg fuperior fu-
perficies fit inferior relinquendo extrema.ipfius-
ad eas partes, ad quas erant,dextrum ad dextram,
finiftrum ad finiftram , & ducatur alialinea,de
pun&o A ad pun@ums, nam fi per primam fi-
ficam incedit optima eft, fi vero non incedit fal<

{a. Ratioeft 5 quia linea re@a eadem extrema

confequeas , fpatium noa ocqupas, vt jnfrain

¢

v~

«

DEFINITIO VL

~ Ermini fuperficierum funt lince. '

- Superficierum , & lincarum terminantium
exempla Proclus afignat , ymbras , que cliim pri-
uationes fint , & nihil confequenter altitudinis
habeant , laticudinem tamen , & longicullinem
poffidedt lineifque terminantibus circumfcribi-
tur . Ijlud namque, in quo vmbra finit, luxid.
clpit , quod equidem indiuifibile eft : nifi , poe-
numbra obliteretur, linea e& , vmbrofam fuper-
ficiem terminis definiens . -

DEFINIT!O v

S Vperficies plama eft ea , qua ex aguo [uas interia-
cet lineas, .« . o
- Scilicet, quz ad inftar aticulus [peculi, nihil
snfra@uofum s impollitum , aut montuofum
rugofdmue continet . - Eftque {uperficies breuif-:
fima ; quz de linea ad aliam lineam ,’duciqueat.
Bt fi (uper cam dusantur re@e, omnes- fecun~
ddm omnem {uam {upesficiem , fubiz@um tan-
*gent; Vnde modus experiundi fuperficiem, cft
regulam exa@iffimam illi multimodé , & penes
diuerfos fitus applicare--: : oo
DEFINITIO VIII:

Lanus angslus eft duayum linearums in plano f&
mutuo tangentium alterius ad alpergm inclinatioe
Angulus planus, qul fitd lineis ré@i hic fpe-
claliter defimit ab Euclides: Quamuis , & ane
gulos curuilineos .comprehendat , qui eodem.
plano facent . Licetenim multz lineg curug ad
{efe perperua fluuineligent, vt circularis, Elli-
ptica, Spiralis , & tamen angulum non confti-
tuant. Nihilomious, & p{¢ angulum efficient,
vel ad aliam curmam, vel ad re@am inclinatg,que
fequellam fug imelinationls , & normam non imi-

tetur, vt vides figura 3. & 4. & 5. At dug circu- -

larum portiones A 3, & 5 c du@¢ duobus ceatris’
5 & D angglum aon conftituunt, quia licet di«

uerfo centfo ducantur, altera tamen alterius du-

&um fuauiter fequitur , & inclinationem emol-
lic. Sicutenim re@g 3 reQitudine defleGentes
angulum conftituunt : Sic quoque curug fuam in-
clinationem, & -da@um non continuantés angue
lum conftituent . L

Nota verd ; qudd in angulo duo poffunt cgnﬁ-
derari , & ipfalinearum inclinatio , & f{patium,
quod inter lincas reQas ab 1112 inclinatione re-
linquitar . Euclides verd non loquitur de {patio;
fed de ipfa Inclinatione, Vade frigidum eft il-
lud aliquorum paradoxum ; Lineas mutud incli--
nat# udos angulos conftitucre , licet enim duo,
{patia relinquant , nempe ABEC extimum , &
AE cintimum ; adhuc tamen voa eft inclinatio .
Quare& vaus angulas, qui relinquit {patium ex-
teriis A BCE vtcumque terminandum , & non
vnici te@4 , & internum A E ¢, quod du@dlined
re&ai pun&o A ad c terminari poteft , & hoc
. fpatium cft proprié anguli, qui circumferentid
Ac metitur fa&o centroin E vertice inclinatio-
nis: Itaut maior ille angulas dicatar, qui habe-
re potef zqualis circuli interpofitam maiorem
circumferentiam inter crura A E, & E G; minor
verd ; qui minorem iater fua crusa comple&itus
Pesigheriam, . . o -
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- I DEPINITIO Ix.

-

I’

| Cm auters mugilm:mﬂipum; Imee ye-
s -Ee, fuerint; rellilineus ille angulus apellatur,

Patet definitionem o&auam de angulis re®i- -

jineis pracipue loqui ; quia tantdm hanc redili-
neortdm ponit definitionem . Sunt autem plures
forma angulorum ,%&il!nqomm » & mixtorum,
dt quibus hic fuperflud loqueremur . ‘Tantum-

modd genericé aduerte, Mixtos eos effe,'qui’cur -

mi , & re@d congjmentur, vt in figura 4. Curai-
lineos autem duobus curuis , vt in §, figura yi»
dereett, ' ‘

 DEPINITIO X

P autem vella limea fuper veliam infifteny
lineam angulns facit deincops aquales , vellus
&7 veergme aquali..m angulovam; &r , que infistit
yealinea pevpendicsdaris vocatwr eiseni infifhie.,
Anguli deinceps funt jlli , qui ab eadem lineg
#ltra conta@um produ@d , & ab altera Ynclinatd
fiunt ad idem pun&um: Sic apud 6. figuram an-
gulusEAD ; &anguluspac ad idem pun&uni '
A effel, anguli deinceps vocitantur. Si ergo,
Inip(a 6. figura , in pun@06. re@a a 6.cadat, &
angulum A 6 3, & alterums 6 a, qui funt anguli
deincepsyzquales fecerit ; ltaut 6 4 non magis in-
elinet in hanc, aut alteram partem,anguli illi re-
&i dicaatur, B I

D EF IN y R0 X
O&nfm ang;lui ef, qlu reidomaior eft,
| PEFINITIO XIIL

Cutus vevd, aui minor eft yello. -
Acutus itaque angulus erit £ 6 s;qujz mi»

" por re@oefts6a. At yerd c63 re&o mator

“erit. Anguliantem apud Mathematicos ¢ribus
1iteris defignantur, & medialiterafemper figni«
Aicat illud pun&um ,ad quod fit (ncli'lo, &ipe
fam angulum denotat,

_I/JBP,IN.I'.I‘_IO X111

T Erminus eS¥ alicuing vei extyemum s -
@um, Limea , Supesficies; quia cam fecune
dim tresrationesterminant, ~ ¢ '

DEFINITIO XIV, -

TG Iguraeft, gua fub yno, vel pluribus terminjy
comprebenditur , *®
Igitur , nec pun&um , nec angulus figura eft;
quia termipata non funt fuis terminis, Angu-
lus enim licet fi clanfus duobus terminis; non.
tamea vadique : Ciim ab ca parte , qui linez pa-.

" tent, licet poffit terminari, yel re@i , vel curud,

. & fieri triangulum ; non tamen de fua effentia,&
fecundim efle przcifum angulas id confequitur .
PuanGum yero fecundim matiorem puni ter-
minus omaigener ¢ft, cum nollam partem am-

: ple@atur _:Qnaze:e, nec plures- serminos , aug
ambitum coafequi porerit hinc, & inde clauden-.

‘tem : alioquin in parves diftingueretur . Sic mec
guantieas fnfinlta 5 etiam fi aliquibes torminip

TRACTA

- “germinis vadiqué non comprchenderetar .

Vaode funt treg termini quantitesds , Pun-

‘claudetetur;ﬁ tamen ab aliqui pacte ininGnicem
pateret , figurg appellationem miereretar ; quia

4

DEFINITIO XV.-

C}lrcnlns £5t fioura plana fub ona linea comee
prebenfa s gue Peripheria apeflatuys ad gpam,
Ab wno punido eorum , qua intra figmam funt > o~
pespelie linea terminantes aquales fune. R
8iin figaray. omnes re@¢ 4 punQo A inpegi-
pheriam terminantes , vt aB, & ac, AE> & AL
fint zquales , ille yocatur Circulus. Poteit etiam
hocpa@o definiri. Circalus st figura plama 5.que
defcribstur & linea finita altero manense exivesmorum,
alio fé monente § donec perneniat , ad idem punstuisit
& quo difeeffit motus . Sic fi linea A e manente. A
moueatur , donec alterum extremum s fe mo-
uens perneniat ad pun&am idem », 4 quo incepft
motas,circulwm defcribet. Differunt antem iftg
~ definigiones, qudd hzc canfam efficientem ex-
plicet , illa formalem .. Geminus apud Proci um
yocat lineam circularem compofitam; ficmpe e
fraGam , & infefe inclinatam , & angolatam , &
Arift. 1. de Ceelo inquit. Circulum infinitis an-
gulis conftare , quod intelligendum eft, non 3
parte rei ; quafi quod circulus materialis infigi-
tis angulis plicaretur, ciim, nec quidem infini-
gas partes confequatar; Sed quod ex (uo copeepes
debeat vea pars concipl inclinata ad alid. Cimgg
in quantitate partes qgidem in infinitum concep-
sibiles fint ; licet non fa&ibiles ; hinc cft , quod
infiniti anguli in circulo conciplendi fiat ; nem
pe quzli%pars » qu concipiatur , fi vt circull
eonciplanfopérter concipi, ad allam inclinats,
jnterids minor, exteritis maior ,

PEFINITIO XVIL.

Oc werd puucism Centrum civeuli appellatm,

Itaque nullom aliud pun&um Centrum; nis

fi circuli dici poteft , co quod debeat effe in cir-

culi plani medio. Bené autem Censrum cireuli

. dieitgr pun®um , licet emm nullas concludat

ttes s omnes tamea lineas, quz 4 circumferen-

ti”" ducuneur terminat . Quod ngc linez fecun-

dim, id juxtd quod jn puntum feruntur, partes

obtineant ; nimirum latitudinem, & hoc Metha-

. phyficé , & abftra&é,cum fundamento tamen in

re, {cilicet in ipfa dinifione circuli in fc&ores,
vt eft fe@or 1 AE ,ciim ¢nim diutfiones fpatium
nén occuperk ia latitudinem, mente conceptz 3

" nec illod, quod terminat iftas dinifiones , partes

habebit in latitudinem -+ Sed neque in longitudi~
nem : cim linez terminps fit . Verim materia-
liter , & in ipfa qmantitate pun&um proprié non
eft , nec indiuifibile, cum nalla pars inquantje
gate ipla indiifibilis fic 5 vt fupradiGum eft,

DEFINITIO XVI.

Jameter autem Cirenliest refla quedam bis

nea per centrum du3a o O~ fiis extremis in

. Pm’pbmam terminans 5 qua cipculum bifaria fecat,
Tales funt in fig. 2 linez 1¢,&E v ; Tran-

feynt enim per centrd A, & in peripheriafiniint
i"‘; exqr,;n;j;;: ’ %c, ficut etiam =, & ;égr“.

" lumque bifarism fecamt ; quia per pua me=
dinm sanfeunt, nempe per .cempmm"?Qngméb-
e, G (uperficied clrculi plicarctur, in pundis,

Bv,
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-f\'a deret ptr,ckul!ljiypuﬁ,; DV;
cumA 3 fit zqualis lincgAD. Uy

CDERINITIO XL

Q- Emicivanlls 8t Sgwd, ik togtigesnr fub dfk

: S-.'utu & fub dgnmd#:em . f e
i€el fowricircules & pY, qui continetunfeb
perigheria 3pv , & fub diametrory, 1>

- Porr tum ¢fsealtects illndy quod fu
peripheric pbrtione ; & linea , que dismeter-ndn
fit, continentue . Sufie aurem compoficé figures
& mixtg ex cerwa , & re@a tinea ;- angalufqua el

Ye&ague cainpréhenfus,¥t A8 D, '

fegmenti, tum femicirculi mixtus cft, curua, -

. PEEINIT 1O XK.
Rwﬂihuvﬁgnm font ; ‘qhe ‘i reddis linck

continentur, .

Genug enplicat Re@illaéarum znmums
Noa sstem carum , qug'rnica linez dBntinean-
tur . Quodin iftis libris agat quidem de pluri-
bus figucis.re®ilineis;de {olo autem circulo fer-
monem fit fa@urus. %l}propternon fuit nes
eefse cxplicace genns” gurarum vnito ambity
comprehenfarum. Verim poffent fic definiri
figwea orliiculares wnica Linea clanfee 5 qua % fife re=

groditu?. Figure verd plurium larerum ; fed car

worum definiserivar , gua flevis tinéls coniinensur.
Mixte autem , give full cituis, & pedis clanduninrs

DEFINITIO %X
‘E’h" figuve fune , que fich ivibas bincis con-
" tinensar. e
i

PERINITIO XXL

)

Qi:drilam? » qua ﬁabqumv
T pEFINITIO %xIIL
M}’bilatme , qua fub pluribns , qun quas

tuor reltilineis comprebenduntus

Quoniam (pecies figurarum re@ilinearum de-

fumpte 4 multitudinelaterum in infiaitd progre-
- diuntur . Ideo emnes alizs generali definitione

comple@itur. Arctamen explicauit trilateras, &
qeadrilateras ;qudd deiftis hoc primio libro tra=
Get, que & omdibusalijs feadamenta prebent,
& proprié ad Elementa pertiaent ; cdm omais

figura re&ilinea plana, vt videbimus, id trian- -

gﬂli- refoluatar.
]

DEFINJITIO XxuL

T Rilaterarum axsdm figuravum , '/Equfléterum

¢St eriangulum,quod tvia lasera haber aqualia.

Depmxno«xxxiv.f

s:{cde;c:e:::m ’ mmz@« og@&t t@tumf
DEFINITIO XEV

G téumm e, g s egunti bk

N;m‘~ , :cl‘x‘m triangulum tribus fateribus clau-

2

datur ; in tres etiam fpecies diuidityr. Si eteni
omqi;--%fm@zﬁuﬁeﬁ,knhiii& qui?at:

Tum, vt fig. 8. Siduo tantiim 1/ofceleg; vt g0. fip,
“#e14, Sommi fogditilia, R fig.H. M :;é—

fticuitur,

CDEFINFIFO kivel

. “A D biec etiam ﬁl&i&aﬁﬁﬁ""‘*m’ “&.’"'

X gulum iusdem eriangsilim est ,' ol veum
angulumhabet.
“Vihig. do. %el th, Hic hutdnt fEcundi erian-
lorum diuifio non et fubordinata primz ; fed
ﬁﬁbﬂlﬁérfﬂkheméi , fiee ¢l vHo pacto T
pexa, Nam vt bené aduertit Proclus ad bfnk
defibleicnem poffufle petviiere flgure litérum
udtnor , qual'eatléntres angalos foldm obift
feart, ve tridghika:Cilogonia , & Accjdoided
cufpldi fagitte fimilia’, ¥t fig. r2. quz tamhen
tes tantlim angulos obtirient; Deinde tfiadgu-
Tunffe@um angulisin habéns poteft éffe 1 & Tfoh
{celes , & Scalemft', gort aiitern aquititerin®
Vnde patet hanc triangulorum diftinGionem 3

prim# non pedefd .i Lcé magnitudo #ngulo-

" rym 4 lateribus quafdam infignes obtineat de-

pendentias; vevidebimuss *
‘ o RN : . - -

DEFINTT 10 XXVIL 3
'AM lygonium antém , quad obtufum angulum

“Veluti fig. 1. spud ciréulum: Quod slam pos-

teft efle Scalenum , & Ifofcelam,
DEFINITIO XXVIL

Kigonlum autem ; ‘quod tres babet acntos

angulos. - _—
" Velut fig.8. Quod etiam potelt effe Scalenum,
Ifofceles, & Aquilaterum. Eo quod in omni
triangulo tres quidem pofline effe acuti anguli;
fed reQus > & obtufus foldm vnus cffe poteft.

gamombrem reliqai duo neceffarid acuti eriits

ul fi erunt zqualésseriangula quoque, duo lates
fa equalfx obtinebunt : f fnequales inuicem,duo
latera quoque fubtenta erunt ingqualia; & fem-

per latus tertium angalo abtufo , vel re@o fub- .

tenfum maius,ob angulum maioré reliquis,quem .
“fubteadie. - - - '

Oxigonium , cum tribus acutis angulis pofia- -

tur latera poteft confequi omnia Ingqualia, vel
duo , vet triazquakia , & fic efle Ayuilaterum,
Hofcelum , & Scalenum . Nam dari poteft trian-
ulam , vt cum Barocio aduertit Clauius ad pro-
of. 15. lib. 4 Elemen. Oxigdnium , quodlatus
beat , tum hoc , tum altero crure fcorfim
fompto malus ; etiam fi crura reliqua <inuicem

fiat zqualia.

DEFINITIO XXIX.

Qt::dril&tcrm;m ﬁgiéarum quidratum'e&; ‘

" quod aquilaseram » & reangylum eft,
"DEFINITIO XXX,

Sola quidem oft 5 @ non xquilasera .

3
. .

"

a Ltera partefongiarﬁgcn ef? 5 qua wquian=
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» - Derstulegriommt

DEFINITIO XXX
R'?agﬁm;maﬂl.ttm. at aquiangyli mm

DEFINITIO XxXXIL

4 ,Rmﬂn » gue oppofita , & lateva , & a

LN\ gulos agualia tantimbabet, Non omnia.
- DEFINITIO XXXII, - '

R Eligna verd ab bis quadrilaters Trapesia »es
cenbur . T ‘

In iftis Definitionibus illud aduerte . Qudd
ab altera parte longlori, quals eft fig. 13, differt
gaduta 3. non in angulis: {ed in lateribus tan-

m: Rhombo verd fig. 14. expreflo in angulis;
at non inlateribus: A Rhomboide fig.16. fi-

ato in angulis fimal , & in lateribus ; ficut &

Trapezio, fig. 15.defignato . .

"DEFINITIOQ XXXIV] .

P Arallela rella linea fint,qua, cum in codem fint
plano , ab viraque parse s etiam fi in infinitum
prodsucantur , in nestram pavtem fibi masuo incidic.
Tales {unt in fig. 19. Parallelz A 3, & cD.
Quare duas conditiones effentiales requirit Eu-
clides; vt linee parallelz , ideft ®quidiftantes
fint; Prima,qudd fint in eodem plano , alioquin
in dinerfis certum eft non conuemire. Secunda
udd numquam coeane;, flcet in infinitum pro-’
ucerentur . Quod licet nequeat cognofci ex-
perimento , eognofcitur tamen animo , & ratio-
ne. Qudd, cim diftantia inuicem non fit im-
minuta; dim procedunt vique ad certum fpatii
stque serminum ; nec vingnam imminuetur,cum
r fit ratio de ille proceflu ad quamcumque di-
rzntiam: neque dicas,pofie illam quidem diftan-
tiam efle imminutam ; fed non fenfibiliter : nam
non loquitaur de lineis fenfibilibus ; fed abftra-
&is, & animo conceptis , in quas , vt fupradi-

~ xtmus Mathematica , velut in fuum obie@um

fertur .

Definitiones , qug fequuneur Euclidis nos
funt. Ab authoribus tamen adduntur, vt necef-
fari; ad ea, qug primo libro traduntur, percie
P . .

DEFINITIO XXXV.

- P'Arﬂldosnmmqm of figwa quadrilatera po

vallelis oppofifis lateribus .

Sic fig. 13. 14. 16. 3. Parallelogramma funt,

eftque nomen genericam conueniens quadrato

Rhomboidi Rhombo , & altera parte longiord ,.

{fed non Trapezio .
- DEFINITIO XXXVL

D'lamem in parallelogrammo est linea; qne
diuidit angulos op{oﬁtﬂ. ¢ latera bifaviam,

Hoc aduertit A:ift. lib.s5. Probl.3. & 3. Cur
diameter appelletur , qug de angulo ad angulum
du@afit,vet A 3, & nen quelibet alia bifariam
figuram diuidens , & reddit rationem, quia dinie
dic bifacriam non fohim Jatera , ita vt duo rema-

Beant hinc , doindé ; fed ecnam angulos ; quod

¢ LA

“

®

]

odilp olig relle ln prammis dale efic
elune. o

DEFINITIO XXXV, -

T pavalisla in parallchygrammso ducantior per d2
) dismetvi punfiumpartes , pev-guag syanfir dia~
mgser, clrcadiametipm; per quas nﬁm tvanfits
contplementa dscantage N
Ste dutis pana|ietis a3, & ¢ {dem pun-
&um 1, 1iigra, per que diameter nok tranfit, Pa~
rallelogramma Complemelta.; & alba; per que
tranfit, vOCantur s civea diametvamiy confiftentia. -

POSTVLATA,
Ofulgtur. 7t 2 quossis pupo ad quodsis
P puniium lineareBa duci concedatur. :

8  Lincasmveliam terminatam in consinusm vefld

prodnrm. . :
3 Quowss centre, & internallo civculsm defevibere.
4 Omnitnagnitudine dae pofic fumi maiorem .

pnIMA PRINCIPIA.

Ve ctiam folent dici Dignitates, £ xiomata,

_ ‘Pronsntiata, Effasa, communes Nosiones 3

Alia omnind prima, qug adeo fuat clara , ve pri-

mo c¢onceptu indnbitata euadant;Alia non jtem;

fed quafi immediate primorum principiorum
conclufiones . Primi generis fant.

PRINCIPIVMII
apualia , &r inter f¢ fimt oqueé

lia , & quod wni aqualium mains eft ; maing
etiam alio necefié et offe, & [i minus vl fimiliter
minus altero. Etfi vaam quali)m et maius ma-
guitudine quapiam o aut minus alterum quoqs aquas
ldum ca mmwncm:fi,ut minus o f

PRINCIPIVM IL

T fi aqualibus aqualia adie&ia fuerint , tota
erunt aqualia; Et, i ab aqualibus aqualia ab-
lasa fuerint , tota ermug agualia .

PRINCIPIVM IIL

E T fi inaqualibus aqualia adieBa fuerint rema-

next » vt pris inaqualias [i 4 fdem inequalia
vaqualia qwq;ddamw;jéd masus Maioriyminus mi-
noviadbuc siis inaqualiazEs,fi ab inaqualsbus aqua-
lia ablata fuerint manent, e priis inaqualia. Quéd
[i ab yjfdem imaqualia ablarafins mains maiori, minus
mineri remanens nagqualia

PRINCIPIVM 1V,

E T qua cinfdem duplicia funt,inter fe funs aqua-
o lia y & quod wni aqualium duplun ¢ft » duplnm

“otiameft alteri . Et, qua einfdem funt dimidia , ine

ser fe funs.aqualias Et 5 qua funs iaqnalia, ciufdem
dupli y funt dimidia

PRINCIPIVM V.
Er, qua mutué [ibi congrduns , inter fo funs
agualia : Nimirum quando yasm alserum sul=

la partgexcedis, :
partees ' PRIN.




PRINCIPIVM VL.

T Otum fua parte maivs eft .
Quibus au&ores addidere fequential

PRINCIPIVM VIL

O Mne totum et aquale amnibus fiss partibus fi-
mul fumptis. o

Si equalibus inaqualia adsjciantwr , erit totorum
exceffus adsunclorum excefini equalis; ¢ fi yfdem
inequalibus equalia addentur ermnt adbuc exceffus
totorum , & adiunFerum equales . Sicfi é conmersd
aqualibus inggualia demantnr,ant inequalibus qua-
lia efient tororum exceffus y & adiunclorum aquales.

V.G. fi duobus palmis addantur, hinc tres
quartz palmi, inde palmus, differentia erit ho-
rum compofitorum vnius quartz palmi, vt dif-
ferebant priiis tres quartz palmi i palmo , ante-
quam adderentur. Et fi tribus quartis palmi pal-
mus, & palmio palmus addatur quantitates addi-
tz different vna quarta palmi ; vt differebant
prils tres quartz , & palmus antequam vnus pal-
maus fingulis adderetur : quod eft dicendum pa-
riter de ablatione, - ,

Principia,que minus clara funt,& ideo oftendi
peflunt. . .

ﬂ; g H {.

Va lineé reftanon habent i}id% idem [eg-

S mentum commune .. o

Ideft . Nequeunt reperirl duz lineg quarum
vna pars fit eadem cum altera, ita vt eandem li-
neam integret : Reliqua verd fit ab illa remota,
V.g.infig. 7. Quod1 A v fit vnare@a, 1 acfit
altera re@a, qug confequantur eamdem partem
1A, & ‘inipfaidem fint ; Reliqua verd in duas
Partes abeat. Si enim hoc effe poffet , vt often- *

-

que fupponitur re&ta » A V,tranfiret per centrii ;

dit Praclus, 1D ¥ cflet femicirculus ; quialinea,. .

.";‘ B

L ‘ . ; . 2

[

vnde pars circuli 1A D v ab ipfa, & 3 periphe-
ria conclufa effet femicirculus , & ideo zqualis
1A cpv femicirculo » quod effe nequit .~

PRINCIPIVM IX,
Velinea ad idem punGtum concurrentes s f¢
producantur , [ mu:uo féc nt.
Sicac, & A Binfig.7.quz adidem pun@um a
concurrunt produ& in 0, & 1 fe mutud fecant.

" Id autem poteft oftendi . Nam fi fe non fecant,

congruunt ( Si enim producantur vtique retro -
non redibunt ) & 1 A erit idem fegmentum , ac
AD, & idem erit cum ipfa , quod eft contra prz-
‘cedens pronunciatum. - :

PRINCIPIVM X.

Valinea re3a in eadem punitaconcurrentes
Jpatium non comprebendunt.

Sic in prima figura. Sid pun&o 4, ine . °

alia linea re@a ducatur, cadet in lineam primo
fa&am, & per eam du&usipfius lineg inceder,
nec inter eas {patium mediabit, vt mediat intex
pun@atam, & reGtam AR,

PRINGIPIVM XL
_ . v
Mpnes angul: rells funt equales .
Quoniam,fi effent inzquales alter effet ma-
for re@o , vel minor s & fic effet acutas, vel ob-

tufus ; quod effe nequit, clim effet re&us, ve fup-» |

ponitur ; non reGus autem , quia miaor altero
re&o . Et fic reGus, & non reGus.
PRINCIPIVM XIL

) Q Iduas alias likeas aliafetans, _angulo} intra ip-"

Jas s <& _verfus eandem partem , mingres dnobus
v © T rebhs

2 as
L]

A i)



5 'TRACT I DEMATHEMATICIS AFFECTIONIBVS.

$eltis fatiane ; illa linée tondem concurpent .
Quia eftaltera , ad alteram inclinata ; vade

cim non fint quidiftantes, neceffarid tandem

conueniét:Sic quia anguli in fig.0.ad cep, & cor
ad eafdem partes , quas facit lineas 1 incidés, vel

fecans duas Ac, & c ¢ funt minores ducbus .

re@ls ; neceffarid tandem concurvent , dummo-
do ducantur per partes fempergquales.

" Ritioeflt. Quiafi 8 ¢procedendo 3 ®in c ab- |

fumat aliquam’partem diftanti¢ , V. g. fextam.

¢ 1, qug cft eadem,ac illa, que eft inter 3, &D.

Si producatir etiam per aliam partem zqualem ; -

ab(umet rurf{us aliam partem zqualem fextam:
Cumgque partes zquales intér 3; & p infinitg non
fint. Ideo tandetn ommes abfumet , & fic perue-
niet ad aliam lineam ¢ ¢. Dices; Dantur lineg
afymptotales ,.que ad re&am accedunt femper ;
nec vnquam eam affequuntur . {Refpondetur eas;

aut effe flexas , & de iftis non loquimur ; aut effe -

reQas , & ifte non diseuntur per partes zquales,
fed {emper minores , & minores ; Vnde eft difpar
ratio . ;

Nam Sint dug re&e, vtinfig.20.ac’, &z,
fed tali modo ducantur. Preducatur ap vique
ad p, & B E vlquead £, & ducatur £ p. - Deinde
medietas E D afflumatur, & ad eam diftantiam
ducatur parallelac ¥, & poftea producatur A p
in¥, & » einc. Affumptaque rurfus medietate
¢ ¥, qu¢ elt miner : quam E p ducarur alia paral-
lelan1, & ad eam ducaturapint, &BEinH.,
Itaque Mathematici oftendunt,quod lineg de pa-
rallela in parallelam viciniorewm dufl¢ , & {em-
pet in minores,minore{que dbfiantias cantinuatg
qualesfuns A, DF, & F 1 3 numquam effe per-
uenturas ad pun&um-c, in quo fe coniungant .
Eo quod fpatium a c fit diwifibile in infinitum.
Sed hoc eft duccre lineas innicem inclinatas per
partas (emper minores, & confequenter minotl,
minoriqué augmento eas prolungare, at non per
partes zquales,& zquali additione cas continua-
re. Partes verd {eipfis perpetud minores faltem
Methaphificé Exp. I.tra&. 1. admifimus . Non
autem zJuales ; que ipfo fenfu iudice infinitg in
quantitate non reperiuntur «

 EXPENSIO VIL

De Elementis in genere .

S Vpra homen Elementi » vimque explica-
uimus; modo de eius differentia, atque diui-
fione peragendum . | -

Elementares inftitutiones 3 varijs olim inuen-
tas collegerunt antiquitds aliqui Hypocrates,
Chius , Leo difcipulus Neoclidis, Theudius Ma-

. gnes, Hermotinus Colophonius . Omnium au-
tem Euclides preftatiffimus,qui,cim longo tépo-
re Alexandrie docuiffet,vt teftatur Procll.3.c.4.
Mulsa consiruxit eorum » gus ab Eudoxo muita verd
perfecit eorum o que aTheateo reperta fuerant , &
ea praterca, qua & prioribus molliore brachio often-
Jafueruns , qd eas redegit demonffritiones ; qua nee
¢coarguis nec consinci pofSiunt . Vnde etiam.Ramus

« ¢ lib. 3. Scho. Matb. te@Ratar. Nullus paralogifmus

« ®ulls Speudographia in totis Elementis Euclidis no-

*" bisyquamquam [zueré ingwiventibus animadmerts pe-

~ guit. Nec (oldm Elementa, fed multas alias in-
_fignes ludubrationes edidit quarum , qu¢ ad nos
perucnerunt, {unt Optica , Catoptrica , Muficz
clementares inftitutiones, Phgaomena Dacorum

&

r

liber , & Infuper, quas, non habemus, operas Ii-
ber d¢ diuifionibus , & Conicis : vnde infignem
in Geometricis confecutus eft , & primam laudé.

- CONCL.L PROPOS, VL

Elementa in duplici ovdie funt, alia fubl
alternata 5 alia fubalternantia .

P Atet, quiaaliqua dependent 3 primis,& {up=
pofitis illis probantur; Ergo aliqua {unt {iib-
alternantia , ideft, qug alijs prima principia pre-
bent;alia dependentia, ab illifque principia mu-
tuant, & ex eis cuidentiam adipifcuntur . Vade
proprié, & veré Elementa non funt. Hac verd
funt , que 11, & fequentibus libris explicantur 3
maximé quia non aded vniuerfalia funt; fed ad
certas figuras,nempe folidas tales , aut tales re-
ftringuncur ,

CONCLVS. 1I. PROPOS. VIL

Ordo Elementorum decem librss compreben:
ﬁ:rum talss e; Promo agitur de proportio-
nes Secundsr de proportionum fimi-
litudine 5 Tertid de quantitatis
Difcreta, ¢ Continue compa- -
ratione »

P Rob. Quia primis 4. libris oftendit figuras
rum gaut partium in ipfis faarum propor=
clonem s“&m’cqmlcc » aut maiores , aut mino~
res probat,Primo quidem lineas’ triangula paral
lelogrima quo ad fe, Secundo lineas quoad earum
potentiam, Tertio circulos,Quarto alias figuras
planas explicans . Libro verd 5. agit de propor
tlonum fimilitudine in genere,Sexto de propor-
tionum fimilitudige in quantitate continua,
Septimo, O&auo, & Nono de proportionum fi-
militudine in numeris, Decimé comparat quane
titatem Difcretam,& Continuam, & earum proe
portiones componit, alialq; conuenire cum pro-
portionibus numerorum.alias non conuenire af-
firmat , & ided numeris inexprimibiles , & irra-
tionales afferit , & quamuis paflim agat de effe-
@ione figurarum,vt cii agit de conftitucndo trid-
gulo equilatero , & quadrato , &c. Attamen in
ipfa probatione oftenditur , earum partium adin-
uicem zqualitas, vel quod vna alteri fit, vel ma-
for, vel minor. Vnde femper agit de proportio=
ne corporum , vel eorum partium adinuicem.
Non agit verd de proportione numerorum, quia
inipfaprolatione numeri ftatim agnofcitur , an
numerus fit maior, aut minor , aut 2qualis. Vn-
de {uperfluym, erat de hac re demonftrationem
extruere. f?; itaque de proportione in genere,
1.2, 3. & 44ibro. De proportione verd in fpes
cle, eam comparando alteri proportioni, ideogs
de proportionum fimilitudine 5.6.7.8.8& g.1ibro,

& tandem f0. de quantitatis Continuz, & Di:

feretz compyratioae
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TRACTATVS IV,
In primum Libram Elementorum . .
IBER primus Elementorum agit przcipué d= lineis inter fe
comparatis, quoad fitum, 2qu§ligatcmquc »& de triangulis
oS duplici modo, primoitem in fe , comparando latera angulis,
Qe %“ ‘quibus fubfunt. Secundd etiam refpectu aliorum triangulo-
rum, oftendendo quznam (int zqualia, quz verd non. Tan-
demagitde quadratis,& parallelogrammis ver(us finem. Agit
autem duplici modo quxdam fpeculatiué tantim, & Theoricé , quedam vero .
Problematicé, & in ordine ad opcrati?ncm;. (?rd\q vero confufus eft ; non qui-
dem, quoad rerum dependentiam, cum.apnﬂm.)c in hgc procedat ; fed quoad
materiarum diuerfitatem. Siquidem primo agit de triangulo , inde delineis;
rurfus reddit adtriangula, &c. Nos vero hunc:o_rdincm ‘aufifumus paululum
immutare ; vt etiam {ecundus ordo feruaretur in ipfis rebus tratandis. Ec quia
modo nominantur latera , modo anguli, angulos nigro, alboque , vel fub nigro.
diftinximus ; at lineas literis notauimus , vt magis petfpicua effet demonftratio,
& literarum feré eadem repetitio intellcg:um }egentiugn nonconfunderet. * Sic;
ca verd, & nuda ponimus Elementa, quod & ipfe Euclides ita factendum duxit,
wt teftatur Proclus lib. 2. cap. 5. Precipué verd circa Geomesricam Elementorum infhs-
tusionem eurn,nempe Euclidem, guifpiam dmirab:mr,groptcr ordiném, ¢ eleitiont eoris,
quz per Elementa diftribuit; etenimnon ea affumpfit ominia,que patew‘diccre;feq ea dum-
gaxat, que Elementi potuit ordine tradere y Vndc.puto grauia per fe » & dnfhcilia. pri~
mo ingreflu effc Elementa ; vt contra ius faciat, & zquitatem, 1l;l;m.x » qui infus-
per adaugendam fafcem, alienavocetin Elc_tpcnta » & ex alijs principijs depen-
dentia, & ideo obfcuriflima, & altioris ordinis, vt tenebyas offundat clariflimis,
proponat. Satitfque exiﬂimauiﬁfobr.lé meagere, & neceffaria folam proponere
confulens fimul , & bréuitati, & claritati . RN SR :

| O L ' tur ad idem pua&umc: eritque faGum triangu

E X PENSI - \ fum Acre&ilineum, quod dico effe gq,,;zam.f.,
De Triangulis conflituendis.

C Vm Triangulum prima figurarum fit, ‘&

quzdam etiam inter lineas exerceri nequat P Rimo fupponendum lineas tra&as i circoms
fine corum confideratione, & jeffe@ione , ided ferentia ad cétrum efle zquales ex di&js. Se--.

PREASSVMPTV M,

primus limes intriangula ingreditur. Sundd quod, qua funt zqualia alicui tertiz re&e,
. ) " effe lineas zquales inuicem ex 1. pronunc, -

PROB. I. PROPOS. L. : Prob. Linea ¢ s eft 2qualis linez 5 4 ; vt dute

3 centro B ad pun@um

Super data linea terminata Triangulum

0,_._" wy, Circumferentiz a,& c.
g . . Li
aquilateram conflitacre .

quogq; altera A c
¥ walis eidem AB,

It linea 5  finita , fuper quam triangulum - i \ ob’girdem rationem ,
zquilaterum fit conftituendum . : 4 B quoddu@z finti cen-
Centro B trahatur circulus interuallo A B vt in tro Aad pun&a circii~

poftulatis conceflum. Iterumque centro A co- ferentie § » & B; Ergo cim linez tertiz a B, duo

dem intcruallo A Balius circulus defcribatur . crura A C, & c 5 fint zqualia, crunt & inuicem
Sc interfecabunt In ¢ ; Trahatur igitur ad il-  zqualia,

lud pun&um inter{e&@ionis. ¢ 4 pun&o » linea
re@acs, & itemd puno A alia re@aar duca
' E PROB.




Y TRACTATVS IV.

_PROB. II, PROPOS, II. Eucas.

Datis tribus pam’ha inunarecla, quaram
duce fimul fumpte reliqud media fint
v maiores, conflituere triangulum ha-
bens crura illss aqualia.
Vat dagz in re®ap E partes DG, & 6 F, XEF
equales,fi ita placuerit,fingulg fiugulis A.c,z.
‘Debeatque triangulam conftitui, cuius crura

di@is partibus fint zqualia .

> Y N W E

Fado centro in ¥ circulus ducatur interuallo
FE. Iterumque faGo centroinc interuallon ¢
circulus ducatur , qui fe interlecabunt in H.
Du@:s igitur ad 1 re@is 6 H, & FH erit fabtum
triangulum cHE . Cuius bafis ¢St . Fvna pars,
linca c. w aqualis c D alters partiy & F 1 tevtie pare
LFE.

" Probatur; quiafuntdvz pc , &cH zquales,:
vtpord radij eiufdem circulidudi centro ¢, Si¢.
quoque duz FH, & £ E {unt zquales, vtpote ra- -

dij ciufdem circuli du&i centroF ; Tertia autem
¢ F eadem ; quz pgiis .- Brgo crurahujus trian-
goli c 5.3, ofibus partibas linez pc, &sFy &
5£ funtzquales.

Qudd autem circuli fe debeant interfecare ;
patet ex conditione , quam péfuimus in propofi-
tione ; qudd duz D.G, & FE religui medid fint
malores fimul fumptz ; quia fic circulus rH, &
cuinlineacF vaus, vbi alter eft , fecundim
aliquam fui partem cadet.: Vnde neceffarid deue-

PR

&1ad g, dum alter exit ab altero,fe interfecabit,

PROB. lII. PROPOS. IIL

* Dato triangulo, ei triangulum equale ad-

aliam pariem conititsere o

| B antecedenti Prdpof. emergit, quod dato
‘A triangulo % 3 c.poflit fieri aliud triane
gulii » 1 ¢ fuper cidembafim wg alteri zquale.

Interuallo & A defcribatur circulus , & interual-/

1o c a defcribatur rursis circubus ;- vbiergo fe
interfecant in 1 d pun@is B, & c ducantur reée
BH,& HC, Et erit faltum triangulum B 1 A qua-
letriangw'oBAC. e T

im funt zqualia;Nam B A

Probatur latera ent
crus,& BH crus, eiuldem A e uradij ; Ergo

zqualia: Sic & AGP¥ ¢ H crura {unt eiufdem cir-
culi Axuradij; Ergo zqualias Crus vero BC
commune, ,

Anguli autem finguli , angulis erunt zquales;
Nam i aliquis eft inzqualis ; Sit V.g. 2 1 , qui
fit malor : itavt Bc qniger dicatur angulo BcA
2qualis . Et tamen latera fint lateribus, fingula
fingulis trianguli 3 Ac zqualiaj Ergo B crus

erit 2zquale 84 : [ed B a eft
zquale cruri B 85 Ergo etiam
Bq_crus effet inzquale cruri
BH, minus maiori ; quod effe
nequit . Ergo omnes quoque*
anguli erunt zquales : Cim
idem argumentum fic de reli-

quis, quod verd poflimus du-
cere circuld interuallo dato,
& centro V.g. c:hoc poftula-
uit Eucl. & fecit in prima
Propof.Ni in ducendo pofte-
riori crure zquilateri trian-

guli interuallum affumpfit idem , qudd prits fa-
&o alibi centro.

COROLLARIVM.

Inc eft vniuerfaliter, qudd fi detur trian-
H gulum habens duo crura innixa cidem bafi.
V.g. B c vel zquali, & erus vhum vni, alger,um
alteri fit zquale, qudd & triangula fingulis an-
gulis infiltentibus, {j{dem lateribus zqualibus
erunt zqualia:Sic anguli ad ¢ erunt zquales; quia
zqualibus 3 1, & B A cruribus infunt,vel infiltac.

PROB. IV. PROPOS. IV.

Datum angulum , ¢ bafim, aquicrurumque
triangulum bifaviam [ecare .
¥ SIt datus angulus 1 4 ¢, qui in duo {ecadus fie
- centro A Interualload I bitum A B ducatur
circulus Bv p, & fecet crus Ac in D,& re@ada-
catut 0. FaGo deinde centro inp interuallop a
ducatur circulus,& idé fiat in B interuallo s a. Et
i pun@o, In quo fe interfecat in £ , ducantur re-

&0 3% » & DR -Apun&o deinde A, ad £ ex poft.1:

ducatur AE . Dico angulum apud A effc med:um
JeGum 5 m:dietatemque nigram alba efse agualem.

- Probatur . Quia AD, & B A, vtpote ciufdem
circuli radij funt zquales;

& & eft linea zqualis linez
3 A ob eandem rationem;nec
non E p, ipfi A D. Ergo etia
erunt, vt illaap, & 54, in-
ter {e zqualia hzc poftrema
crura 5 E , & ED. Ergo trii-
gulum ApE fuper eandem
balim AE, ex przced. erit
zquale triangulo E3 A, Ec

- ficut fingula latera, fingulis
lateribus, fic & anguli finguli, fingulis angulis ;
Quare angulus niger erit zqualis albo , apud a.

Dico fecundo bafim &p in duo fe&am .

* Prob. Nam ; finon cft feQabifariam , erit
pars altera, vel maior , vel minor. Sit,. V.g masy
jor u B, qug, vt effet ¢qualis , deberetefle ny,
& ducaturabv lineava. ° : '

Q;igro, an v A fit zqualis A D, vel non? §i né.

Iam {umus extra prefupofitionem : Nam A p, &
A 5 przfuponimns zqualia crura : Vepote Ifoce-
lis. Siverdzquatv A crus Ap. Iam habemus
v.AH triangulum zquis cruribus, fingula fingu-
lis correfpondentibus trianguli A B D , & bafis
communis : Ergo etiam anguli ex preced. erunt
zquales . Quare angulus apud A interv 4, &
A H erit zqualis angulo maiori ¥ A p nigro, &
confequenter albo fibi zquali A u; parstoti,
2uc‘)d effe nequit. Quare bafis BH non erst msnor

afi WD, fed equalis .

*Pro.
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* Prob. 3. pars: Qudd etiam triangulume A D
nuper faGum fic bifariam fe@um. Nam cum
omaia duo crura trianguli 3 A H, & H A D, vium
B A, vni A D, &aliud B u, aleeri 1 D correfpon.
denti fint zqualia, & bafis H A comunis,erit trii-
gula Ipfa inter fe zqualia,ex preced. BAH& HAD,

EXPENSIO IL “}

| De lineis fecandss.
L Teet linez circino fecari poflint , & zqua!e‘s'

affumi , & inter poftulata id potuiffet con- -

humerari ; vt liceret lineam, ad placitam diftan-
tiam ducere . Id tamen noluit Euclides: Quia,
vt aduertit Tartalea, poterat oftendi ; & ipfe vo-
luit eftendere , quidquid oftendibile fuit. -

PROB. L PROP. V.  Euc.a.

A dato punlo date refle )q:mlem rectam
| ducere . o

It linea datapan&ata 3 ¢ 5 & datumpun-
&um A, Oporteatque 2b illo pun&o A du-
cere re@am, qug fit zqualis dat¢ pun&atz s c.
' ) Coniungatur .

. pun&um extre-
-mum illius linez
pun&atz,que da-
tur , cum pun@o

nea coniungens
A 3. Superque
eam conftituatur

laterum 3 D A ¢
Decinde pa&o s,
: ' -quod coniiGum
eft ad 4, interuallo » ¢ fiat circulus, & fecet 3 D
produ@um latus trianguli in .. Centro poftea
D vertice trianguli , interuallo prolungati late-

ris £ D circulus defcribatur. Poftea latus alte--

sum D A prolungetur vique ad hanc fecundi cir«
culi peripheriam £ ¢ F, nempe vique dd ¢,
Ererit AV ealinea , qua quaritur aqualis linea
unifate 3 C. ' : oo
Probatur lineg » r , & p E {unt zquales, vtpo-

te radij maioris circuli. Vnde demptis cruribus .

equicruris trianguli D A , & D B, refidug por-
tiones remanebunt zqualés £ 3, & A ¥ ex pro-
nuac. I. Sedetiam s e, & pundata 3 C; vtpote
radij minoris circuli; funt zquales . Ergo dug’
AF,& A c zquales tertic B E , inter {cerunt
zqualcs. o

PROSB, II. PROP, VL. Eic3.

Duabus datis liness inaqualibus de maiori -

aqualem minori retam lineam des
trabere .

‘ Entur duz re@z a :minor, ¢ p malors Et

iuxta przcedens Problema, vt pun&ateii-

nex , &circuli oftendunt 4 pun@o B ducatur

2qualis minori A Blinea D £ : Et ducatur cétro ®

fnteruallo ® g’ circulus ¢ é}ui fecet p sin e,
Dico Jegmentnms B ¥ aguale oficlinge 43.

A dato, & fitli-

triangulum gqui< -

Prebat.Quoniam funt zquales.vai tertiz p,
linea A B cx cfle@ione juxta
§ Pfzcedens Problema, & ¢ p
fegmentum, vtpote radius
eiufdem circuli¢entro o du-
&i. Ergo ctigm funt inui-,
A p cemazqualesXs, &pE.
. Patet itaque quod linez
re&z in tantum afflumuntur .
zquales ; quia {funt'cin{dem
_ circulf diametriyquod fort
fntendit Euclides. Bt ided noluit id inter po-
ftulata exquirere , tanquam concedibile ; cum
5 hic proprietatem zqualium volucrit demonftra—-
re ; Quod fcilicet potentid fiat ciu{dem circuli
femidiametri. ‘ ’ ‘

P R 0 Bo III. p R 0 Pc VII- Eﬂrcﬂo.

- Datam vectam  lineam finitam bifariam

Jecare.
Itlinea re@adataa; Quz non ininfinitum
") extendatur ; & quz in duas partes zquales fic’
C - dividenda . Super cam
fiat triangulum zquila-
terum.Ex prop.1.a B c.
Cuius angulus c bifa-
tiam ex prop. 4. diui-
datur. Dicolineam A ®
" in duas partes equales .
- effefelfam.
Probat. Quia in pro-
- pol.illa 4. oftenfum eft
fegmentum b B bafis
A 3 zquale fegmento
. : AD eciufdem : Ergo in
duas partes zquales féQacft, . .

EXPENSIO IIL

De linearum [e tangentinm fitw-.

Vo ad fitum lineg confiderate fecidim fe ,
non prout figurz alicuius latera,inuicemn -
referri poffunt; quz {unt in duplici differentia;
aliz paralellz , quz nunquam {e tangunt,, etiim
~ in infinitum produ@z ; aliz verd fe tanguat,
vel faltem produ&z fetangunt , & de iftis fer=

mo in przfentieft . .

'PROB: I. PROP. VIII. Egear.

Datd veftilined 2 puﬁ&o’ ‘:‘n illa dato )inea:gz
veftam ad angulos reflos excitares

- EQa linea detur , quz fit A 3 & 10 ea pun-
&um ¢, 3 quo linea perpendicularis, qua

def. 10. defcripta eft, fiteducenda. '
. ' - EleGo pun&o
- F = ‘alterpinea, V.g.
\ ‘in 8. Ex prop.6.
Portioni c E au-

» -feratur gqualisad
- alteram parrcm
cp ; ifavt cfic

w3 D ‘E'..B

2e piGum medivm,
Et ex docum, propof. t. fuper € D sriangulum
E 3 . zquis
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#quilaterum copftituatur e F. Etd pun&oc
ad F re@a ducarur : Hec enim infiftet fuper retam
dat«m A B perpendiculariter,

Probatur crus ¢ £ » & pc funt zqualia, & 5 ¢
cpus alteri ¥ D ; bafis verd ¢ ¥ communis.
Ergo totum triangulum nigrum toti albo trian-
gulo erit zqu’c. etiam quoad angulos ex Coroll,

prop. 3. Angulus itaque niger , eft zqualis albo ' -
apud c exiftenti; Ideoque F C erit perpendicu--

laris', exdefin. 10

- PROB. IL_PROP. IX. Euc.s.

;S’tlper datam reftam infinitam d dato pun-
&0, quod in ea non fit perpendicula-
_rem refam ducere .

¥ ¥ Anclineamindefinitam vule effe Eucl.quia,
_fi effet nimis breuis poffet euenire , cir-
¢ulum ad operationem neceffarfumipfam non fe-
“care ; vel qudd pun&um, ita extra eam eflet po-
fitum , vt ipfa prolungata in illud incideret, &
fic circulus neceffarius ad operationent , vt opor-
tet,duobus pun&is no {ecaret,vt fi effct linea P,
& pun&um H:itaque. :
In pun&o dato c; quod in'lineanon eft, fiat
' . centrum eleGo.
c ' radio, & interua.

, . lotali, vt reGam
=47 P B H

datam aH fecet i

_eemeanen.

duobus pun&is
A& p. Etabile
. : lis ducantur ad
pun&um c %& teBe AC, & C B. Deinde ex
‘propgf.8. ca diuidatur in duas partes zquales.in
', 8cdu@a ¢ D .. Bff , que in propof. promissitury
1pfi A B perpendicularis o ‘

-
o T R L

* Probat, Nam trianguli nigri cru:‘ p B ajterfus
trizguli albi cruri A D ex coftru@ione eft equale, .

& item crus ¢ B,cruri A ¢ vtpote radij:Bafis verd
D c communis; Ergo totum triiguli nigrd etiam

quoadangulos toti albo ef zquale Vndeangulus

niger ad b cocrefpondcti albo ad b erit gqualis,
& ided ex defim.10. D C erit perpendicularis «

. THEOR.LPROP.X. Euca3.
Civm 1e8a linea [wper rectam confiftens an<
gulos facit y-aut duos reftos , ant dwo-
 biis rectis equales efficit .

Neipie hic fola fp'ec.:u'l‘.agiog_ & primam proe

ptictaiem lincarum fc tangentium demon-

. ftrac.

& fi quidem amguli hiac, inde funt quales , fu.
mus extra ?uzﬁion'cm : Nam ex 1o.defin. i1}

angulire&i{uat. Quod fi anﬁnli illi fine inz- -

;pales: Dicittamen Eucl. duobus re&is , fimul
umptos efle zquales . Quod vtoftendat, impee
rat ex propef.9. d pdn&o c dato crigi perpendi
* culargmci. , o

Probatur’. Quoriam ex 7. pronunc. omne
totum eft zquale omnibis fuis partibus fimul

fumptis ; reQus angulus 1¢ B erit zqualis ni- -

gro, & albe , vtpote fiils partibus : ' Si verd ad-
das tush re&o angulo 1 ¢ 3,tum albo, & nigro,
nigerrimum Act reGhum s efficictur , v¢ albus

»

Sit itaque reda A 3 ,fuper quam confiftat c o,

niger, & nigerrimus additus,fint 2qusles dusbus
reQoic s, & item eidem nigerrimo ei addito,
ex 2. pronoat. qudd memor:a tenendum . ’
Progref. 2, Rurlus Angulus Acp ex eodem
pronunt. 7. eft zqualis,
vtpote f{uis partibus angu-
lonigro 1cp, & nigerri-
mo Ac1: quare , fi addas
vtrifque angulii album, ef-
ficietur, vtangulus ACD,
& angulus albus ad cfint
#qualestribusalbo, nigro, & nigerrimo adc.
Iam itaque vides angulum 1C B re@um, & ni-
gerrimum ftem reGum , vt prils probatum eft,
tribus albo , nigro , & nigerrimo cffe zquales:
Rurfufque , vt modo dixi, A cpobtufum , & al.
bum acutum fa&os i lined pc, tribusalbo, nj,
ro, & nigerrimo item effe zquales, vt modd de-
monftraui : fed qug cifdem funt #qualia, & inter
{e funt zqualia ex 1.pronun.Ergo angulus o c 0,&
albus ad ¢ funt quaies angulés duobus X CE rello ,
& reffo migarrimo ACI

COROLLARIVM.

A Cc B

.Ollige quofcumque angulos fuper r:@am i
__ pluribus lineis infiltentibus effe@os effe
. duchus re@is zquales; ficuti hitres albus , ni-
ger , & nigerrimus duobus re&is oftenfi func

zquales.

THEOR. IL. PROP. XI. Euclig

J‘: ad 4qunam.re&m lineam , atq; ad eius
© punituim, duce rege linee non ad eafdens

» partesducla,cos,qui [unt deinceps angulos

. duobus rectis aquales fecering s indires
Gumerans inter feilla lineerede.

E Ligendum eft pun@umc in linea a8 , & ah

¢o duz linez trahendz funt in diuerfas par-
-ges , ideft ad oppofitas , vt funtc D, & cE. Mo-
dd inquit. Si b linea angulos , qui ex eorum tra-
Llione nafiuntur , @ quales duobus re&ls fuerint , 'me~
cefiavio erunt i dive@um, & vnicam lineam ream
continuabunt. Hec verd propofitio conuertit fu-
periorem, ibi eaim probatum eft ex re&is lineis
mafcentes angulos debere effe zquales duobus re-
&is, hic probawr lincas reftas, & i direltum
- pofitas fore; fi angulos, quos hinc, inde faciunt,
cum lined , {uper quam cadunt , duobus reis
zquales fecerint,
Probatur. Nam fi anguli, quos fuper lineas
' CcE, &cp far

" citc A duobus
re&is funt -
‘quales ficut &
illi, quos 3 ¢
efficle ; & ta-
menpc, & C8
in dire@umné -

. funt,Lineap ¢
_prolungata non coincidet, nec fuper lineam c e
incedet : Sed vel{upri, vel infri. CadatV. (5.
fupri , & fit b c 1 re@a, prout inquiunt aduerfa-~
#ij . Itaquec a fupri pc 1 cadens, vtpote fuper
reGam,angulos nigerrimtm p c'a, & album act
- dizobus !sﬁis.quglcs efficict ex prgcedéti Prop,
TR Vel
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Verim id prafuponimus , & facere acinfiltens . fint tantim efie quatucr redtis eqnales . Namque fi

fuperpc, & ce. Quamobrem, cum, ex13.pro-
nun. omnes re@i fint zquales 4 emergit ; ve tum
anguli fa&i ab A ¢ infiltente (uper lincam ac1,
quam volunt aduer. ‘ctiam reétam , quales funt
negerrimus, & albus , quim anguli affc&i ab ea-
dem A c cadente, & infiltente {fuper pc, & CE,
"quales funt niger cum albo , & nigerrimus, ia-
wicem effe zquales ; vtpote omnes duobus reétis
zquales ; Siitaque auferas pc a nigerrimum -ab

vtrifque, remanerent zquales albus tantim ,

cum albo, & nigro fimul {umptis , newpe pars
toti , quod efle non poteft. Aft fi dicasinfraca-
dere lineam prolungatam pc, eodem argumen*
to perurgeris : vade oportebit toafiteri ; quod
ecadet in diveGlum D C ipfi C £, © quod eedem in
vuscam liseam dirigantur «

THEOR. IIl. PROP. XII. Euc.1s.

Siduerecte linea [e muuo [ecuerint ; an-
gulos ad werticem #quales inter [e
efficient .

Ro angulig ad verticem intelligit cos , qui

iuxta interfe@ionem fibi oppofiti funt ; v¢
eft in duobus lineis fe inter{ecantibus A c,& 3D, .
angulus nigerrimus , & albus e, )

Prob. de angulis obtufis primd ex Propof. 10,

Cuim linea B E infi-

. ftat fuper lineam a c,

~ faciet angulos {uos ,

nempe album 5 ,}&

¢ nigrum duobus re-

: &is zquales * Rur-

fus ; quiare@a ck infiltit fupcf re@am B D fa-

cict item ex eadem 10. Propofitione angulum ni:
m , atque nigerrimum zquales duobus rectis:

Omnes verd r e&i funt inuicem zquales,-ex13.,

_ pronunc. Vade, & duoalbus &, & niger angu-
1i, duobus nigro eidem, & nigerrimo zquali-

tate commenfurabuatur. Aufer itaque angulum |

migrum vtrifque coniun&um , & annexum , quia
idem ab vtrifque abltulifti; ex 3.pronunc.A#gu-
lus albus apud B, & nigerrimus, aquales remanchis’.

Simili argumenti {pecie de angulis acutis vte-
ris , qui funtniger , & albus oppofitus, eum

. etenim A E re@a infiftat re@z B ; faciet ex pro-

pof.1o.cit. angulos duobus re@is zquales ; nem-
pe obtufum album , & acutum album : Quod &,

* praftabit B & cadens {uper A c: Quapropter an-
gulus niger acutus cumalbo obtufo &, ficut &
angulus albus acutus cum albo obsufo E, erunt
#quales , vtpote duobus reis zquales . Aufe-
ratur communis obtufus 'albus & ; remanebunt- ©
que albus , & niger acuti zquales,

COROLLARIVM L

X fententia Procli colligit primo Euclides ¢
E Lineas fe fecantes facere quatuor augwlos, qua-
‘tuor re s eguales 3 nam in demonftratione often-
fum eft , nigcum, & albumk efle duobus re&is
zquales ; ficut & nigerrimum cumalbo acato.

COROLLARIVM IL

T hiac colligitur fecundo , Omnes quatcums |
que angulos , qui circa aliquod punctum fieri pofs -

E

multiplicas reQas ad punctum E terminantes,
nihil aliud efficies, quim diuidere in multas par-
tes quatuor angulos diQos ad E conflitutos, quz
omaes (imul {fumptg totis fuis adgquantur; Cim-
que illi angulis quatuor reis fint zquales ; hine
eft, vt omnes quotcunque anguli circa aliquod
pun&um confiltentes quatuor folim re&is fint
zquales . Quare & omne (patiunt circa aliquod
pun&um coofiftens non , nifi quatwor re&is ane
gulis, poterit zquinalere. |

EXPENSIO IV.

De propricsatibus TrPanguloram.

- A

T Rianguh poflunt, aut confiderariin fe, aut
confiderari quatenus comparantur cum
alijs. Primo agemus de triangulis in femet con
fideratis, o '
.-

THEOR. 1L PROP. XIII

8 fit triangulum ita diffeGuamse crus,crari,
€ alterum crus,alters fit eguale; angulus

_ quogs ab sllis craribus clanfus angulo

- fir equalis. Bafis quogserit bafi #quac
o lis ¢ totum treangulum toti.

S

It triangulum e A D lineis {eQum ; ita qudd
crus B A fit zquale cruri a1, & crus B¢ cruri.

F1,anguliverdad 8, & 1 2zquales. Dico Bafim .

AF bafi Ay O triangula per feFionem facBainni-"
cem cffe @qualias
Probatur.Nam,fi

f

bafis baft non eft zqualis,fit
nialor A F, qug,ve effet ¢qua-
les s deberet effe Vog.va:
Tunc quero du@i re®d
v1;an hec fit zqualis cruri
BC; Si non eft zqualis, eft
contra hypothefim. Sivero
eft zqualis v 1 érus cruri 5Cs
fam habemus trfanguliv a1,
quod habet vnum crus v,
cruri 5C zquale, & alterum
BAalteri a1, bafimquev A
bafi Ac zqualem. Quare ex Coroll. Propof. 3.
totum triangulum tati erit 2quale, & angulus ad -
* 1 niger erit zqualis angulo apud 3 ; Et ided an-
‘gulo fibi #quali a1 5 feminigro s quod efic-ne-
quit; Clim niger fit eius pars,& ille 1 AF totum,,
& idem contexes argumentum, {i crus A ¢ fit ma-
Jus ; Nam a c erit minus , & eadem operatio, &
demonftratio valebit. T

THEOR. IL PROP. XIV, Eucs.

)
r

, Q,’*

L]

Anguli Ifofcelium triangulorum., qui funt
[uper bafim , funt innicem equales 5 ¢
" produttis crutibusyanguli infra bafim -
 funt eviam inuicenn #quales .
S I Triangulum duorum zqualivm crurm °
) aBcC, & eaduocruraproducitur A Bin b, &.
Acin¥, & ex Propol. 5. 3D, & CF portiones ad-
juné&¢ fiant inuicem gquales ;- & re@3 B¥ cone

iungantur pun&a 3, & ¥, ficut lined o c pun&a
B A f D) &C.
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D& c. Dicaangulos fuper bafim B c apud B, & C
effe inuicem aquales ; & angulos infra bafim , vt fe-
miniger 418 , ¢~ niger ad C ¢ffe quoqs inuice equales.
Probat. fecunda pars, & confiderentur nac,

. & pcA; tanquam duo trian-
gula; quz vetali ratione cogi-
tarentur fecimus feparata, re-
plicando in ipfis triangulum
idem Ifofcelom Bac. Quo-

- gulo {eminigro, & albo funt
zqualia , & crus voum B A vni
ac ex hypothefi alterum Ar

ex effe@ione alteri A b eft zquale ; Ergo ex pre-

ced. BE bafis bafi 8 c erit zqualis;& totum trian-
gulum feminigrum toti albo eritzquale.

- Progr. 3. Deme. B A C triangulum ab vtrifq; &

4 quod refiduum eft -

qualium , tridgulorum

nigrumalbo s b c erit

B
gulus niger ad ¢ , o~ fe-
mialbus DBC erunt «-

Zuale: > qui funs infra
FD

afim anguli,

Prob. 1. parS. Quia triangulum a c p trian-
gulo B A F eft zquale €x L. parte probat. erit angu-
dus apud B totas angulo apud c toti zquale . Et
eadem ratione pars nigra apud B parti c cruce
fignate erit 2qualis ; qudd triangulum nigrum
fit ¢quale albo Bc D . Ablatis ergo partibus z-
qualibus angulorum nigra, & c cruce fignati ab
angulis totis zqualibus ; ex post. 1.remanebunt
- “mquales anguls fupra bafim refidui apud 5, & c; ni-
mirum c B A, & A C B, quod erat oftendendum.

COROLLARIVM,
[ ] .

Inc emergit triangulum 2quilaterum habes
re omnes angulos gquales, Prob. Nam cii
duo crura A B, & A c fiat ¢qualia,anguli fupra ba-
fim c niger; B albuserunt gquales ex preced.
' Sicquiaduocruraac,& cs
A funt equalia angulus femini-
- niger apud a, & albus B erunt
g¢quales. Duo itaque anguli
feminiger A, & niger c vni
¢ tertio  {unt equales; Ergo ex

Pron. 1. siit ¢quales inuicem.

Ry

, THEOR. IIL PROP.XV. Eucs.

Siintriangaloduo anguli gquales inter fo
. fuerint 5 ¢ [ub aqualibus angulis fub-
tenfa latera aqualia inter [e erun:.
L Tcet héc Theorema faciliter poflit colligi ab

-antecedenti; cim fic conuerfa eiufdem pro-
pofitio nihilominus, quia alique funt propofitio=
nes , que conuerti nequeunt, ex logicis : Po-
nendo predicatum loco (ubie&f; eo qudd predi-
catum fit minus vaiuerfale fubie@o ; vt hec om-

~ nis bomo et animal , conuerti nequit , & dici,

oming animal eft homo. Cim animal magispateat.
quam predicatum hominis; fed dici debet,aliquod

animal ¢ft bomo . 1déd confueuere Mathematici -

etiam conuerfas propofitiones oftendere , vt de<
monftreat illas propofitiones conuerti feruata

. TRACTATVS IV.

niam itag; anguliad A intrian-

zquale: Quare s ¢ ane -~

quantitate , & qualjtate earum ; nimirum effe af-
firmatiuas, & eodem pa&o vniuerfales, cguerfe 3
vt prids erant ; quod euenit in ifta propofitione.
Dicit itaque Euclides , quod i fit triangulum
BAC) cuius duo anguli fint gqualesBniger, & €
femialbus ; qund latera fubrenfa a B Jeminigro » ©F
A C nigro equalia inter fe erunt .
Quod fi aliquis neget; Ponatur ; quod A fit
A4 crus maius, quam A c, &ided
. quod ad hoc , vt fit gquale de-
beateflesp.,

Probatur itaque, quia BD
eft ¢quale cruri A c ex aduerfa-
rijs : Crus verd Bc eft commu-

C ne, & angulus Baiger, com-
munis quoque , tim triangulo nigro minori,
quim {eminigro maiori: Ex prop.13.crunt trid-
guli nigrii 5 ¢ p, & {eminiger Bc A zqualia;pars
nigra toti B ¢ A ,quod effe nequit .

COROLLARIVM

' S Equitur ex hac propofitione omne tridgulum
zquiangulum efle quog;zquilaterum;quod eft
conuerfum precedentis Corollarij, cim enim
anguli » albus in fig. preced. Cogoll. & c niger
fint zquales , latera A 3, & A c crunt zqualia :
. Item , cim angulus A {eminiger, & angulus B al-
- bus fint zquales,etiam latera A B, & B c crunt -
qualia: Quare omnia latera erunt zqualia .

THEOR. IV..PROP. XVI. Euc.7.

A bafis alicuius trianguli termino cruti di.ﬁcdcn_n
«qmalislinea o &~ ab altero extremo alters cruri
alialinca equalis non difcedet ; que sermi-
net #d aliud puncdum;quim ad verticem
priovis erianguli:dummodo er fus ean-
dem partem linee ducantur in
quam crura conueniunt .

' M Vite requiruntur conditionesad hoc , vt

. Theorema verificetur ; Primd , quod li-
nea zqualis cruri exeat ab codem extremo bafis;
ideoque c A , & Bp {untzqua=

. 4 les ; Sed non exeunt ab codem
pun&o c, quod requirit pro-
pofitio , & ided de’cis non lo-

B c quitur.,

Secundd ,qudd, tum hze
linea fit gqualis vni cruri , tum altera zqualis
alteri; nec fufficiz 2qualitas ‘vnius cruris cum
o.. vna linea, & vteo, & E N fint
. o 2quales,& F0,& F N ingquales,
“. N & ided de iRtis non cft fer-
mo. .
~ Tertid requirit , qudd du-
gantur versus eafdem partes; Et
ded licet 1M, & 1L fint 2-
~ quales, & ¥ M, & HL;
quia tamen ducuntur
ad duas partes oppofi-
tas M 5, & L. Ided nec
de iftis loquitur propo-
fitio o

F

H

s

Multos verd habet cafus , hac propoﬁtiq f_e-'
- cundim quod pun&um hoc prope verticem
"‘triangull,in quod conueniunt cpllocaturé ]

R ‘ - Cafus
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- Cafus 1. Sl ergo dug lineg dicantur conuenire ,
& non in verticem trianguli ; quarum qagque fuo
crari,3 cutus extremo difcedit,equetyr. Sit illud

_ panéum affignatum p,pro primo cafujica vt linea
PG i pun&o c dilcedens fuper crus c.a ducatar , &
perucniatad b cil alterd pp zqualis aleer cruri sa.

extra triangulum caB. Sed hoc cuidenter im-
plicantiam inuoluit, & falfum eft. Nam linea
cp effet maior, quim crus ca contra hypothefim,

Calus 3. Idem eric . Si pun@um cadat in latere

aliquo,V.g. coin fig.2.Nem-
pe,quod linea Ba ¢quali$ cru-
ri BD, & linea ca dilcedens ab
C» & {uper crus cp du&a con-
weniant in a infra verticem
trianguli p; Et hoc eti extra
hypothefim ;quia linea ca ¢f-
é , {et minor; quimcen.

B Cafus 3. Si pun@um hoc
concurfus ponatur intratriangulum in a; vt in3.
fig. Ettunc oftendetur propofitio , ex propof.14.
Produ&d enim linea ac,& crure cF ducatur re@a
ar; Ethabebimus duo trianguls; ex aduerfarijs
®QUICTBracAF, & 3aP.

Quia ergo 3a linea cruri 3% ex aduerfarijs z-
quatur ; eruat anguli fuper
bafim Ar ; nempe a {emini-
ger, & niger ¥ zquales in
triangulo ¢ A , Angulus
verd F eft pars anguli 17A
infrabafim av triangulial-
terius Afc, & AP1 totum,
Ideoque angulus {eminiger
A5 toto illo 1FA minor erit,
> & pars ipfius nigra ad A
maultd minor angulo eodem 174 10fra balim trian-
guli acF exiftenti, . :

Pars verd ifta nigra anguli ad A eftinfrabafim
Ar trianguli Acp. Sunt ergo duo anguli infra ba-
fim apud a, niger a,8 1Fa inzquales . Sed ryrfum
funt zquales <x propof. 14, quia linea ac ex 2d-

uerfarijs eft ¢qualis cruri cr . Ergocfientzquales,

& ingquales anguli infra bafim, quéd efle nequit ,

Cafus 4. Quod fi pun&um concurfus ponaiur
extratriangulum fit illud in #,Et produ@is cruri~
bus trianguli »Ac, & du&a a¥ , & produQa ci
idem contexes argumentum.

Cafus 5. Eft. Si pun&um concurlus cadat ex-
tra triaogulum in 1 affignatum ab aduerfarijs ta-
li modo ; vt altera linearum poRerids du@arum
fecet aliquam ex primo duitis; V. g. fecet lineam
»F, & excurrat in pun@um g .

Coniungatur re&a £ 1, eritque fa@um trian-

I gulum c I F; cuius duo
angali {fupra bafim debe-

- buat effe zquales ; nempe

angulus 1 aiger, & angu-

lus ¢ feminiger ex propof,

14. qudd linea c1 ab ad-

B uerfarijs dicatur zqualls
cruri cF, Quare pars ni-

graanguli feminigri apud F erit minor angulo ni-
gro c1F,& multd minor addita ei parte nigerrima,
vt fiat angulus B1# ; Sed angulus niger ¥, & totus
Ber niger funt quogue zquales; quod fint anguli

ad bafim in altero triangulo ¥, cuius linea bt ex.
aducrfarijs zquatur cruri 87 ;& ided ex pr.i4.fint

zquales. Ergo zquales, & inzquales , quod cffe
nequit . Quare nullibi pun&um concurfus linea-
rum poftremd du@arum poteft cadcx:e; nif] ia vers
ticcm triangulis igitur vera propofitio

39°
‘THEOR. IV.PROP. XVIL. Euc. 3a;

Cunfcumque trianguli tres imerni anguli
duobus funt rechis aquales .

Etuno crure producto,externus angulus dyo-
bus internis, ¢~ oppofitis eft aqualis .

S I trlangulum asc. Volo primum oftendere

angulum ad Aalbum , ¢ feminigrum , &{s ni-
grum omnes internos effe zquales duobus redis 3
Qudd vt oftendatur,

Progreflus . Ducatur perpendicularis 3
Pun@o c ad bafim a» ex propol. 10. & fit
EC . Produ&o deinde Ac in T, & 1detrunce-
turex propol. 5. ¢ 1 zqualisa £, & AT 2qualis
EC; Et cx propol. 1. conftituatrs triangulum
AHC; quod erit zquale ex Coroll. prop. 3. triane-
guloaEc; Ideoq; ad angulus cH, & HA claufus -
erlt zqualis angulo reQo nigroapude. Ducatur
deinde ug ; Erstque rurfds triangulum nes zqua-
le triangulo waE ex prop. 3. quod fic fuper ean-
dembafimus, & inter cruravoum ucvni AE,
& alterum ce alteri Ha 2qaalia ex cffeQione ; Sed
hzc duo componunt totum aHc® . Quod prus
erat. Ergo ambojimul 2qualia triangulis AcE;
& aHc;quepruls erane ; Sed illaerant zqualia
inter fe , & ided dimidia ejufdem totius : Sedhge
etiam funt qualia inter fe , & dimidia eiofdem
totius; Ergo zqualia cum primis. Vodenca
erit equale triangulo A £ c, & angulus ¢ inipfo
feminiger , angulo & nigro , & re@o. Sit dids
de angulo feminigro apud a,qudd eric zqua-

~ Hisangulon albo, vel 5 nigro redis., Vnde re-

&l erunt angulus H4aE, & HeE.

Eodem modo procedemus in conftituendo
triangulo C L B;& codem pa&o argumentabimur ,
oftendendo angulum ¢, & 5 femialbos in trian--
gulo xcL, & ssL efle re@os angulos . ‘

Prog. 3. Quo pofito. Sic prima pars propofi-
tionis prob. In parte ACB; que prima cdnfi-
deratur. Angulus apud a niger eft zqualis angu-
loapud c nigro , & albus apudc albo apud aex
propof.3. Coroll. eo quod zquis cruribus infi-
flant. Quare interni triaaguli ‘niger apudc, fi-
mul cum albo apud 4, funt zqualestoti femialbo
EAH, nempe angulo reQo .

Prog. 2. Itesum in fpatio & C» angulus, niger

- ' apud B, & miger
‘apud c ; vtpote z-
qualibus cruribus
infiftentes Ec,
& L gquales {unt.
Item albuss, &
albus apud ¢ -’
quales ; Ergo ale
. bus apud c, & ni-
i : ger apud B angulo

. - reQo BBL » vel
sclL erunt ¢quales . Cum ergo in trfangulo Ac 3
anguli AcB nigra pars, cum aagulo a {it re&o

- 2qualis ex primo prog. & in angulo item c pars

alba, cum nigra apud » fit r¢@o zqualis, qui in
triangulo A ¢ 8 funt interni anguli, Patct, quod
omaesanguli interni trianguli A c B duobus re-
&is erunt zquales .
Prob. pars 3. Et producatur latus aliquod, V.g.
N A.-“Quia angulus & A u femialbus redus cit,
‘ erit
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_erit quoque angulus Na® re&us ; & ided angulus .

externus NAC, & internus CAE eriit 2quales duo-
bus re@is ex propof.10. & propterea tribusnter-
nis angulis trianguli car. Tolle internum com-
munem album apud A : remanebit itaque folus an-
gulus externus NAC gqualis duobus internis, & op-
pofitis feminigro apud ¢, & nigroapud 5.
Hincque eft quadrangulum quodlibet habere
angulos quatuor fuos quatuor re@is zquales :

. Cum enlm cHaz in duo triangula diuidatar, &

guodlibet triangulum {uis angulis duos re&os an-
gulos zquet; patet omnibus angulis fuis quadran-
gulum quatuor re&os zquare .

"COROLLARIVMIL

' H Inc eft primo,quod angulus externus maior

fit: quim quilibet oppofitus , & internus
{corfim fumptus ; quia duobus internis , & oppo-
fitls eft zqualis ; quod oftendit Eucl. propof. 16.
primi, alia ratione {atis difficili .

COROLLARIVM 1L

S Ecundd deducitur ctiufcumg; trianguli tres
angulos fimul fumptos zquales effe tribus an-

lis fimul fumptis alterius: Quia tum hi,tum illi
unt zquales duobus re&is . Deduciturque etlam,
qudd, i duo anguli vnius erunt zquales duobus
angulis alterius trianguli ;qudd reliquus angulus
reliquo erft zqualis, & zquiangulum crit triangus
lum alteri quoad omnes angulos .

* COROLLARIVM IIL

' C Onftat etiam In omai trlangulc; Ifofcele, cus

ius angulus lateribus zqualibus compre-
henfus, fuerit re@us , quemlibet reliquorum effe
{cmire@um ; cim omnes tres {int zquales duo-
bus re&is,& tertius ex ipfis ponatur reGus . Qua-
re, cim duo religui fnter {e fint zquales, ex prop.
14. erit quilibet eorum femire@us . At fiangulus
cruribus comprehenfus fuerit maior re@o,nempe
obtufus, qui ad bafim fuat, eruat minus, quim
femire@i ; Si verd minor re&o, ideft acutus, relis
qui erunt magis, quim {emire@i.

COROLLARIVMIV,
PErfpicuum quoque fit . Quemuis angulum
X trianguli zquilateri offe duas tertias partes
*.anguli re@i,vel tertiampartem duorum reGorum.

Quia omnes tres inter fe zquales, exgquant duos.

reGos. .

COROLLARIVM YV,
It etlam manifeftum. Quod fiab vno angulo
’ F A trianguli zquilateri BAc perpendicularis Ap
ad latus oppofitum B¢ ducatur,conftitui duo trian-
ula Scalena aDC , & BOA; quorum cuiuflibet an-

- gdlus ad p re@us eritduo »,& c quifque duas ter-

tias anguli re&i ; rehquorum verd ad a; vepote
artes zquales voius ang_u!i

4 in zquilatero vnam partem
tertiam anguli re&i quifque
continebit . Quamobrem fi

fuper latus Ac perpendicu-

B ¢ laris ab 4 cleuctur Ea ex
' e propof.9. habebis angulum
re@um inter crura Ea, & ac diuifum fa tres par-
tes zquales, vt funt EAB, & BaD, & DAC anguli.

s

!

COROLLARIVM VI.

C Viufcumgque trianguli duos angulos duobus
4

, reés efle minores omnifariam {umptos s
Quiatres duobus reéis funt zquales . Ergo duo
tantim erunt minores .

COROLLARIVM VIL
‘C Olligitur quoque angulum externum fupe-

rare hunc, fiue illum internorum reliquo
angulo oppofito. V.g. Nac externum in fig.prop.
fuperare oppofitum internum ACB tantim, quans
tum eft angulus Bniger . Etotiam, quod duo an-
guli interni cuiufcumgque trianguli deficiunt &°
duobus re&is reliquo angulo interno .

COROLLARIVM VIIL

Inc etiam manifefum eft ex Proclo. Ab eo-

dem pun&@o ad eandem re@am non pofle
,deduci plures lineas perpendiculares, qui vnam.
Quod fi fieri poteft ducitur'ex A pun@o ad re
A &am sc duz perpendi-

. culares ; nempe as, &

AC, facientque triangu-

lum azc; In quo, quia

aB cft perpendicularis

B © faciet angulum »inter-

' num nigrum reGum :
Rurfufque , quia ac perpendicularis przfupponi-
tur, faciet angulum ¢ album internum re&um ;
quod militat contra przced. prop. in qua often-

~ {um eft,angulos duos internos cuiufcumque trian-

14 eflfe duobus re@is minores ; cum tre$ fint 2=
quales duobus reétis . :

COROLLARIVM IX.

S Equitur quoque ex przc. propof. omnia trians

gula kiabentia ynum angulum re@um, vel ob-
tufum reliquos obtinere acutoS: cim enim duo
anguli interni fint duobus re&is minores, fequie
tur; vt i vous fit reQus,aut obtufus,nempe malor
re&o ; quod reliqui fint reGo multd minores,
nempe acuti ; namque fi reliqui,- vel vaus eorum
eflet @qualis re@o , vel maior, iam haberemus
contra preced. propof. duos angulos in triangulo
duobus rc@is, aut maiores, aut zquales,fequitur
quoque,quod vnus fit alterius complementum cum
ambo vnire&o fint zquales fi tertius fic re&us.

'COROLLARIVM X

g Equitur quoque, quod fi llneare@a cumalid
v) re@i angulos faciat hinc, inde, obtufum
vnum , alterum acutum , lineam perpendicula-
rem i quouis cius pun&o ad aliam re@am de-

" miffam , cadere ad partes anguli acuti. Faciat

cnim linea A B re&a cum
re@i confimili p» angu.
lum, nigrum quidem ob-
tufum , album verd cru-
: ce notatum, acutum, &
E B D < 4 pun&o a demitratur -
- perpendicularis ap. Ca-

det vtique ad partem anguli acuti albi cruce
infigniti; nam fi caderetad aliam partem anguli
obtufi nigri, vt facit linea altera ar ; fam duo
anguli jaterni effent duobus re&is maiores; -

' nempe,
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nempe, quia vaus, quem pe rpendicufiris cffice-
re, cflet feQus, alius verd, ve niger eflct obtufus
ad B contri pofitam propofitionem, Itaque fi
perpeadicularis re@am angulum internum ni-
gerrimum efficit ad p, alius debeblit efle acutus,
vt cftalbus cruce notatus » ; fic enim pofiti fimul
minoreserunt duobus re@is,vt oportet effe duos
angulos internos . ~

THEOR. XI. PROP. XVIIl. Euc.is.

Omsis triangsli maius latus maiorem an-
gulum [ubtendis .

M Vlitd declaratione non indiget propofitio,
A cum clarum fit, dici illud latus angulum
aliquem {ubtendere , quodé regioneillius eft ,
& coniungit duo latera angulum illum compre-
hendentis;ita c 5 {ubtendit angulum a conftanté
medietate nigrd, & albd ; quia ¢ regione cius efty
& copulat duo lateraa ¢, & as, que illum angu-
lum nigrum ,& album A comprehendunt . Igi-
tur ponatur , triangulum A ¢ B habere latus cB
maius alijs,dicit, & angulum a nigrum,albumqseffe
alys maiorem 3 nempe angulo c, aut angulo 8. Et
priis probat de anguloc , & ad id preftandum ex
docum.3.propof. desruncetur latus in D tali mo-
do; vt re@a 8D £qualis fit lateri B A 5 ducaturque
rc@a Ap. , ‘
4 Probatar. Quia A B eft zqualis B D, apguli ad
- bafim A D, vt pote

‘ A - teianguli Ifofcelis, qua-

N\ les funt ad b nigerri-

mus , & ad A albus ftel-

& —A — lula notatus erunt inui-

. cem zquales ex 14.prop.
&ed aongulus nigerrimus ad D ex Coroll. 1. prop.
17. vtpote externus trianguli A p c eft maior in-
terno, & oppofito c: Quamobrem, & angulus
albus a ftellula notatus’; clim fic zqualis nigerri:
mo ad D ; eritmaior angulo c; Sedifte eft pars
totius anguli 4 albo, nigroque conftantis ; Er-
go ifte angulus niger, albu{que maior eft angu-
loc. : -
Sed , vt probetur , angulum A effe quoque ma:
forem angulo B, replicetur idem triangulum, &
i c B latere maiori detriicetur zqualis lateric a
fitque € ¢, trahaturque A ¢ : eodemgq; generear-
gumenti oftendetur,angulum nigrum , albumque

A cffe maiorem angole 5.

Probatur itaque. Nam adgulus niger a, niger-
4 rimufque ¢ {unt zquales
oo ' ex'propof. 14. eo quod
. tridgulum A c ¢ Hofceles
y fic. Vode & anguli ad
G G B bafim , quales funt ni-
: gerrimus G » nigerque A,
funtzquales . Sed angulus nigerrimus externus
refpe&u trianguli A ¢ B eft maior oppofito, & in-
terno 5. Quare etiam niger o zqualis nigerrimo
c maior erit ipfo angulo B: Sed angulus niger a
. eft parsanguli A nigri albique totius trianguli
acs: Ergo-erit multd maior angulos. Er ecce
1hi oSten fum angulum Ay album nigrumque effe ma-
iore alys angulis, cui maius latus 8c fuZtenjam et

COROLLARIVM.

Equitur hinc omnes tres angulos trianguli
S Scaleni cffe inzquales. - Triangulum enim

M ELEMENTORVM.

Scalcnum eft illud, quod habet tria latera in=.
qualia, vtelt fuprapofitum ac 3. Siautem ma-
jus latys maiorem angulum fubtendit fequitur,
vt angulus A fit maior reliquis ¢, vele. Iterumgq;
quia latus A c eft maivs , quim.a » 5 erit quoque

- malor angulus B angulo c: Vnde omnes erunt

inzquales,maximus quidem A , minor verd g,mi-
nimus tandemc,

THEOR. XII PROP. XIX. Eucig.

Omnis_ trianguli maior angulus maiori la:
teri fubtenditur .

P Ropofitio conuertit precedentem ; Tunc
. autem angulus maiori lateri fubtenditur;
cim ¢ regione illius efts& {uper eo aperitur ;ita
vt ei maius latus deferuiat pro bafi, eiufque late-
ra ne@at. Sit itaque triangulum 4 s, cuius an-
gulus maior c fubtenfus it J,eeri A 8, dic.¢ latus
A'B neeeflarso omnibus alys depeye effe maius . ‘

Prob. Nam fi 4 8 non eft majus , aut latus ac,

¢ ~aut latus c B ei,aut
zquales erunc , aut
¢o maiora : Hocve-
. rd effe non poteft; &
A B primd oftendemus id
: de latere Ac , quod
filicet , nec zquale lateri o B, DEC €0 maius cfle
poffit. Nam fi dicatur 2quale etiam angulus B
cui fubtenditur,érit xqualis angulo cex :iemon-
firatis in precedenti propofitione , in qui often-
dimus latus maius,maiorem angulam fubtendere, &
per confequens zquale , zqualem. Iam verd in
hypothefi , & propof. fuppofuimus angulum c
omnibus alijs effe maiorem. Quod fidicas latus
A  effe maius latere A B ; tantd magis vrgebitar-
gumentum . Nam angulus B confequeater  eric
maior angulo c,ex 18. propof. co quod prefumas
AC latus%ubtenfum effe maius § & tamen in hy-
pothefi (upponimus nonangulam 3 , fed c effe
majorem . .
~ Sed modo probemus latus A c effe quoque ma-
jus latere ¢ B, & eodem modo aggumentandi vee- .
mur. Nam fi c B non eft minus » fequetur vel

. eflemaius » vel effe zquale. Sed pofito B c la-

tere maiori , vel zquali , angulus A, cui fubtens
ditur , ex propol, antec. crit quoque angulo c,
aut malor, aut zqualis contra pre{uppofitum , &
hypothefim . Maior itaque an3wlus in fua aperi-
‘tione maiorem lineam vequirit 5 cui-fubsendatur , &r
éregione [is.

COROLLARIVM.

Equitar ex hac propofitione lineam perpen-
dicularem effe breuiflimam inter omnes, qug

3 dato pun&oad fubie@am lineam ‘deducuntur.,
"Ducatur ex A perpendicularis , quz vnica,
(vtex Prop.17. Coroll, 8

i cum Proclo deduximus)
fcendant fuper £ 3 . Bree
viffima omnium perpen-

AE. Intriangulo itaque A D E,cum angulus D fit

reQus , alius E erit acutus, cum duo anguliin

/ - effe poteft ; & poftmodum

J / . alje ab codem pun@o de-

.y D dicularis eritAp: Nam fi

E: B Ratuatar,aliam effe , V.g.

nullo tridgulo poﬂ!nlt: efle duobus re&is zquales,
ex
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ex Coroll. 6. Propol. 17. Quare ex hac Prop. 19.
cum angulus re@us D fit major, quim e, obti-
nebit quogue latus , cui fubtenditur , nerppe aE
maius , quam latus, cui {ubtenditur angulus &
acutus , quod htﬁs eft perpendicularis Ap : Er-
go hec perpédicul ris minor eft crure £ 4 rquod
femper eodem pa@o concludes pafitis alijs,alijf
que lineis ab A cadentibus fuper 3 5, vt manite-

flumelt. = ‘
THEOR. XIIl. PROP. XX. Euc.,

Omnss trianguli duo latera reliquo [unt
maiora quomodocumque [umpta.

D Icit, quod fi fumitur imul duo latera trian-

guli cuiufcumque 5 fiue hec, fine illa affu-
mas, vt ¢ibi placer, comparata cum'reliquo jemp.r
¢fSe eo maiora.

Ad quod-oftendendum Euclides faclt triangu-
lum quodcumque A8 C: Prolungatque vaum ex
Jater:bus , quod libuerit, V.g. Ac 1a b, & quod
ex documentis 6. propol. perfigit, 4 p zqualem
facit lineg A B,coniungitque re@4 p B : Itaquod
triangulum conftituatur A 0 B duo laters habens
zqualiaaB,&AD. '

Probatir. Nam cum fn triangulo 4 B p duo

latera ex conitru@ione con-

D ftituta fiat zqualia ; nempe

\ « BA, & D A fit (vtexproba-

f tis in 14. propofit. conftat )
qudd anguli B niger,&p fint
A  =zquales, vtfuntin Ifofce-

m Lbus anguli fuper bafim :
B

Quamobrem , cum B niger
angulus fit pars angulj ni-
-gri»a'bique B , trianguli D B C, fict, vt angulus
B niger albufque {ua parte nigra maior,erit quo-
que maior angulo D , huic parti nigre zquali,
Hinc verd enafcetur, quod latus b c, vtpote op-
pofitum maiori angulo e alba,nigroque,erit ma-
fus , quim latus B c oppofitum minori angulo n
(vt exprobatis in anteced. prop, conftat ) at to-
ta p c eft zquylis daobus lateribus triangulj
A BC, nempe,quod pars ¢ A fit voum latus,& pars
A D ex cftru@ionc fit zqualis Jateri A 3. Quam-
obrem fi tota b c eft maior latere 3¢, étiam ma-
fus erit latus A, & A c codem latere Bc. Et
codem modo argumentum contexes de quibuf-
cunque alijs duobus lateribus re{peQu tertij re-
liqui. Quapropter omnis triavgeli dso latera reli-
quo eyt maiora , &c. :

THEOR. XIV. PR OP. XXI. Euc.ar;

§i fapcr trianguli vno latere ab extremitas
t1bus duse recle linee interidis conflitute
Suerine: He conflituta reliquis trian-
guls duobus lateribus minores qui-
dem erunt 5 maiorem verd an-  ~

~ gulum continebunt .

'DVas partes hec propoﬁtio habet . Prima,
2_7 que depédet in Probatione ab anteced.dicit.

Quod fi ab extremitatibus vnius lateris, puta’

B Cdu¢ lineg ducantar in angulum p intra tri~
gulum A B c couenientes. Illc eruit mimores exte-
rioribus lateribus A 3, & A c . Dicit autem ab ex-

tremitatibhs vnius luteris cffe trahédas prediQas
lineas -interiores , quia porefteffc, fi trabatur 3
medio rc vna earum ( vt intriangulo, re(an-
gulo, vel amblygonio ) quod linc¢ interiorcs fi-
mul fumpte, fint maiores, vt prob. Proclus. Se-
cundaverd parseft , quz in Coroll. 6. prop. 14.
fundatur ; quod angulus D, quem conuenientes
in apice lineg ab extremitatibus lateris vaiuszc
protra&e,efficiunt, erit maior angulo exteriori-
bus comprehenfo , vt eft angulus a in triangulo
ABc. Debent autem, & hic lineg protrahi sb
extremitatibus ; quia angulus tunc , quem ¢on-
ftituunt lineg non ab extremis du&e , fed ab:
intermedijs partibus , vt idem Proclus oftendit,
poteft effc maior, aut.zqualis angula’exterioris
bus cruribus effe@o . .
Adoftendendii verd id, quod propofitio pra-
ponit. Alteracarum, V.g. 3p continuandaeft,
vique ad latus alterum ad o . Quo fa&o ¢ ita pri-
mum affcrtum in propafitione oftendetur.
Quoniam ex propof, antecedenti duo latera
*  AB, & A qtrianguli
B AQ maiora funt late-
re 8 Q. Si addamus
werifque latus Q c re-
mancbunt latera B A,&
- A qcum Q¢ adhuc ma-
: iora;quim duoBQ, &
ac. Rurfus . Sivertamas confiderationem ad
alind triangulum p Q ¢ ex eaderh propof.anteced.
concludemus duo laterad Q_#*& Q_¢ efle maiora
latere p ¢ » & fi addamus huic b c ficut , & duoe
busp o, & Qc, latus DB : Maiora adhuc erunt
hec duopQ, & Q¢ cum addito pB; quim pc,
cum addito eodem »p. Modd reafumamus id,
quod probatum eft primd, nempeduo latera Ba,
& A c eflc majora, quimrq, & qc . Quod fi
verum eft ; cdm & B Qs & Q c fint maiora, quim
3D, & D c fequiturilla , nempesa, & acefle
Jatera multd maioras Nempe externa, intern:s ab
eifdem extremitatibus duflis .
Secanda verd pars oftenditur quoque : Nimi-
rum, qudd fit maior angulus b, quim angulus a.
Nam angulus niger Q_externus refpe@u tridgull
A qeft maior; quim eclus internas niger A fibi
oppofitys : fed angulus D exteraus refpe&u alte-
tius trianguli D QC, eft maior interno , & oppo-
fito nigro @ in codem triangulo pQc; Ergo an-
gulus D erie multo maior  qudm angulus niger A, fia
quidem fuperat nigrum Q_fuperantem nigerrimuns A.

EXPENSIO V.

De comparatione triangulorum ad inuicem.

C Omparaatur hic triangula prout , aut late-

ribus, aut angulis talibus conftant,propter
que cuadant zqualia ( Nam infra, vt partes paral-
lelogrammorum comparation em quoque fubi-
bunt) & demonftratur quod datis aliquibus late- -
ribus, aut angulis zqualibus , fequitur deinde,
totum triangulum toti effe zquale.

' ' :I'HEOR.
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IN PRIMVM LIBRVM ELEMENTORVM.

THEOR. I. PROP. XXII. Euc.4.

S8'i duo triangula habent crus vnum wni, ¢s¢
alterum alteri equale , ¢ angulum gfs
comprebenfum aqualem ; bafim quogs

habebuns aqualem . '
Es [totum triangulum toti erit equale .

It triangulii p £ P nigrum, cuius angulus ni<
gerd fit zqualis albo A trianguli B A ccruf-
que voum £ D vni A B, alterum D F alteri A ¢ fit
equale . Dicit , quod bafis E ¥ guoque bafi B c eris
wqualis 5 & totum triangulum soti albo equabitur .
Probat Euclides fuperpofitionc. Nam fiin.
telligantur vaum alteri {uperponi, vtE B, AD,
F G, trianguli angulus pangulo A congruet, &
fiet vnus angulus AD, crus verd vnum D E2qua-
le vni A Bcongruet quoque, & in idem punGum
finiet in E B; Sic & alterd lacus p F alteri Ac gqua-
le finiet in idem pun@um F c. Ergo bafis, tum
" vaius, tumalterius in cadem duo puné&a E B,
& FC, finiet. Ergoex 1o, Axiomate erit eadem
linca ; Quiadug lineg in eadem pun&a termi-
nantes latitudinem non faciunt,qualis cffet,fi ter-
minaret altera ex ipfisad x.

T H E 0 Rl II. PR o P. XXIII. Euc.s.

Si duo triangula,dua lateray duobus laseri-
bus aqualia babuerint , vnumwni al-
terum alteri 5 babuering vero ¢ bafim

baf equalem . Angulum quoque [ub
‘AqualtZus relis lineis contentum angu-
lo equalem habebunt ; Totumque trian-
gulum toti aqualeerit.

H £c propofitio conuertit antecedentem.
Nam ibi ab zqualitate vnius anguli, & duo-
rum crurum conclufimus 2qualitatem bafis , &
ided totius trianguli, hic ab zqualitate bafis , &
duorum crurum concludimus zqualitaté anguli.
Sit itaque datum triangulum , cuius bafis A3
bafi p k alterius, & crus vnum A ¢ vai p g, alte-
rum Bcalteric £ fit zquale . Dico angulam c ni-

&rum nsgro G efie equalt lateribus Ac,& @ p zqua- *
libus,atque ¢ 3, &  E ftem zqualibus cententos,
Probatur bafis zqualis o 8bufi gquali p E fu-
perponatur ; Tunc ab ecodem pun&o extremo ba-
fisp, & ctiam A duo latera exient 2qualiap ¢,&
fuperpofitum Ac. Sic i pun&o E, idemque B
duo crura zqualia prodibunt versis eafdem par-
tes {. crus £ c,& fuperpofitum Bc. Ergoex prop..
16, in idem pun&um terminabunt c, & cerit
idem, ac c. Ergo eundem angulum conftituent;

& ideo totum triangulum toti erit zquale .

.
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Poffent autem hz dug propofitiones colligi ex
di&is : hgc ex Coroll. propof.3. illa cx propof.4.

Verum eufdentis , & vniuerfalids hic rem con.
cludimus, . :
c G
Vi
5
/ N
A 2 B D‘n--«_.n tessmises .....‘.\ E

'PRQB. I. PROP. XXIV. | 'Euc.gg.‘ )

Ad datam re@am livieam ; dammque inea:

punctum conflituere equalem angulum,
atque etiam triangulum alicui dato
angulo retilines , fiue triangulo .

HOc Problema parum difert 4 prop.3. Tan-
timque in eo aliquod difcrimen patitur,’
quod przfuponat datas duas lineas angulum fa-
cientes , & tertiam , qua debeat trahi , aut tra-
&am triangulum complentem, qug tres lineg in
illa dantur, vt partes vnius lineg, & abfque eor
quod facianttriangulum . /

Sit Itaque Angulus 8 comprehenfus lineis a B,
& A+ >compleatur (fi non fit completum) trian-
gulum,& trahatur 8% -, & poftmodum trada li-
nea indefinita diniditatur in tres partes, fingule
ﬁnﬁulis cruribns 2quales, ex prop.6 & ex prop.
2. luper eam coaftituatur triangulum, quod 6b~
tineat latera tribus trianguli jam fa&i lateribus
zqualia, nempecplateriB* ,& pFalteri +a,
& tandem F ¢ poftremo AB. Nam hoc pesftite
angulus ¥ evis equalis angulo A . S

-Ratfo eft, quia ex propof. anteced. hec trian<
gula duo latera duobus lateribus vtrunqne , veri<.
que fibi correfpondenti, vt bafim bafi zqualem
adipifcuntur. Quare & omnes angulos corre-
{pondentes zquales habebunt , & 1ded angulus
A erit zqualis angulo ¥. ' :

@

A N
: ‘ . D . F
Verdm facilids praxis hec fiet, fi in 3, & ¢
pofito centro fiat ad interaallum quodlibet cir-
culus, fumaturq; in dato  «BA portio circati;que -
intercipitur inter B+ , & B A, & transferatur in
altera portionecirculi M N ;Nam , fi per pun&a

M, N trahasc D, & ¢ F» 3 G habebis apgulum ¢ |

zqualem angulo 8. Docet Clauias hic. )
THEOR.XV.PROP.XXV. Euciage .-

Si triangula duo lasera duobus lateribas
" equalia habuerint yvrunque 5 virique :

Angulam verd ampulo maiorem fub 2-

alibus rectis Liness contentum : ¢ ba-
 fim bafi masorem habebum . = -
S It triangulum A BC ,cuius angulus 4, cum
angulo » trianguli alterius D F 6 compara-

tus dignofcatur maior , clim tamen latera am-
' F a- bientia

-

/




TRACTATVS IV.

bientia hunc angulum, qualia funtas, &ac,
fsa lateribus "alcerum angulum D claudentibus
cotrelpondeant,ve vaum fit 2quale yni,V.g. A B
& p ¥, & altéram alteri; vt ac,& o 6. Con-
cludic Euclides , quod hoc triangulam A BC bafim
quoque fuam B Cmaso- em confequit sy , anam alre-
rius bafis fit , Rempe ¥ G 5 quod vt probetsr o
Fiat ex antecedenti propof, angulus . p 2qua-
lis pradiQo angulo mafori A trianguli ABCtra-
hendo latus pun&atum p H. Hoc autem latus
femper cadet extratriangulum , quia angulusad
p fit maior. Sitque hic angulus maiorad o al-
bus, & niger; Longitudo autem huius lateris
Jpunati p 1 fit 2qualis lateri p c: Trahaturque
FH, quz triplicem occupare fitum potelt fe-
cuandim diuerfitatem triangulorum , quz fiune,
nimirum {uprar s, vt elt in propofito triangu-
lo; Inip{amFc,ita vt vnalinea fiat. Velinfra
¥ 6 ad partes exteriores, qui tres cafus diuerfam
probationem requirant . Vnde in tres partes
probatio dinidenda et . Primo itaque ponimus
cadere fupra versus ip{un triangulum, ve et F 1.
Coniungenda itaque funt extrema 1, & 6 lincd
H 6. Quo pofito fic Euclides contexic argue
wentum . ' ~

Probatur. Qrfoniam enim latus 0 ¥ eft zquale
lateri A B, ficut & D1 pa@atum lateri A ¢ angulus
quoque D ex albo nigroque integratas angulo A
priotis triangali . Sequitur {ecuadim documen-
taal. p‘ropo(g.“ quod & bafis punctata F H fitzqua.
{is baG » c prioris trianguli. Rurfus oportet
confiderare, qudd & latus DG , ve prefuponimads
eft zquale lateri pun&atop 1 ; Quare anguli ad
bafim niger ¢ ; & {eminiger i, ex do&. 14.prap.
érunt zquales . At pars nigra huins anguli 1, ex
6. pron, eft minor,quim totum ipfom nimirum,
quim pars nigra fimul cum alba. Ergo , & an.
gulus niger ¢ toti 1 zqualis,elt maior,quim eius
pars nigra: Sed fi addatur angule nigro G altera
parsalba {telluli notata , multd maior eusdetea-
dem parte nigra, anguli eiufdem u. Igitur ex
do@. prop. 19. fubtendet maius latus , quod eft
FH, quim pars nigra anguli ad s, cuius latus
fubtenfum et o F.. Linea verd ¥ u 2qualis eft,
vt ia principigpftendimus bafi 8 c prioris trian-
~guli. dyitur # CDafis pofleriorss triangulis eris mi-
nor ipfa B @yquod probare oportebat,

Cafus fecundus. Sit triangulit primi A B¢ acu.

tangulum, aliudg; 0 ¥ 6 fecundum, habens angulii
D nigrum minorem angulo A, huic verd angulo
D nigro addatur talis pars , vt fiat zqualis angulo
A, ex anteced. propof. traliendo latus punQatum
pu viquead M. Abfcindaturque zqualis ex 6.
prop.lateri b ¥, & fit D H . Coniungantir dein-
de fimul 1, & c linca , qug cadet infra bafim F c.
Rurfus coniungatur 1 F , & tandem prolungetur
lacus D F ¥fque ad N, :

* Patetitaquein primis H ¢ bafi 2c2qualem cf-
{c, ex prop. 33. quod angulus palbus, nigerque
fic zqaalis angulo a, & lagers fecundi lateribus
primitrizngal: fii correlpondentibus - zqualia,
nimirum D H lateri A » , & Do lateri Ac . Cam-

A N ‘

que,& latus b F,prout fupponimaus,fit zquale la-
teri pun@ato D H 5 ex 14. prop. fit, quod anguli .
infrabafim, quales funt H niger, & albus, &

A

angulus alter 1 N totus niger fint zquales, Vn-
de hic totus niger ¢ erit maior parte nigerrima
anguli 1 : Angulusverd idem F niger, eft pars
anguli totius comprehenfi lineis ur , & Fc»
& altera eius compars cruce notata eft,quare to-
tas F nimiri pars nigra , & altera cruce notata fi-
mul , erunt multd maiores , quim pars nigerri-

- maangulix, Quamobrem totus angulus ¥, ex

documentis 19. propof. habebit fubtenfum ma-
lus latus,nempe H ¢ lineam , quim pars nigerri-
ma H cni {ubtenditur F ¢ : Sed iam in principio
di&um eft H G effe zqualem bafisc. Igitur F ¢
bafis trianguli pF  , eft minor,quim bafis s c.

Atfitertius cafus detur,nimirum. Quod FH ne-
que cadat infra , neque fupra F G, fed in ipfam ,
vt fiat vna linea. Facilis eft probatio. Nam cum
angulus niger ad D fit minor angulo A fi fi.t z=
qualis addendo partem albam , & trahendop 1 «
Patet ex do&. propof. 2 2. quod fubtendct bifim
H ¢ zqualem bafi c B, & confequenter malorem,
quim F G,

THEOR. XVI.PROP. XXVI. Euc.1s.

8% duo triangula,duo latera,ducbus laterbus
#qualia habuerintyvtrungsvirigue; bafim
verd baf masorem: ¢ angulam [ub
aqiualibus rectss liness contentum
angulo masorem habebuns .

Volateraac, & c p trianguli albi fint -

7 qualia duobus trianguli nigri pF, & Dc
quodlibet fuo cor: efpsdentr: bafis autem A B trid-
guli albi maior fit; quim nigri Fc. Dicit,& an-

“gulum c albi triat;?uli » qui clauditur inter li-

neas c A, & c 3 effe maiorem angulo o, qui li-
neispF, & DG continetur.

- Probatug autem faciliter . Nam fi angulus' ¢
non eft maior
angulo p;erit,
aut 2qualis, aut
minor ipfo. Sed
A fi eft zqualis,

_ fequitur ex do-
&r. 33, prop. qudd bafis quoque A B fit zqualis
bafi rc contra prefuppoficum. Quiaiam quoque
prefupponimus latera, quodlibet {uo correfpon-
deati effe equalia ; tum nigri , tum albi triangu.

li; Quod fi dicatur anguli c ¢ffc minorem angu-.

lo
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Io D, tantd magis abfurdum fequitur; Nempe,
quod & bafis A B fit minor bafirc. Cum affera-
mus efle maiorem; quia cim prefupponamus quo-
que latera fibi correfpondentia , tum albi , tum ni-
gri triangulieffe Zqualia, fequitur ex propol. an-
tecedenti , bafim etiam A B effe minorem bafi ¥c ;
ficut angulo p minorem fingunt angulum c.
Quare cim non poffit efe angalus ¢ aut minor,
aut zqualis angulo D ; neceflarid ‘eum debebimas
fateri maiorem .

THEOR. XVII. PROPOS. XXVII Euc.a6.

Si duo triangula duos angulos duobus angu-
lis .equales habucrint, Virumque virigue,
wnumque quodlibet latus alteri lateri
equale;¢o reliqua latera reliquisyvtrun-
que wtrigs correfpondenti #qualia conle-
quuntur .

DEntur duo triangula . Primum aBc . Se-°

cundum DEG . Primum habeat angalum c
#qualem angulo 6,& allum quoque angulum,V.g.
B zqualéalceri fibi correfpodenti {eminigro ps6.
Infuper, & latus abttneat , fiue quod aqualibus
angulis adlacet, fiuequod alicui ex eis fubten-

djtur. Etfit, quod adiacet Bc ¢quale alterics -

adiacenti ( vt prills propafitionem oftendamus
de hoc. ) Dicit igitar, datis omnibus iftls con-
. ditienibus fore ?_ﬁoque zqualia reliqua latera;

quodlibet nempe {uo correfpondenti, {cilicet Ba
primi trianguli lateri pE alterius , & latus €A la-
teri Gpexequari. :

* Neget igitur aliquis , quod res ita fe habeat;
tunc ifte debeblr.amgnarefatus » V. g. 6 D, quod
fit, vel maius, vel minus latere ac. Sidicatefle
maius; detruncetur per propof.6. G 1 portio z-
qualis , & ducatur re&akeH .

Probatur itaque propofitio . Quoniam jam ha-

: ' ‘ bemus ex hy-
pothefi angu-

Jum ¢ ¢qua-

lemanguloc,

& B gqualem
G angulo pEB,
— etlam ex Cor.
_'a, propof.17. angulus reliquas A erit zqualis reli-
quop. Sed Bc latus ex hypothefi gquat larus £c,
& cH zquat latus ac fuxta id quod effecimus ex
aduerfariorum fententia: quare ex 32.h. cum bee
fatera fingula fingulis correfpondentibus ¢qualia
firingant aogulos ¢, & G?qnalcs etiam angulus
'u zquablttur anguloa, fed angulus A 2quatur
‘angulo D, ergo etiam angulus H 2quabirur angu-
Jo b contra prop.al. huius, nam linea ex intérior
facit maiorem angulum #, Quamp. Quod fi di-
catur latus oD efle minus latere ac addatur pun-
Qata DI, vt tota 1 zqualis fit ipfi aAc. Etidem

abfardum fequetur dum totus angulus punda-

I,
4 'p
; .

3 c

to latere 1 B, & kG claufus effet zqualis angulo p,

quia zquatur angulo A,vt dixl,e0 quod fit 1 aagu-
lus ad bafim trianguli, cutus latus 16 zquatur la-
tert aciuxta aduer(arios, & EG Ipfi BC ex hypo-
thefi, & angulus angulo ¢, ideoque etiam aa-
guhrs 3 zquarceur angulo D contea prop. 21. h.
At faciamus, quod fatus zquale datum {ic cx illis,

uz fubtenduntar vniex angulis zqualibus V. g,

: Ec 2yuale lateri Bc, & oppofitus ei angulus A

A

zquetur angulop, & c angulus angulo a, tunc
ctiam tertius angulus B zquabitur cx Coroll, 3,
propof.17. angulo p&6 ; i ergo fit latus aliquad
D6 malus , quam CA detruncetur cH crus zquale
cruri A, & ducatur ¥H . Tunc fequetur idem ab-
furdum B. Quia enim EG crus zquatur cruri
5C & GH crus cruri Ac eX aduerfacijs, & angulus
c angulo ¢ effet angulus 1 zqualis angulo a, &
ideo ipfi 2quali ex hypothefi angulo o coutr. pro-
pof.21. huius, '

Quod {i ex aduerfarijs fitminus, tunc addatur
1D puné&ata portio, ita vt latus c1 zquetur crurf
€A, & ducatur 1. Quia itaque 6 zquatur angulo
C, & crus £6 oppofita angulo vri zqualii p ¢qua-
tur ex hypothefi cruri sc, & 1G latus ex aduecfa-
rijs fecimus zquale lateri ac etiam angulus u ad
bafim ex prop.23.-huius zquabitur angulo A, &
ideoipfi A xquali ex hypothefi angulo 1 contra
aL prop. huius. - .

- Poffet etiam probari propofitio demonftrando
fecuturum illud abfurdum, qudd pars Hec anguli
DEG effec 2qualis toti 1pfipxe fi dicatur aliquod
lata$ pe effe malus, quim ca, vel anguli 1EG pars
DEG effet zqualis ipfi 1EG toth . .St latus 6p ab ad-
uerfarijs dicatur minds. Nam angulus peg effet
zqualis angulo asc, cui zquaretur : & angulus
HEG, vel'igc ex aduerf{aris ob latus BC zquale
lateri Ec s & latuscn, vel ct affertumab ipfis z-
quale lateri ca claudentia angulés ¢, & ¢ zqua-
les. . '

COROLLARIVM,

. S Equitur ex demonftratione hufus Theorema-

tis, tota etlam triangula quoad areas éffe z-

"qualia; Namfilateraa s, & ec lateribus or, &

¥c zqualia funt ; continuentque ex hypocheli an
gulos zquales &, & F, exX propof. 23, hutus cruat
quoque totatnangula zquali_a inuicem .

EXPENSIO¥IL

De fitu lincarum [e mutud, nec fecantium,
nec tangentiunm . |

"# Vm iam vifa triangulorum comparatione
velic triangula Ipfa paraliclogrammis com-
parare Euclides; nccefle elt, vt hanc comparatio-
num cognitionem , duz notiones procedant ;
Prima eft de parallelis lineis, quomodo {e habeant
ad inuicem,8 dcinde ex hac parallelygrammorum
hauriat cognitionem ; quibus cognitis , inde pol-

. fit parallelogramma triangulis comparare , vel vt

eorum partes dignofcere .

THEOR. 1. PROP. XXVIIL Euc.27.

e}

Siinduas re@as lineas re@a incidens linca

alsernatim angulos aquales inter [ fe-
cerit 3 parallel.c erant linee .

N duas reQas, qug fint in eodem plano ( hoe
I enim hibro, vt notat Claunius, agitar de pla-
nis ) incidatlinea ; nempe eas ambas fecet, vt fa-
cit incidens asin lineas cp, & 6 H: Et hzc fa.
ciat angulos alternos, nempe hincsinde, vous ad-
faceat parallelz ¢ p niger, & Inde alter adiaceat

.alteri lineg parallele 6 &, vt eft nigerrimas,

faciat

i -

LY ’
‘.4‘?
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faciat inquam hos angulos gquales ; Jisis illas li-
neas effe pavallelas, & femper aquiditantes,

Quod, fi aliquis bo¢ neget; Igitur adingicem
, femper fient .

propiqulores
V. g. versus
Hg& p: qua-
Te tandem ¢o
ueniét; quod
fi couenient;
facient trii-

gulum , cuius vertex erit vbi conueniunt ; bafis -

verd crit AB, & angulus B nigerrimus erit exter-
nus; angolus verd niger oppofitus a, & internus,
qui ex hypothefi inueniuntur zquales contra pro-
bata in Coroll.1, propof.r7. vb: oftendimas in
omni triangulo externum angulum quolibet op-
pofito, & interno effe maiorem. .
Quare maior debebit effe angulus nigerrimus

ad B, ¥zpote externus, & oppofitus ; quam niger
“apud 4 co cafu, qud conueniant: Cum itague

fint 2quales anguli ; linez cp, & 6u non con-

uenient. Quod autem linez re@z ; quz fibi in-

vicem appropifiquit, tandem fint cofturg in come
munem verticem ; inter principia pofuimus, cam
Euclide, & veré principium cenfendum eft , cim
nulla jo oppofitum hgfitatio animum pulfet , fi de
approximatione per partes zquales agatur, vtibi
declarammus . Licet Proclus, & Claulus nimis
fcrupulosé dubitenc , & oftenfionem. aftruant ad
id probandum , '

THEOR. IL PROPOS. XXIX. Euc. 36.

Si in duasre@as lineas recia incidens linea
externum angulum interno , ¢~ oppofito,
o ad eafdem partes agualem efficis , aut

anternos, o< ad eafdem partes duobus re-
~ &lis aqmales, Parallele mier fe eruns ipfe
refle mes. '

S It angulus externus faQusab Incidente ap, &

linea cp cruce fignatus ; Angulus internus,
& oppofitus, fed ad eafdem partes, nonauté,vt in

anteced. prop. hinc, inde, qui ¢ft niger apud 3 fa- -

@Qus abincidente a3, & lined alterd 6u. Dicit.
Quod s fi b angidi funt eguales s & lineas aqmidie
ftantes. &~ parallelas futuras effe

Dicit quoque . Qudd fi eadem A» cadens fuper
re@as cD s & cH fecerit angulos internos, & ad
cafdem partes, vt eft angulus niger, & angulus al-

bys afteri{mo notatus, duobus re&is zquales; ad-

uc illz parallelz erunt. )
Prob. verd 1. pars . Citm namque angulus ni-

" gerrimus apud B fit gqualis angulo cruce notato
* ex hypothefi ; {q; cruce notatus fit 2qualis angu-

lo nigro,ex documentis prop.12. ( Namque linea
as fecat cp ; vade anguli ad verticem, vt eft niger,
8 cruce notatus zquales funt.) Internus angu.
lus niger ad B,& niger ad 0 erunt equales,qui fuat

A ~ anguli alterni ¢
' D Quarcex preced,

c. X/ ,
— prop.linc4 cp,GH
" erunt paralelle .
* ! Prob, 2. pars . -

H Nempe, fi facias
internos , & ad

¢

- eafdem partes duoﬁus re@ls wquales, incidens li. .

& e H

TRACTATVS IV:

nea a3 fuper duascp, & cH ; eas etiam effle pa-
rallelas : Sint itaq; angulus internus niger o, &
alcer afterifmo infignitus duobus re&is zquales .
Sunt quoque ex to.propol. angulus niger 0,& al-
ter compreheanfus lineis Ao, & po duobus redtis
zquales ; qudd linea po infiftar fuper A3. Quim-
obrem abiato angulo nigro communi , qui com
angulo o duos reGos zquat, & item cum angulo
afterifmo notato(vt prz{upponiwus)remanebunt
angulus externus Aop, internufque. & oppofitus
afteri{matus, zquales . Quarg ex przcedeati pro-
pofitione linee cp, <& 6 ¢rant parallela.

THEOR. II. PROPOS. XXX. Euc. 29. .
81 in parallelas reclas lineas recla incidat

linea , alternatim angulos inter [¢ £qua-
les efficst, et1d externum interno, €5+ oppo-

.+ [i10,¢5* ad eafdem pavtes aqualem .

E: internos , ¢ ad eafdem partes duobus
reclis aquales facss . -

ZAc propofitio duas antecedentes conuer-
4 X tit, vt perfpicnum eft ; trefque partes haa

" bet. Namque intendit probzre pnmé . Quod fi

in duas parallelas cp, & GH incidat linea AB 2/, 2~

los alecrnos nigrum apud A, &5 Mmigrum 'apud B egua~
les efficias . ‘

Prob. fic per redu@ionem ad impoflibile . Si

. / ifti duo anguli

' niger, & miger-

£ = D rimgns non funt

) xquales, malor

cofequenter erit

vous sllorum .

Isltaque, V. g,

- dicatar niger apud o . Vtrifque per imaginatio-

nem addatur angulus cruce imprefius , eruatque
niger apud A, & cruce notatus fimul maiores ni
gro apud B cum codem angulo cruce fignato. Sed
niger A, & cruce fignatus ex 10. propof. funt =z-
quales duobus re@is ; Quare niger apud 8, & cru-
ce fignatus erunt minores duobus re&is. Vnde
ex propol.28. coibuntillz lineg ; quia tunc inter-
ni nigri zquales non effent duobus re@is . Quod
eft abfurdum, cim ¢p , & cH ponantur parallelz,
Secunda pars intendit oftendere ; angulum a
externum ¢qualem effe interno,& ad cafdé partes,
vt cft nigerapud B, qui funt ad eandem partem
dextram . Siline¢ cb, & GH fint paratelz.
Probatur cx modo démonftratis . Nam angu-

~ lus niger apud a et zqualis angulo nigro apuds,

idemque ex propol.13. eft zqialis angulo A exter-
no : Ergoangulus a externus eft zqualis angulo
inted rno oppofito , & ad ealdem partes nigro
apuda B. - :

P Tercio intendit demionftrare angulum iater-
num cruce notatum, & angulum nigrum B efle
zquales duobus re@is . Si cp, & oH parallelz -
conflicut finc. : : :

Nam angulys exterpus A, & cruce fignatus in-
ternus funt zquales , ex 10, propof. duobus re-
reQis. Quodlinea ap cadat, & infiftac fuper li-
neam AB ; Sed iam often{um eft, angulum a exter-
num efle 2qualem engulo gigro apud B oppofita,
& ad caldem partes linex a8 .- Quare angules
cruce fignatus , -& niger apud » duobus re@is re. *
mancbuat ®quales , . _

s . - THEOR.
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THEOR. 1V. PROP. KXXL Euc.;o.

Que cidem refle linea parallele funt 5 &
inter [e funt parallele. -~

P Refupponatur, quod lineg a3, & ¢ xin eo-
dem plano exiftentes finc alteri, vt pun@a«
s¢ cpyparailele. Dicit. 1llas inter fe debeve efte pae
vallelas. Qudd, vt oftendat, fuper eas trahitli-
Deam , vtcuaque, quz fit My, S
Probatur propof. Nam anguli alterni niger
apud M , & ftellula
B __ notatus funt zqua.

a_
« y*_ D les, fiquidem lineg: A

3,&c D ex conftru-
&ione prefupponii-
N - tur parallele, & ided
facientés angulosal-

ternos zquales , ex propofitione antecedenti,
Secundd angulus nigerad N eft #zqualis angulo
eidem ftellula notato: Quiac b, & 6 x ex con-
fira@ione prefupponuntur parallelg. Quare ex
propof. antcc:{lcnti angulus internus niger ad N
erit zqualis ¢t angulo ftelluli notato,externo,
& oppofito, vt patet .

Quare concluditur,quod,cii duo anguli niges-
rimus ad M, & niger ad N fint 2quales tertio,fint
quoque inter {e zquales : fed funt quoq; alterni

Quapropter ex propof.28. eruat A B,& 6 x lineg

inuicem parallelg..

PROBLEMA V. PROPOS. XXXIL, Enc.3t.

A dato punclo parallelam lineam ducere
' data reflelines.

Pun&o A ducenda fit parallcla linegi o
"\ Ducaturex A ad B ¢ re&a A D, faciens an-
' gulum quemcunque , V. g. nigrum, huicque an-

gulo zqualis conftituatur alternus niger, ex do-"

cumentis propof.24. trahendolineam ¥ £ : Drcit.

Lincas efic parallelas . Vbi aduerte punGum A de-

bere %fc extra’lineam Bc , vt ad cam lineadu-

ci polit, s - v ]

Probatur ex di@is prop. 38, Quia anguli al-
F _ JA E.
Y

B /P e

terni niger apud'a , & niger apud ' per confiru-
&ionem zquales fuat . Nota parallelas facilids
ducl .- Sitra@alinea 3 ¢ codem igteruallo, &

aperitione circini fuper duo pun@a quzcumque -

diftantia, vt funt B, & ¢ fa&o centro ducantur
dug portiones circulorum zqualium, vt faat ¥,
& e . Etpofteaducatur linea eas pottiones tan-
gens , vt linea ¥ E. Hgc.enim erit parallela ;
Quia pun&ac, & E diftant eodem interuallo,

vt pun&a B, & ¢ ob radios circulorum gquales « -

PR OB, VI. PROP. XXXIII.

" ReZe linea wque aquales & parallelas ad

" eafdem parses coniungunt ; Et ipfe
aguales, ¢ parallele funt.

S Int re@e lineg a 3, &c pzquales , atque ﬁa-
rallele , qu¢ coniungantur ad cafdem pagtes

i

recis ; ita ve, que d finiftrs parte difcedit lineg
¢ p,coniungat finiftrim partem lineg A B; ficut,
& que 3 dextra difcedit linez ¢ D, anne&at quos
quedextrd partem alterius A®; vt faciuntac, &
BD. Dicit. Has lineas coniungentes 5 & effe equas
les , & effe parallelas . Quod, vt probet, opor-~
tettrahere diametrum A D ab A in b, incidetque
lineis AB,cp, &AC,BD. .

- Probatur itaque . Nam , cim A p incidat in

parallelas A8 , &

4 B. cp;exprobatisin

’ / 30. propof. angu-
> lus nigerad 4 , &

e . -angulus nigerad p

erunt zquales . Quoniam funt alterni, qai, vt
ibi demoaftratum eft, zqualcs funt: Quaprop-
ter triangulaas D, &cCcDA zqualia erunt.Quo-
niam ex 23.propof. ea funt triangula zqualia,
qug habent vaum angulum alteri zqualem , vt
eft angulus niger A, & niger D, & latera eiuf-
dem anguli fibi corre(pondentia @qualia ; ve hic
euenit; nam ex hypothefi a B, & b ¢ funt zqua-
les re@z; diameter verd A% eft idem lacus,
quod deferuit verifque . Hec ingquam triangula
bafim quoque bafi zqualem poffident. Qnamab-

- rem AC, & BD erunt #quales 3 Quod erat prima,

probandum . :

Probatur itaque. Quod etiam fint parallelz
ex eadem propof. 33, Indi&is triangulis Acp,
& A 3D habentibus angulum angulo, & latera

" Tateribus vtrunq®veriq; (uo correfpondéti gqua-

lia , etiam totum triangulum ¢ft toti triangulo
zquale.. Quare angulus albus ad b, & angulus
albus ad A erunt zquales . Sed hi funt aleerni re-
fpe@ulinearam Ac , & BD , €rgo be L'nee A c, &
B D crunt quoque parallele , ex propof. 28,

EXPENSIO VIL
De Parallelogrammis , ¢ Trapezijs.

A ]

H ZAc Expenfio dividitur in tres partes, Pri-

maagitde proprietatibus parallclogram:
morum , tud in {e , tum diametro diniforum ,
Secunda comparat inuicem parallelogramma.
Tertia docet quadratum conftituere precipuam
inter parallelogramma figuram .-

THEOR.L PROP. XXXIV. -

Parallelogrammorkll patiorum angaliy ¢ge
Lasera 2qualia funs inter [¢ 5 que ex ad-
werso fibi fants illa verd [pasia dia-

meter ln'ﬁm':;m [ecat.

S It Parallelogrammum A ®cp habens quas
) tuor latera, quorum-duo fibi aduer(a fint pa-
B parallela, vefunt

4 laceraa s, & c D,
Itemac, & BD.
. Dicit  primo .
C “p Quod hec-figura
S :  poffidet .quoque
bac lateras que [ibi ex aduerso funt equalia , nem-

 pe zqualia efle Ac, & BD; ficutaz, &cp., .
Deinde dicit quoque angulos fibi ex aduerso exi- -

Bentes efie aquales , nempe 3,8 C ficut& a,&p
albus nigerque. Poftremd diametrum quoque,

~ fiducatur, vt . D', diuidere {patiam contentum

i parals -

+

LLd

L e
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»

3 parallclogrammo In duas partes zquales; & hec °

vno , eddemque argumento oftendic.
- Probatur. Quoniam diameter inter paralle-

“las a8, &D c reperitur, erunt angulus niger ad
A ,nigerque ad p zquales , ex prop. 30. vtpotd

alterni. Et quia A D eft etid inter parallelasa ¢, &
B p codem modo angulus albus ad A, & angulus

albus ad b , ex propof. eidem 30., quia funt al-
-, gerni , erunt zquales . Quapropter trianguli-

- ABD , & hc D duos angulos zquales duobus an-
_ gulis , quilibet {uo correfpondenti; infuper, &

.

latus idem poffident ; nempe diametrumap, &
hinc ex demonftratis in 27. propof. latera corre-
fpondentia ad inuicem zqualia quoque erunt,
nempe A B, & C D oppofita ad inuicem; ficut ac,
& » D oppofita inuicem . Quod eft primum.
_Probatur fecunda pars . Nam angulus 5, &
angulus ¢ oppofiti erunt zquales, ex cadem pro-
'po% 27. Et quia fupra niger apud a nigro apud o,

& albus apud A albo apud p oftenfi tunt equales,

6 fimul componatur niger albufque apud a eyit
zqualis angulo apud p nigro, & albo, quod eft
fecundum propofitum.

~ Prob. tertia pars. Nam fequitur quaque ex
Coroll. propof. 37. totum triangulum A BD toti

A cp efle zquale. Quare {patium parallelogram- .

mi diifum eft bifariam d diametro A b ; nempe
in duo triangula zqualia® 3D, & AcD.

THEOR. II. PROP. XXXV, Euc.43.

In omni Parallélogrammo complementa ¢o-
rums, que circa diametrum [dnt inier

[e funt aqualia.
Vlde in :eﬁnit‘;7.qud fint confiftentla circa

diametrum , & complementa.
Dicit ergo propofitio .
nimirumin parallelogrammo A ¢ Mc parallelo-
grammaalba ¥, & D € fint2zqualia.
Probatur, Quoaiam ex propof. przced, trian-
. gulaac M, &AcM,
C que diuidit diameter
?ugt aqualia, Eadem-
que ratione in paral-
lelogrimo nigro ma-
jort H B duo trian<
gula ABD, & AHD
funt zqualia ; vtpote 3 diametro bife@a. Sic
gtiam in parellelogramgna minori nigriori p M
duo trlangula D F M, & D 5 M funt 2qualia, Deme
ergo i triangulis totls maximis ACM , & Ac M
partes zquales , nempe huic aAcM triangulum
nigrum , & nigrius , & deme deinde alteri trian-

gu um quoque nigri, & nigrius, que primd dem-

tis zquinalent,& refidua Hr, & D c complemé- -

ta remancbunt zqualia, vt in 3. pronunt,

THEOR. IIL PROP, XXXVI. Egc.js.

Pgrallelogramma.[uper eadem bafi , inijf-

dem Paralleii; conflituta inter fe
Junt equalia ..

]) Icitur. Aliquod parallelogramum effe curh
alio inter ealdem parallelas , quando -duo

. latera oppofita partes funt parallelarum; ve las

-
ot

Quod complementa -

.. TRACTATVS IV.

_tus AD, & cE partes funtparallelet o, ficut, &

FGeft pars parallelg 1 . Dicitur verd effe (uper
candem balim , cum latus aicernum jn parallela
commune verifque ek, ve Fc. Dicit itaque hac
parallelagramma inter fe cffe 2qualia , non quo-
ad latera , & angulos , {ed quoad capacitatem, &
arcam : Propofitio verd habet tres cafus .
re requirit tres probationcs .
Probatur . Siat duo parallelogramma fuper
baﬁ F o 'eadem., &
C D __E M jaterparallelast m,
,,_/ ' 1 H , vimiram
. ADFG,& CEFG,
cadatque latus rc
ccundi {uo extremo
Cinter latera primi

Nam ciim latus A p primi, & c £ fecundi fint Je-
qualia fue bafi communi,laterique oppofito F 6 »
ex preced.propof.fit vt fint zqualia inter fe. Au-
fer ita?uc mente lineam ¢ p ; que verifquedefer -
vit, eifque eft communis , remanebunt adhuc z-
qualiaac, & pE fegmenta,

Progreff.2. Similiter iam conftat ex prop. 34.
latus AF nigerrimi trianguli effe zquale lateri
D albi trianguli 3 5 vtpote latera parallelogram-
mj {feminigri nigerrimique .

Progr.3. Angulus vero a nigerrimus eft ¢qua~
lisangulo albo b ex propof. 30.qudd vaus fic ex-
ternos, alter internus inter parallelasar,& p c.
Cim itaque habeamus duo latera, quodlibet fuo
fibi correfpondenti zqualia, nimirumAc,&p &
inuidem ex 1.Prog. Sicut Af, & @ padinuicé,
ex 2. Prog. Angulumque A nigerrimumangulo
p albo zqualem, ex 3. Prog. Ex 23.propof. duo
triangula nigerrimum a c ¥ & fecundum album
DEG erunt zqualia, quibus vtrifque fi addatur
commune Trapezium nigrum ¢ b F 6,cum verif-
queidem addatur; -adhuc erunt zqualia, Quare
triangulum nigerrimum; & trapezium integran.
tes parallelogrimmi A D ¥ ¢ Trapezio, atg; trii-
guloalbo integritibus parallelogrammii fecun-
dit cr 6 E gquabiitur,quod deméftrare oportebat.

Secundus cafuselt. Sirc latus fecundi pa-
' £ nallelogrammi cadat in
p.Tunc enim ex eadem
ratione Ap, & DE re-
- &=z erunt ( vt primo
_ Prog. oftenfum 'eft )

zquales ficut & A r,&

"¢ D, ( vt fecundo ) Erangulus A nigerrimus an-
gulo p albo zqualis. Quare duotriangula niger-

rimumD A F, & ED G album 2qualia erunt . Ad-
dito jtague, tim vni, quim altegi communetriz-
gulum nigram DFG tomplens,tim cum nigerri-
mo , quim cum albd triangule parallelogramma
nigrum , & femialbum ; Ea remancbunt adhue
zqualia, nimirum ADFGy &EDFG paralielo=
gramma. .
Tercius cafus et fi Fc ¢adant extra punQum
4 D ¢ £ D» ita ve fecet la-
=== tusGpink, Cim
- itaque re@g A D,8&
c e ex {upradi@a
ratione ' 1. Prog.
zquales fint . Si
vtrilque addatur p cinter eas medians. Linea oD
cum additapc, & ce cum cidem additi D
erunt zqyales . Sicut & F A, & 6 D ex prop. 34.
Et etiam, fupradiQa ratione 3. Prog. angulus D
Tt njger

Qua- -

Inter pun@aa, & p. ¢
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siger, f.cDx externus,& angulus A niger internus
zqual®d crunt. Quaretriangulum ep e, & cAF
erunt zqualia. Aufer itaque triangulum nigrum
D C K per imaginationem comimune vtrifque,re-
manebuntque duo trapezia primum fubnigrum A
nr g, & fecundum album c E x 6 adindicem 2-
qualia. Vtiraque fiant parallelogramma zqua-
}ia , 'adde vtri{que mente commune triangulum
nigerrimum F G X, & habebis ea zqualia, nempe
ADFG, & cEF6; quoddemonftrandum erat.

THEOR.1V. PROP. XXXVIL Euc.36.

Parallelogramma [uper 2qualibus bafibus ;
¢ in eifdem parallelas conftitutain-
. - ter [e funt aqualia.
S Int duo parallelogramma. Primum A 3cv;
Secundum verd § E 6 H inter parallelas o ¥,

& 1 c conftituta ,} & fuper zqualibus bafibus,
&g fita. D cit heceffe aqualia, Quod,vt §

bet,coniungit bafim primi cum latere bafi

fico fecundi , nimirum pun&a extrema ad ean-
dem partem, W. g. finiftram, vt funt £, & ¢
re@ack. Similiterque duo pun@a terminatina
ad partem dextram ¥, & p re@ipF. ,
Probat vero oftendendo priils , has ‘finegs po-
£ F ftremo tradtas c
E, & D Fcum
bafi primi pa-
rallelogrammi ¢
Dy & baft fe‘
cundiFE facere
parallelogram-
gum , ex 34. propof. Nam cum B F bafis fe-
cundi, & ¢ pbafis primi fint parallelg » & zqua:
les fit, vt ibi diximus. Quod cE,& F D pos
ftremd tra@z fine parallelz , & aguales, & lde’b,
quodc pr B fit parallelogrammum , cum eius
definitio requirat tales pror{us conditiones.Quo
pofito fic aftruitur intentum . ngijflem funt

zqualia , & inter fe funt 2zqualia: Ssdparallelo-.

. grammum primum ABCD, ex preefd. propof.
eft gquale parallelogrimo poftremd faGocpE F;
Eidemque eft zquale ex eadé parallelogrammum

fecundum = F 6 H,0b bafimleddé E F;ergo hec né-

pe primum , & fecundum erunt inter {e zqualla.
COROLLARIVM

C Olligitar trapezia quogue,quorum oppofi-
 tg bafes inter fe aquales,fintinter paralle-
las,inter fe zqualia effe ; nam trapezii AE G € eft
@quale trapezio  p F H fiquidem duo parallelo;
gramma I, &3 funt inuicem zqualiz, Trape-
-zium verd BDE G vtrifque commung : Vnde
etiamidem dicendum erit i alterum lagus aleeri
it idem , & oppofita laterafint zqualia.

PROB. V. PROP. XXXVIII, Euc 46,
A data reBa linea quadratum deferibere .

. v - .
Y Jt data reQallnea a 3, fuper quam quadra-
S tum defcribere hccefsé fic, ' '_

E duobus punétis a, & 3 ipfi A sgemine per-
pendiculares erigantur, peg 8. propof. & fint

zquales per propof. 6. ipfi A B, & piGacpcons

nectantur & quadratum erit conflisutum .

Probatur, quia illud erit quadratam . Quod
‘ ® ., Zquiangilum, & zquilate-
c p rum eft ,fed figura ex fado
habet zqualia latera duo
nempe Ac, & BD ipfi AB;
Tertium verd nimiti pc,
quod reperiatur inter per- .
A ‘ B pendicularesac, &b, &
{ded parallelas, ex prop.ag,.
: quddanguli A, & s fint dsto
te@i. Quamobrem n.c, vtpote parallelas ¢on-
fungens, & gquales erit 2qqalis ipfi A 5, & pa-
rallela, ex propof. 338 Omnia itaque latera funt
#qualid, & parallela. - .
Probatur fecundd de angulis, nam iam due
‘A8 3 {unt rei;quare & alij duo, b, & c,vtpote
oppefiti iftis , ex propof. 34. crunt rei; cim
‘n itutum , fit quoque paralielogrammum .

(-]
EXPENSIO VIL

Re sriangulorum cam pamﬂelbgminmi{
trapeXsjfque parallelis conftantibus
comparasione .

P Arallelogramma in trianguld dividumtur.
* Vnde iam incipit comparare triangula;cum
toto, qudd primd , & immediaté componuant ;
Caterg enim figurg, licet, ex triangulis compo-
nantur; pluratamen ea componunt: Trapezia -
verd , & parallelogramma tantim dao .

'THEOR. I. PROP. XXXIX. Euc.4L,

Triangulum paralelogrammi inter eafdem
parallelas , & eddem bafi conftitutiy

g It Parallelogrammum {eminigrum 3 A p ¢, &;
) triangulum B CE inter parallelas AE,& B 0
& fuper eandem bafim 3 ¢ conftitutum . Dica cf=
Je triangulum BE C dimidium paraliclogrammi fe-
minigria®s c.
Quod vt probetur ex propof. 33. & dato pun=
&o cducatur parallela ipfi 8k lateri trianguli,8&
erit faGum parallelogrammum B C E F, cuius
diameter c e . Diuidatur deinde parallelograme
mum {eminigeum bifariam du@o diametroa c,
Quo pofito fic propofitio probatur .
Nam, citm parallelogramma album , & femi-
g g album fint fuper
2 ' eamdem bafim , &
inter eafdem paral-
Ielas , ex prop.36.
fuat inter {c ¢qua-
: < lia ; Sed illorum
paralielogrammorum zqualtum dimidia fut trige
gula nigrum 1, &3, ex prop. 34- Eoquia latera
eorum A c primi , & B ¢ fecundi fint pa.lrallelo-

ammorum diametri. Qu verdzqualium funt
E;midiu'm , ex pronuac. 7. inter e neceffarid 2
qualia funt, Quapropter triangula primum 9i-
grum , & fecundum album inter {c zqualia erpt.
Sed nigrum eft* parallelogrammi feminigri di-
midium. Ergo etiam triangulum 3lbum 2 erit

ciufdem parallclogrammi dimidium . .

G | C 0.




¢ "TRACTA T‘v's'xv_, S

COROLLARBVM I

H Inc patet quod triangula fuper candem ba-

fim , & inter ealdem parallelas conftituta
fint inuicem zqualia : Nam funt trianguls ni-
- grum 1, & album 3 dimidia 2qualium parallelo-
grammorum A ¢ {eminigri, & alterius albi 3 5,20
jn fcrie demonftrationis oftenfumeft .

b

“"COROLLARIVM 1L

E Tlam effe veram propﬁtionm conuer{am,
nempe triangula egtiabia fuper eadem®bafin,
& ad eafdem partes conStitutaeffe inter parallelas .

Nam (int triangulaBa ¢, & B b c zqualia fus-

per eandem bafim conftituta 3¢, & dugper
‘corum vertices A p linea, non fit parallela bafi
B C: Ducatur parallela; hzc cadct, vel infra,
vel fupralineam vertices conihngéfiem A 0.

Cadat primum fupra, &fit o £, & produ&a
BD, in E coniungaturC E . Itague triangul
3cEe;quod inter parallelas exaduerfarijs fit,crit z-
' ¥ quale triangulo
cA. Sed cidé ex hy-
pothefi cft zquale
triangulum aD G ¢
Ergo triangultim
r £ ¢ maius effet
#quale minori» D
B ' ¢, vtpote quod fiat
vni tertio B 4 czqualia, quod eft abfurdum .

Quod fi cadat infra ad F, vbi Incidit, ducatuy
c¥, & crit triangulum e c r zquale triangulo
B4 G co quod ex aduerfarijs fint parallelz A ¥,
& 3¢, & coufequenter minas » F C;zquale trians
gulo 3 ¢ p maiori ; quod effe nequit .

THEOR. 1L PROP. XXXxX.

Taiangulum panllelbgmmbxi inter edfdenm
pard”e/dd y O dqu};li bgﬁ conﬂituti o
' dimidiumeft,

o

S It triangulam L xc notatunt numeros, &
parallelogramma feminigrum b B A ¢ intey
parallelas p 6, & 2L , & conftituta fuper 2qua»

les bafes »c, & 1 L ; Dicotriangulum 2 effe di-

midium parallclogrammi feminigri . ,

Trahatur 1 & parallela lateri trianguli L ¢ 3
. _ . pun@@o H, eX

» - _E % propof. 32.,, &
a " erunt duo perat-

7» prop. zqua-
lia, " & erit o
: parallctogrammi
albi diameter. Trahatur quoque diameter 3 A in
feminigro parallelogrammo. ‘
~ QuofaQo probatur propof. Triahgula nigri,
& album's , vtpote dimidia #qualium parallelo-
rammorum femialbi,& albi inuicem funt gqus-
a, Ergo triangulum 3 crit ctiam medietas pa-
ldlelogrammi femialbi, = = - -

"COROLLARIVM I

S H L.

.
C_Olligitur hinc;triangula fuper 2qualem bae
N\ fim, & inter cafdem parallelas ¢flc inuicem

felogramma,ex

zqualia: Qufa funt dimidia zqualium pagailelo-
grammorum (cr’x’_\inigri s &albi. r ,

COROLLARIVM IIL

X Sse quoy; veram propofitianem connesfom
pregcedCoroll. Nem:pe triangula egualia frs-
per aqualem bafim ad eafdim partcs conSlituta effe
inter pavallelas . )
Narh eadem ratio militat,quz fuperiori 3. Co-

— roll. preceden.
) ,-'"rt pmpopf.?Nam fi
- L A D du@a per
e T\, vertices trian-
Hp, \ '-.\ “gulorum BA c,
& EDF zqua-
% . lium non cft

E b

_ parallela linez
B F 3 orit altera;que fi cadet {uper A D,vt Ac,du-
€ar o, fiettrifguli £ ¥ 6 , quod cx didis per ad-
verfarios zquabitur triangulo A Bc;& cofequen~

' te¢ fibi ex hypothefi ®quali &, maius minori ,

quod efle nequit ; Bt fi cadat infrd 3 vt A v Effi.

- cietnr triangulumEe HF, quod vtpote fnter pa-

rallelas A 1, & B Ferit zquale triangulosac, &
{ded {ibi zquali triangulo £ p r; minus maiori

Quod effe nequit .
PROB. 1. PROP. XXXXI Euc.s.

Dato triangulo_sguale parallelogrammum
constitucre in dato angalo redlilineo.

D Atum triangulum fit A Bc, & datusangu-
lus ré@ilinens 8 . Oporteat autem facese
parallelogrammum , quod fit 2quale triangulo :
Sed quod obtineat angulum internum aliquem
2qualem angujo p. Sic efficere oportebit .
Trianguli dati aliquod'latus, V. g. »c dinidatur
per medium in u, ex propof. 7. & per do®. pro-
pol. 24. 4 pun&o dato 1 fiat angulus zqualis aa-
gulo b ; trghaturque H ¥, vtlubet, fiae ad dex-
tram, vt in exemplo , fiuc ad fimttram, fi com-
moditas poftulet . Deinde per propof. 32. trahae
tur parallela o Mad B cd pun@o dato A, Rurfuf-
que per eandém propof.33. ducatur i pan&o da-
to ¢ parallela ad u M ; que occurrat parallelz pris
motracte A M, & prolungate fi oportueritin N,
Eritque fatum paralle.ograrmum M N6 ¢ zquale
triangulo A B C 5 quod vt probetur linea A H con-
fungatur pun@um H cum vertice trianguli A, -

- Probatur. Nam parallelogrammum v cm »
" .. 4 M a  duplumefttrian.
' guli AHC, pro-
pof.39.;liquidem
eft fuper eandem
bafimu c; &in-
* tet parallelas AN,
, & sc. Sed trian-
gulum A Hc eft dimidiom trifguli totius 3ac,
eoquod duo triangula, in que divifum eft , fint
equalia, vtpote fuper zqualesbafessH, & HC
& inter cafdem parallelas A N , & 3 c conftituta,
ergo totam triangulum A B C erit 2quale paralle-
logrammo M N H @, vtpote ambo ciufdem trian-

~ guli A Hc dupla.

C O-
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IN PRIMVM LIBRVM ELEMENTORVM. i

COROLLARIVM,
C Oliigitur ex Pelletario ; qudd eodem paQo

poteft conftitui triangulum in dato angulo,

quod fit 2quale dato allcui parallelogrammo, vt
In figura hujus propof. datum parallelograme
mum fit M'N " ¢, ex c pun&o dato fiatangulus
nigerrimus, In quo poftulatur, vt fiat triangue
lum.Trahendo A ¢, & prolungato latere paralle-
logrammi M N, vique dum occurratin A linez
anguli dati nigerrimi a ¢ ; affumatur inlinea » c,
» Hequalis linez H ¢, trahaturq; d pun&o B linea
aB, que compleat triangulums A c, quod cft
duplum parallelogrammi M N HC, vtpote ex pros
batione fuperioris propofitionis conftat.

THEOR. III. PR OP. XXXXIIL

Trianguls TrapeXifs bipartitis , duobufque -

Laseribus parallelis claufa inter [e
| funt equalia.

Intduo triangulaaBc, & 1ED claufa Tra-
pezijs bipartitis , & parallelis dnobus lateri-
bus, vt {unt Ac1D, & BCEI,&ABED,
habent lateraa p , & c 1, & 35 parallela, B¢bi-
partita linea L 0. Dicohec triangula effé equalia .
Probpatur. Trapezium AC1D Jinea 1 L latera
' : bipartiente cft
B O C 07 . disds irduas

!

copaediant in
. Y s erittrian-
“gulum Aav L
~ trianguloviDp
" zquale ; quod
‘fit inter eafdé
parallelas, & fuper 2qualem bafim ; fic dicas de
triangulo cTv, & v 1 1. Ablatis ergo trian..
gulis itis cTvsabav i, & Tv1dtriangulo
v L p trapeziumrefiduum ac T L erit zquale re-
fidvo T L 1 p. Etidem dicendum de partec T 50,

qudd fit zqualis parti T o & 1 in trapezio B 158 |

de parteazoL; 5%ubd fit zqualis parti LoE D,
in trapezio  p ; ST ergo ab iftis partibus zquali-
bus ‘trapezij magni auferitur partes zquales tra-

peziorum c 0,& c AL T,hincab 4 0; inde T 8,8 .

L T1DaboD, remanebunt refidua triangulaz-
qualiaasc, & 1E D, quod erat oftendendum .

PROB. Il. PROP. XXXXIIL Eucq4. -

Ad datam reiiam lineam daqltri.thgl.do
aquale parallelogrammum applicare
in dato angulo rectilineo .

!
et /-
S It triangulum datum pun&@atum » Ac; an-

gulus verd datus o ;linea verd datar . Iam
nofti ex propof. 41, facere parallelogrammum
zquale triangulo dato 3Ac , quod parallelo-
grammum angulum 2qualem angulo dato obti-
neat. Fiatigitur, & fit parallelogrammum ni-
grum M N BL, habens angulum L ¢qualé dato o 3
ipfum verd totum fecundim aream zquale fit
triangulo datg pun&ato BAc. Extendetur ita-;

o . ’ ' ’

partes zquales. |

‘Nam ptodaétis 'n Ergo & parallelogr WgRundum nigrum gi
laterlbus |, vt . |

que BL inH, ita veL K fit zqualis datz R . De-
inde per pun@um u extremum duGaparallcla
Ho ad 3M occurrat re@e M N parallele 8 u,in 0 ¢
Eritqs faGum parallelogrammi album N 1, quod
diametro o:‘{

vitra Linc, donec occucrat lateri 3 M nigripa-
rallelogrammi produ&o ia c, deinde ex c duca-
tur parallela ad ¥ », vique ad latus o u, produ-
Gum in p. Poftremd producatur latus ~ L paral~
lelogr. ~ L nigri in v. Eritque alterum pardficlo-
grammum nigrum longius , cuius latus L 1 , vel
v D eft zquale datz R . Probandum verd eft quod

- & angulus nigerrimus ad L fit 2qualis dato o, &

ipfum v u triangulo dato pua@ato Bc A. .
- Probatur itaque primd de angulo. Nam ex

prop.13. angulus
M NG O - ad v nigerrimus

{ecundi parallelo-
grammi nigril5-
gioris eft zqualis
‘ angulo L alterius

nigri, primi pa-' -

rallelogrammi,quod fint anguli ad verticem. Sed
angulus L e zqualis ex conftructioncangulo
dato q; Ergo & angulusw nigerrimus fecundt va
‘eft zqualis eidema. : | N
. Probatur fecundd ,'qued totum parallelogra-
fum nigri fecundum v H (it quoad aream zquale
- triangulodato ' B A 3 nam.cim fit vaum ex com-
!iplené:;lfs eorym parallelogrammorum , que cir-

. éa dlametrum {unt;fit, qudd ex ptopoli 35- fit 2=
- quale parallelogrimo primagigro s : Asillud
eft zquale ex conﬁx:ﬁi’:i) trianguloB c A,

«dem zquale erit; quod oportebac demeq(t;arg .
* PROB.IIL PROP.XXXXIV. Euc.4s.

Dato- rechilineo ~ aquale panglielogram:

" mhm conflituere- in dato angulo

rehilineo . T
. ‘ o . 'y .

VIt hic Euclides docere modum, quo quali«

bet figura re&ilincaetiam fi triangularis,

& inzqualis , tum angulis » tum lateribus poflic
ad figuram parallelam reuocari . Sit itaque fi-

. guraquzcundyefedilinea 1, 2,3, que in toti-

dem triangula refoluenda eft,per lincas ad voum

‘angulurh protraltas ; Ex inde fit'angulus p fuxta

uem parallelogrammum zquale ijs triangulis
;l »2) &P; opqrtf:t coﬂ:ituerc?ad id verd efficiens
dum obferuanda eft primo regula,& prazis,quam
in 41. propof. docnimus , & conftituendum eft
parallclogrammum a3 c & album habens angu-

™

o
S—

Ium ¢ zqualem dato angulo.p; fecundd triangu-

lum 2 reducendum eft ad parallelogrammum ni-

grum per regulas propof, antecedentis, vt vides

fa&um in fequenti figura fignata aumero 3,quod

angulum gigerrimum ad ¢ dato angulo p 2qua

lem poffideat, &Glatus infaper ¢ m zqnale lateri
3 BE

ifariam diutdatur , & producatur -



¢ TRACT.IV.IN PRIMYA LIBRVM ELEMENTOR VM.

BE confcquatur : Hocque traosferendum £t _3.4
1. figuram inter A B ,&CE paral}e]as prolunga-
tas, ita vt ¢ g conueniat, & idem fiat cum latere
BE : quod autem hoc effici poffit, ex probatione
' conftabit’y Tertid, de 3
triangulo idem efficien-
dum eft , reducendo il-
lud ex infticutione prz-
cedentis Prop, ad paral-
. ) H lelogrammum nigrum ,
o vt in tertia figurd fa-
/,//// Gum ¢ft , faciendo an-

- ‘ o R gulum nigri ad x zqua-
lem angulo dato p, & latus k L Zquale Jateri » E;
deinde inter parallelas A B, & CE prolungatas
quantum opus fit, conftituendum; jta ve apud
parallelogrammum fecundum nigrum colloce-
.tur, & x L cum latere m o idem fiat . Fa@um-
~queerit parall elogrammum A N ¢ P quod confta-
bic tribus parallelogrammis 7, 8, nigro, & 9
- . #qualibus tribus triangulis,quodque nempe fuo
rectilineo,& per cofequens toti re&ilineo 1,2,3.
Quod ergo hic.probationem repofcit eft, quad

) S parallelogrammum fe-

. o y «undg figurz nigrum
, ko poffic transferri inter
R i 1P L parallelas AN, & cp,
= #Hlud fimul adaptando
] - * vt precepimus laterip g,

: ‘ ..« -t prius quod latas ¢ »
parallelogrammi nigri in fecunda figura poffic
abaprari lateri 3 & patet s Quia buic B E per con-

 ftru@ionem fecimus zquale latus ¢ # ; Quare

- qumeco congruct.At quia 3ngulus ¢ nigerrimus

- eft @qualisangulo dato > £ul quoque 2qualem
fecimus angulum c, & per confequens , & ane

guluiexternG E nigrum fa Lfig.ex prop.3o0.an- -

gulus ¢ niger fecundg figure capiet prorfus , &

- fezquabitgnm angulo. x_nigro , &latus ¢ q_{n-
- cedet {upet’e o, Sic angulus 1 nigerrimps fecun-
L] . .
"/:’ﬂ\w

de figurg capiet adamuflim, & conucniet prorfusg
cum angulo nigro B primz figura, eo quia angu-
lus B fit complementum anguli E ad zquandos

. duos re@os, fiquidem ambo fimul , vtpote am-

bo interni iater parallclas, & ad ealdem partes
{unt, ex prop.30. zquales duobus re&is. kt l_ut}c
eandem conditionem habet refpe@u anguli ni-
gri c, & confequenter refpeGu anguh {ibl gqua-~
lis £ in alverd figura,angulus H nigere, 10 hac f1-
gura fecunda in parallelogrimo ¢ R ci fint inter
parallelas Q¢ , & m R .. Quate & ctiam 1pfe erit
‘complementum anguli g ad duos re@os zquan-
dos, & ided ipfi B zqualis. Vndeangulys 1 con-
ucniet, & idem {patium zquabit, acangulus s,
& H R incedet cum parallela M. Quare fi fiat

~ Eozqualis M R traQo parallelo latere M 0 crit

B E 0 parallelogrammum zquale nigro ¢ r -
gurg fecundg . Eademque probatio applicabitur
parallelogrammo nigro 3. figurz oltendendo
KL ex conltru@ione conuenire cum Mo: Angu-
lum nigerrimum x bene collocari, & occupare
idem fpatium , ac angulus o extcrior albus in
Prima figura,& angulum L nigerii in fig.3. bené
conuenire,& efle gqualé angulo M albo in prima
figura ; Quiatim ynus , quim alius compleant
Zquales angulos , népe nigrumx, & albumo,
-ad duos re@os. Yadeeuenit , quod parailelo-
grammo 8 nigro poffit fuperaddi peraliclogr. 9
album inter parallelas A n » & CP., & fi: ri totum
Parallelogrimum A ¥ ¢ p zquale reQilineo 1,03,

MW

—

. c p B »
Ne mirerts 5 ngs hic primum librum finire ;
: 3gcefsé e?'a'm f:ui‘c_:d. vt Propofitionem 47. Eucli-
is cum alljs exu{dem generis poneremuys j
fecundi Libel, geeris poncremus in fing

T R.A:
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TRACTATVS V.

In fecundum Libram Euclidis de kquipotentia linearnm.

@ N hoc fecundo libro agit Euclides de linearum aquipo-
~7 tentinm djuerfis generibus . Dicuntur autem linez zqualiter
. pofle; Cum fuper ipfas rotcﬁ fieri quadratum zqualc aleeri,
% velquadrato , vel parall

Quanda autem dug lineg dicuatur equaliter pofle, de quadra-
tis intclligitur‘. Quoniam, quando” non intelligiwr de qua-

elogrammo i duobus lineis effeGto.

dratis, tunc exprimitur, quod pollic 2qué, ac rectangulum rale, vel tale. In
quatuor vero expenfiones tantim hunc tractatum fecabimus . In prima agemus
de principijs. Secunda potentias lincarum, vt {unt latera quadratorum oftendet.
Tertia quatenus funt latera triangulorum ; Et tandem ducere lineas zquipoten-
tes, vel easfecare docebimus . Superfluum vero eft texere huius libri laudes , &
vtilitates enumerare. Cum experimentum demonftraturum fic, nihil fer¢ fine

hac do&rina in Mathz=maticis pbﬂ'c "‘probari .

EXPENSIO L
De pringipis buic libro inferuientibus

N E laboremus in fingulis propofitionibus

" oftendendo parallelogramma parua, quz
§n re@angulo malori i parallelis ad ipfius latera
fiuac effe re@angula. Hic id duximus oftenden-
.dum femel; vt hec vnica demonftratio fingulis
demonftrationibus infra ponendis deferuiat ,

Aduerte autem parallelogrimum re@anguli ifos
Jo nomine reanguli ab Euclide appellari

o THEOR. I. PROPOS.

In parallelogmmmé'bmncs anguli rectifunt,
' i onus fit reftus . '

PRobatur eo quod omnia latera parallelogram-
mi fint parallela ex cius definit. Pofito itaq;

Aahgulo re@o ;cdim A c incidat parallelis Ap, & -

: cB,ex prop.30.l.1.anguli in-
. | @ terni erunt duobus re&is z-
‘ '2uales : Sed aeft reGus, ex
' - hypothefi:; Ergo etiam c,
X B Quddfia,8 c reifunt?
: Ergo etiam oppofiti », & »
anguli , ex propof. 34. priq:i .

 THEOR. IL. PROPOS. IL.  _
8 fit rectangulum , & imtra spfum ad lates

- yaparallele ducantur 5 qus [e interfe-
cando ffaciunt funt reclingula parals

lelogramma .

S It re@angulii A 2 magnum contentum Jateri«
busac, & cs: Dico,quod fi adlaters hag

3

dugantur paralleleg x , 8 n M, & rurfus Eo, &
FN,Je interfecando efficere velfanzula . )

Probatur primd , qudd habeat, latera 2qualia

- parallelogrammum ‘quedlibet

A—T5 inclufum , V.g. NE. Nam
x latus o E , eft zquale lateri F N,
. . quod fit inter parallelas o N, &
H EF. SicoN, & E F (ynt xqua-

€ E F @D les; quodfint inter parallelas

. EO, & FN, ex prop.33. primi.
Erunt quoque omnes anguli re&i : Dim ¢ an-
gulus albus reGus eft exhypothefi : Ergo ctiam

“angulus E niger, qudd ex propof. go. finc #qua-
les, vtpote internus,& externus.Quare ex prop.
anteced. etiam omnes reliqui 0, N, F. Idcirco,
ctim latera omnia probata fint zqualia, & angu-
{i oftenfi fint zquargs;- erit 0 E N F parallclogram-
mum re&angulum . Quod autem dicitur de hoc
parallelogrammo ; dicatur etiam de alijs aim
pac fit ratio, - :

COROLLARIVM I

Equitur ex hac propof. Duas parallelas, quz
qS ab zqualibus partibus Jaterum angulum re-
&um comprehendentium, hiac , inde proue-
niunt, fe decuflare in fegmenta zqualia: quia ab
zqualibus fegmentis procedunt , & ided eflicere
quadrata. Talis eft figura feminigra mo, quia»
enim E F,& H1 funt wquales; MN, & oN fum
guoque zquales , & ided eft quadrata. :

DEFBNITIO, <« -

3 Mne parallelogrammum re@ angulum contine-
: O “vi dicitur fubre 3is duobus lineis angnism re-
Gum comprebendentibus. - :

Sit parallclogrim@ reGanguli A CED prop. 1.
’ ' Ly Dicitur



Y
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TRACTATVS V.

Dicitur hoc parallelogrimi duobus re@iscotl-  fignatas comparationes, agemus. in hac expen-

neri;Namq; licet quatuor lineis veré coprehéda.
tur, dug tamen funt, qug inzquales iouicem ;

Ilind i quadrato diftingunt . Sic,& vnum angu- -

lum’, licer fint quatuor , fufficit nominare ; quia
per reGum angulum feccrnitur 8 Rhombis , &
Rhomboidibus , qu¢ nullum angulum reGum
obtinent. Patet autem definitio ex propof. 1.

~ in qud demonftrauimus, qudd in parallelogram.

mo, fi vous angulus fit re@us , omnes alij tres
fint re&i quoque.

COROLLARIVM 1L

S propofitione omnia parallelogramma , a pa-
rallelis ad latera in parallelogrammo maiori -
la continente fa&a , contineri, vel fub ipfis feg-
mentis , vel fub zqualibus ad ipfa fegmenta 3
quibus illg parallelg du@g funt. V.g. reGan-
gulum feminigri sE dicitur cécludi fub fegmen-
“tis C H , & C E ; Patet, ex definit. quia angulum
c re@um concludunt ; quod verd M o feminiger-
rimum concludatur {ub zqualibus 1 1, & E F, pa-
tet; quia latus oN zquatur EF, cim fit inter
parallelas ; & ~ M latus lateri 1 1 eddem ratione.

'DEFINIT-IO II.

N omni parallelogrammo vynumquodque eorum ,
qua circa diametrum funt parallelogrammorum,

1

" cum dusbus complementss 5 Gnomon vocetur .

[

“
‘

~* Dicit in parallelogrammo A ¢ cm, vaum pa-
rallelogrammum diametrum a M ambiens , V. g
nigrum cum duobus complementis albis b ¢, &
p 6 vocandum cffe Gnomonem ; Vel alterum ni-

gerrimum minus , cum duobus complementis
ij{dem Gnomonem appellari. Igitur tolle mente &
parallelogrammotote A c ¢ M vtrumlibeat paral-
lelogrammorum nigrorum diametrum ambien.
tium , & reliqua remanens figura Gnomon vo-
cabitur, Sic deme parallelogrammum nigrum
AD, reliquum erit Gnomon um 8, vel nigers
rimum p M, & reliquum erit Gnomone A F,

EXPENSIO IL

Equitur auté ex hac antecedéti definitione, &

pe' potentis linearum diuerfimode [eBlarum

~ad aquanda fuorum Jegmentorum
: rectangula .

Otentie linearum {umtintur, vel totz , vt eo-

rum quadrata , & reGangula 2que pofliat,ac
fegmentorii quadrata , atq; reQangula,vel tote cit
aliquo-fegmenti , vel quadi§eo , vel reGangulo,
vel non tote ; {ed partis alicuius potentia , nimi-
rum eius quadratum , dicitur zquale, vel folum,
vel cum aliquo re@angulo ,. alijs {egmentorum
reQangulis. De iftis ergo potentijs, ideft qua~
dratis , qug lineg poffuntefficere , iuxta tres af-

&

4

fione. !
THEOR. L. PROP. I, . Eucl,

8i fuerint duc relle lince , feceturque ipfa-
rum altera , n quotcumaue [egment.s :

- Redtangulum comprebenfum [ub duobus
illis vecls lineis equale eff omnibus: ve-
clangulis , que [ub non [ed , ¢ quoli-
bes fegmentorum comprehenduntur.

Int dug rete A ,& BC, quarum BC in f{ege
mentaaliqua diuidacur , vt libuerit, V. g.in

S

_partes 3p,& D E, & EC, Dico, quddfi ex om-

nibus iftis partibus fiant re@angula , i fingu-
Iis., & non {e&i lincd A comprehenfa : Hzc om=

. nla erunt zqualia re&angulo., quod fub lineaa

non {e@a, & linei re@ {e&4 Bc continetur,
Praxis 1. Conftitue jtaque parallelogrammum
' reGangulum erigédo duas
perpendiculares ¢quales li-
nez A ab extremis 3,C, &
.re&arum extremitates ¢, &
F re@d coniigantur. Nam,
vt probatum eft propof. 38
' primi de quadrato , omnia
- latera oppofita erunt pa-
rallela, & zqualia, & omnes anguli recti. ‘Qn'a-
re erit faGum re@angulum fub A non fc&i , &

fe@4 B ¢ totd comprehenfum. :

Praxis 2. Deinde ex diuifionibus p, &E trahe
parallelas alteri perpendicularium vi{que ad alte-
rum latus oppofitum ¢ . Nam ex propof. 33.
primi erunt zquales perpendicularibus, vel c 3,
vel c 5, & confequenter linez A non fe&e : Vo-
de erunt conftituta reQangula fuper partes reGte
BC, album, nigrum medium , & alterum nigrum
EF, ex partibus » p, D E, B ¢, & lincis zqualibus

datz linez a .

--Quare facili oftenfione , quz ex ipfa effe&io-
ne eruitur, oftenditur propofitio. ReGangula
album, nigrum medium , & alteri & ¢ {unt con-
ftituta ex partibus lineg {e&Q¢ B ¢, & lincg A non
fe&a, vt 3. praxioftenfum eft ; Sed hzc omnia
integrant reGangulum d totd re@i » c, & non
feQa A comprehen{um, & idem fpatium occu-
pant . Quare ei erunt zqualia,

COROLLARIVM.

Inc colligit Commandinus . Idem fequi ,
etiam fi altera linearum in quotcumgque
fegmenta diuidatur. Nam re@angula faQa
partibus ;. fegmentifque, thm volus, tum altes
rius , zquatur toti re@angulo 4 lineis illis dda-
bus integris confurgente. Id verd patet. Nam
' .. diuifa Ao inquotcumque

p fegmenta ,& A B pariter,&

; 9 |1o|m|ra] 4 fingulis divifionum par-
“Is[e[>|g| tibus du@is parallelis (e
x I|2(3 infecabunt , & illis inter-

4] fe@ionibus fe diuidentin
A EM B partesillis fegmentis ¢qua-

‘ les , 4 quibus ducuntur,
eriitq; reGangula,ex pr.3.Quare,cii omnia ea re-
Qeogula , vt 1,3, 3, 4,5,6, &c. 4 reQangulo
tato, lineis A B, & A o compreh¢fo,cocjudantur,

} erunt xqualia, , THEO-
if§ crunt zqualia, .




IN SECVNDVM LIBRVM ELEMENTORVM. £

THEOR. II; PROPOS. IV. Euc.a.’

. 81 rects linea fecta fit vicumque,reangulay
que [ubtota, ¢ qolibet [egmentorum
comprebenduntar § #qualiafunt illi
quod 4 tota fit quadrato .

S It re@a A s diuifa vtcunque in E , & fuper
1N

eam conftituacur quadratum A s ¢ p. Dicit -

boc quadratum fore ejuale rellangulis & tota
* BA,CFparte AE, ¢t d totaBA, & alsera parte
E B ¢omprehenfis.
Trahatar i djuifione £ parallela ad altbrum
" laterum ; faGique ertnt duo
re@angula, de quibus fermo
eft, pigrum , & album;quz
ex 3. propof. 2. Coroll. conti.
nebuatur nigrum fub fegmean-
to E B, & tota A B, vel zqualj
BD, & album fub tota A3, vel
zquali A ¢, & fegmento A E,
Quapropter cum hzc re@angula album , &
nigrum in quadrato c B contineantur, ¢ig; com-
menfurentur ; patet cfle zqualia. Vel prob. ex
preced. quia A Bfe&a cft, vecumque, & ac da-
ta 2qualis ipfi A 3 , vnde re@angula nigrum, &
album , ex tota , & fegmentis A », erunt zquss

lia reQangulo 5 c fe@a, & non fe&acompre-

henlo, .

' &
COROLLARIVM.

~ Licies. Quod licet propofitio de vnicafes -

&ione loquatar; adhuc tamen verificatur
de plutibus fe@ionibus, nedum vnius linez,
fed veriu{que ; eadem enim hzc prop.quz 3, elt,
nifi qudd ambz linez, quz daptur, hic ponuns
tur zquales , quz comprehendunt angulum re-
&um , & ided hic faciunt quadratum, ibi verd
inzquales, & faciunt re&angulum. Vnde quz
}eriﬁcantur de prgcedenti 5 ctiam de hac ‘vera

unt .

THEOR. IIL PROP. V. Euc -

Si refla linea [eGafit, vtcumque reflan-
gulum [ub tota , ¢ vno /zgmmtamm
comprehenfum  eft aquale rectangulo
quod fub ambobus [egmentis continetur
&~ quadraio , quod ab ipfo fegmento effi-

. CItHr -

Inidatur linea A c vtcumime in 3, & eli-

gatur, quz pars magis pla‘cueri&, V.gsC .
fiatque re@angulum comprehéfumdtotaca, & -

fegmento Bc; quod (it 1 femialbum. Dein-
de i pun&o diuigonis B menfurato in P M duca-
tur paraliela 3 7. Nam, quia speft 2qualis par-
tiBA, &P Q partisc erit reGangulum album 1
#lud fub fegmentis contentum , de quo loquitur
propol. Paritcr cim 3 M, & M N fint zqualia feg-
mento s C, retangulum nigrum M T erit quadra-
tum illiys fegmenti, {ab quo, & tota, re&angu.
lum continetur nimirum M Q. Dicoitaq; reétan-
gulem’BQex fegmentis, ¢ quadratd®™ T ex fegmen-
20, effe equalia reétasgulo m Q cortento abipfo fege

Y Y Inc elt, fitotum re@angulum 1

-]

mento M N ; nimirum «quali B¢, & tota P M equa~
i lineec a. .

Probat ex 3. propo!. Quialinea p M {eQactlt,
vt nobis placait,juxta
menfuram ¢ B,'& data
eft altera non feQa

zqualis, vtplacet ip-
- fice, nimirum M N,
Vade re&angpla al-
bum , & nigrum ex
non fe&aM N, &feg-
mentis P 8, & B M contenta zqualia erunt ex 3.
huli re@angulo ex tota fc@aP M, & nonfe&a
wm N comprehenfo ; Probatur c?m alfo modo,

Quia re@angulum 1 ex fegmently , & quadracum
nigrum ex fegmento » ¢ ex conftru&ione conti~
nentusin re@angulom . Et idem erit, i eligas
alterum fegmentorum , & fiat codem modo re-
&angulum M o, quod eft 3, .

COROLLARIVM.

re&an-

gulum 3 componerentur; quod facerent
quadratum , demmodo fecundim latera longio-
raNq, vel p u fieret compofitio. Patet , quia .
latera longiora, V. g. P M conftant ex duobus
fegmentis maiori A B, & minori Bc, Sed minora
latera funt duo eadem fegmenta maius re@angu-*
li 2 , minus re@anguli 1. Quare, {¥ compona.
tur facienttoturm latus P m; Vade latera erunt
®qualia totius compofiti, & ided totum compo-~
fitum cx duobus re@angulis 1, & 3, integratum
erit quadratum . e L g
R @

THEOR. IV. PROP. VI.  Eucy.

Sirecta linea fecta fitvicamque , Quadra-
tum , quod d tota defcribimr , aquale e
wllis quadratis , que defcribuntur 2 par-

 tibus , ¢ infuper duobus rectangulis,que

Apartibus comprebenduntur ,

Ilinea a3, vtlibet, diuidatur in ». Dico;

D qudd, fi ex parte A r flat quadratom,& aliud
ex alia parte P8, & cx ij{dem partibus AP, &
PB d'{gl}&mgnla fiant; hec omnia fore aqualia
quadralt, quod a tota defcribitar . ' .

* Probatur cx prazceden. propo{. Nam i fiat
ex tota A B,& parte p ere&angulum Qe inco
@ p Per parallelam u ¥ d pun@o u
7 #quali fegmento P 3 defcribatuc

H Qquadratum, habebimus quadra-
AN tum nigrum cx fegmepto , &
¥ re@anguloma exfegmeantis, &

B totum Q_peacontinens ., Item, .
" fi id fiat ex parte minori AP ; ha-
bebimus quadratum nigrum , & re@angnlumi,
¢x fegmentis,& hzc continens QA. QuzreGan-
guoha 1, 3, & quadrata nigra gquant comprehen-
{afub tota , & partibus, vt {unt reGangulaca
conginentia o8 & Q. : Sed, & Coroll. propof,
anteced. ea fi conimngantur , faciunt quadratum
zquale quadrato ex tota A B defcripto 5 Ergo
duo quadrata ex gartibus defcripta, & duo
re@angula ab ijs coffiprelfen{a ¢quantur quadra-
to ex tota A B defcripto.

‘ e €O

\\\\\:\ 3
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¢ ~ TRACTATVS V.

COROLLARIVM.

o Y Inc elicitur, lineas duplas facere quadrata
JL A fua quadruplicia. Nam fj detur lincav, &

o , dupla a B, fuper quam fiat
quadratump zcp; & di-
uifis Jater:bus fingulis
per medium , trahacur pa-
rallele ad latera FE,& H G
que fe intercipiendo ex 3.
huius propof.Cor. xqualia

efficient fegmenta, quod fint dimidia zquslum

laterum quadrati magni c 3. Sequitur omnia qua-
drata efle, & zqualia inuicem , & confequenter
quadrato v pun&ato , cuj ob lateris a &, quod fit
dimidium A B, zqualitatem , ex eis vaum, V. g,
nigrum quadratum 2quatur ; Ergo & omnia: Sed
h¢c quadrata fune quatuor . Ergo quadeatym il-
1a continens C B quadruplum elt quadratf pun-
&ati Ve ' ) o o

COROLLARIVM II

E Licitur quoque & contra 5 quod fi quadra-

tum fit quadruplum alteri ; latus maiorisef~
fe duplum minoris lateri: Qui4, clim quadratum
nigrum in minori quadrato (it ¢quale minori pit-
‘&ato v » fequitur ; vt latera quoque fint ei zqua-
lia: Quarer A H zquale eritlineg v, Sed A meft
@quale lineg H B 5 quod quadratum eins fenfini-
grum fit zquale ex hypethefi nigro. Ergo etid
latus 1 B eft 2quale lateri v . Quader¢ totum la-
tugaBerit duplum lateris v, :

COROLLARIVM IIL
H Inc quoqué manifeftatur . Parallelogram-
“me circa diametrum quadrati effe quadra-

ta : Quia demonfirabitur du diametrum
§a figura propofitionis, c r,& ¥ B In quadratis ni-
gris effe vnam, & candem lincam ; z re&angula
c P, & QB componantur,ita vt partes gque com-
menfurcntur. Nam tanc latus » F reQanguli,
& qF alterius coincident , & eandem lineam fice
cum lateribus re&angulorum nigrorum ; Vnde
uvadrata nigra fe tangent in pun&o F, quare , &
giameterc F, & F B fetangentin ecodem pun&o.
Eruntetiam in dire@um, quia anguli apud F re&i
3 diametro bifariam diulduntur, ex propof. 34.
& latera fubten{a funt zqualia, vtpote latera
" quadratoriCim itagsanguli ¢ F @, & 1 F B nigri
3.» femirc@i, & angulus F re@us’; Ergo linee
¢F, & F 3 incidentes in lineam, V. g. o F faciunt

angulos femire2um nigram, & album cumal- |

tero {emisc&o ad candem partem nigro ducbus
re@is zquale§ ;5 Quareilliex prop.ir.lib. 1. dia~
metricF, & F Bin direQum erunt , & erit vna
linea ; & Ided diameter quadrati c B maloris. Er-
go parallelogramma nigra circadiametrum qna-
grati c smagai erunt quadrata, '

THEOR, V. PROP. VI Euc.s.

Sirefla linea fecetur in partes aquales , ¢on
ingquales, reangulum [ub ingqualtbus
[egmentis totius comprebenfum , wnd
cam quadrato y quod nafcitur ab inter-
media [eltionum , aquale off i quadra-
10y ouod A dimidia defcribitay .

D Iuidatur linea a 8 in partes 2Zquales, vtin -
M, & non zquales in o : Superque medie -
tateth M 3 fiat quadratum; traQoque diametro
BC, abo pun&o inzqualium partium, excitetur
parallela o v lateri quadraci, V, g-cM, & vbi
fecat diametrum in n dycatur q 1 parallela ad
A'By & duQaaba ei perpendiculari A Q, erit re-

- @aagulum o qex parte nigrum fegmentis inz-

qualibus A0, & o3 contentum, de quodico; guod
Cim quadrata ex M o inter media fe@ionum [ gna-
drato C H, it aquale quadrato d medietate deferi
procn. .

Probatur, Nam pro Progreff. primd ex Coll.
3. anteced. prop. Re-
&angula nigrius , &
x b‘ album funt quadrats,

é vtpote circa diame=

= { trum CBconfiftentia.
Quadratum verd par-
uum album, ex prop.
- 3. Coroll. 1. hujus
faum fuper ~ u, dicitur etiam faGum f{uper
M o intermedia fe@ionum ; & latus o 1 reGangu-
li Qo ex parte nigri 2quatur ipfi 0 8 : Vade habe-
mus re&angulum Q 0 , & quadratum paradc u,
de quibus loquitur propofitio, & dicit efle zqua-
liaquadrato 3 ¢ ex dimidid.,

Progreff, 3. Confiderandum deinde comple-
menta nigrum , & {eminigrum, ex propof. 35.
primi inuicem effe 2qualia, quibus vtrifque, fi-
addas quadratum nigerrimum per- imaginatio-

c v

. nem adhuc remanebunt zqualia.

Progrefl. 3. Complementum autem alteram
nigrum N 0, cum quadrato nigro addito 2qua-
tar re&angulo albo M, vtpote expropof. 37.
primi incer parallelas , & fuper zquales bafes _
A M, &MBpofita.

Progrefl, 4. Idcircd concluditur,quod fi com-
plementum {emialbum,, cum quadrato nigro, ex
3. Byogrefl, zquatur complemento nigro,& eidé
quadrato nigro: At huic tertio,ex 3.Progr.zqua-

_ tur re&angulum album.; quod etiam fint zqua-

lia inuicem re&angulum videlicet album,
quadrato nigro, cim complemento femialbo .
Progrefl. 5. Adde ftaque vtrifque zqualizs

.._tiempege&angulo albo complementum nigram,

& fiy re@angulum ex fegmentis inequalibus o
& quadrato nigro, complementaque feminigre
idem complementum nigrum, vt fiat Gnoman
NBv: Eritque re@angulum ex {egmentis inz-
qual:bus @ 0 2quale Gnomoni nxv: Adde rurfus
verifque quadratum album ¢ 1 , erirque reffangue
lum QO cum quadrato c 1 , xquale Gnomoni N B¢
cum quadyato eodem C H complente quadratum ; gie
irsm C B,ex dimidiayquod erat probandum , -

THEQ.
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IN PRIMVM LIBRVM ELEMENTORVM. '

THEOR, V1. PROPOS. VIIL Euc..

Si refta linea data bifariam Jecetur 5 e illi

reta quedam linea in rectum adijcia-

tur; reﬂang,ulum comprehenﬁcm dtord

_datd , ¢ additd , tamquam omo latere ,

¢ adiella folum , tamquam alio , vnd
cum quadrato , quod defcribitur d dimi--

~ dia; zquale eff quadrato, quodd medie-

tate , & adiunéta s tamquam und lined, .

defcribitur .

‘ S I data linea a 6 diuifa per medium in p, & ei

alia addita fit 0 3. Dicit propofitio, quod fi
i dimidia , & addita fimul, nimirump B, fiac
quadratumC B, & ex tota A o data, cum adie&a
tamquam vni linei ar, & adie@a folum proalio
oB;vel zquali B v, fiat reGangulumps; ,Q;wd ‘
boc reitangulum (it equale ills quad-ato cB,non
tamen [e folum 3 fed cum quadrataN c , quod fieree -
exD o dimidia. .

Progrefl. 1. Du&i lined o m 5 & diametro c 3
per N. ReGangulum Av habet latus 8 v zquale
adie@z o B, ex hypothefi ; Ergo nigerrimum re-
&angulum, ex Coroll.3. propof. 6. eft circa dia-

\

metrum, & ided quadratum: Ergo latus 0 3 eft

zquale lateri 3 v : Alterum verd latus A Beft to-
ta data A 0, cum adie&@1 o B, ided eft reGangu-

- lum, de quo loquitur propof.

Sic ¢ N eft quoque quadratum, qudd fit circa
diametrum , & ex Coroll. a. propof, 2. dicitar
contineri i lineapo dimidii ; Ergo eeft quadra«
tum, quod cum re&angulo prediGo zquale pro-
bandum eft quadrato c s exdimidia 6, & ad-
die&a o3, tamquam vno latere confe&o vt
vult propofitio . . ‘

Progref.2. Nunc confiderandum eft comples
menta inufcem , ex pyopof, 35. primi eflc zqua-
lia nigrum T 0,& {eminigrum.Sed complemento *
nigro cft zquale re@angulum album » p, vtpo-
te in‘parallelis,& {uper quales bafes o D,& Do,
ex propof, 37. primi. Ergo re&angulum album,
erit zquale complemento feminigro.

Progrefl. 3. Addamus complementum nigrum
T 0, & quadratum nigrum re&angulo albo, &

. fiet reGangulum » & de quo loquitur propofitio: -
Addamus quoque eadem, nigrum complemen- *

tum, & quadratum nigrum complemento femi-
albo, & fiet Gnomon T B M: Vnde additis vtrine -
queij{dem , re@angulum Pp zquale prits , ex'3.

Progrefl. complemento feminigro , erit zquale:

Gnomoni T3M. .
Adde ruc{us quadratum ¢ N album , cx dimi- -
dia; ipfi Gnomoni fiet quadratum c B: Adde
quoqye re@angulo P B etiam hoc quadratum al-
bum ¢ & ; & erit zquale, quadrato €5, quemad.

e

modum prils cric zquale Gnomoni ; quod vb;’
lebat propofitio.,

- T HEOR. VII- PR OP. IX. EuC.7.

‘Sirettalinea [ecetar vtcumque ; quod d to- -

ta, quadg, ab uno [egmentorum wtraque
Simul quadrara fiunt equalia funt illi
guod bis [ub tota,es+ dicto fegmento com-

prebenditur redangulo , ¢ illi, quod & - .

reliquo fegmento fir quadrato .

S It data A B, que vecumque fe&a fit in 0. DI
D co, quod, fi fiant duo quadrata, viium minus
ex fegmento, quod eligeris, vt 8 0;alterum ma-
jus c B ey tota : Deinde fiant duo re@angula, vt

' AN, & BP {ybtota, &ecodem
{egmento comprehenfa , erune
illis quadratis equalia add:to ta-
men relfangulis quadrato alte<
ZAN rius fegmenti Ao,

/%/ Progrefl. 1. Si re&angula
” 'f///,g, AN, & p B {uperponantur, &

B latus malus ponatur f{uper mi-
nus efficietur pars o N quadrata, cimoBs, & B N
fint zquales parti minori o B ; & ided inter {e5
quare efficietur Gnomon A B P zquale duobus re-
&angulis non folim tamen ; {ed addito quadrato

nigro o N, ciim causd fuperpofitionis illud qua- -
dratum o N nigrum, quod in duplici re@angulo.

erat duplex, in Gnomone fa&um fic vnicum. -
_Progrefl,z. Adde deinde Gnomoni A » P qua-

) g
.r‘ - —
2]
N— —N TN
o p; o BA © . .

dratum ex reliquo fegmento, ex prop, 3. Goroll.

3. complebit quadratum magnum c B, mamexes

Coroll. quadratum c M eft idem, ac quadratum
ex A o : Itaque quadratum c % magnum cum qua~
drato nigroo N ex fegmento eft zquale duobus

re@angulis A N, & P B nigris ; fed non folis;

verim addito illis ipfo quadrato ¢ mMex a 0 alte..
ro [egmento . Quod vult propofitios '

. THEOR. VIIL, PROP. X. Eucs.

S: refta linea /Ecemr vitcumy; rec'langulum :

‘quater comprebenfum [ub tata , & vno

[egmentorum cum eo , quod dveliquofegs .
mento fit quadrato , aquale cft ei, quod 4.
. tota 4 ¢ dillo fegmento, tamquam ab

. una linea, defcribitur quadrato .

™ It linea A B fe@a vtcumquein o . Dicit,quod
fi fiant quatuor re&angula comptehenfa .3
tota A B, & altera portionum, quam volueris,
V. g. 08; & poltea ex reliqua portione A o fiat

" quadratum: hazc omnia fore zqualia qua-

drato ex tota A B, & portiene , quz pro re&an-

- gulis comprehendendis ele@a eft Nimirum o3,
KT

fili-

¢

B Y



s TRACTATVS IV.

fi linee toté hecpars infuper adderctur, & fie

et A M. :

Fa&o quadrato fuper am,quod fitmu, b
4 ‘ extremo datg R, & fe-

H. . & &ionis pi&o o ecci-
ety U i tettur  perpendicula-:
T - IRHIMIRY res ov, & BS; pefque

punQa 4, & L in qui-
4 bus fecant diametrum
==X agantur'paullclg R X,
] XTI ¥

pofitio , ex ipfa con-
ftru&ione.
. Progrefl.1.Itaque in-
primis re@angula 0L nigrum , & femialbum 1,
&2 !’unt quadrata, vtpote circa diametrum exi-
fentia , ex propof. 6. Coroll. 3. Etex Coroll, 3,
propof.’s. funt faRaex o5: Ergo ctiam reliqua
duo alba., ex defin. 1. quia eorum angulus 3, &
4, continctur zqualibus lateribus {eminigro-
rum quadratorum, erunt quadrata. '
‘Progrefl. 2. ReQangula quoque nigra, & fe-
minigra, vt o R, & alia tria {unc ®qualia inuicé;
fiquidem zqualibus duobus lateribus compre.
henduntur a0 . & o 8, ex Coroll. 3, prop.2. hu-
fus,vtper fepatet: Nam L v eft zqualis 7 L,&c.

B. M

~ Sic AR zquatur lateriv s, &c.

Progr.3. Adde itaque rc@angulum o » , qua-

~drato o 3 erleq; re@igulum g 4 5 3 coprehenfum
fub tota A B, & fegméto o B; & fi reliquis fingulis -

quadratis addas fingula re&angula quadratis fe-
mialbis femialba re@angula, & albis quadratis
nigrare@angula, erunt quatuor reQangula ; de
quibus loquitur propofitio {ub totaas , & feg-
mento o B comprehenfa, quz ¢um quadrato n
nigro alterins fegmenti 4 o integrant quadratum
magoum ex tota A M confe@um , & ¢i adzquan-
tur, quod erat oftendendum ,

EXPENSIO I

 De potentsa latersum Triangulorum .

' E X;erpﬁmus propofitionem 47. & 48. i pri-

[~ molibro ; & hic {ub fuo titulo appofuimus;
vtordo feruaretur materrarum , fpretis nume-
tls : Vnde audacie venia dabitur , qug in meljus
cefferit . Eximiam autem hgc Expenfio confe-
quitur vtilitatem: quod in ipsi menfura trian-

ulorum , quoad areas fundetur, & feré vniuers

a Mathematica maximé in hac inixa fit; ve v]-

Jus tra@atus in eavix reperiator; qui multas ex -
hac Expenfione probationes , principiaque non. -

-

defumat. =~ ., ]
- THEOR..L PROP. XI. Euci47.Primi, - ‘

In 1&46@5; redangulis quadratum , quod -

A latere rectum angulum [ubtendente de-

Jeribitury 2quale eff duobus quadratis,

qu lateribus angulum rebum conti-
* nentibus defcribantar,. | '

'F Iat te@dngulum habens reGum angalum A}
duo vero latera quomodocumque, feu zqua-

 lia,feu inzqualia A B,-& A D angulum a claudes- -,

tia , bafifque fubsen{a angulose@qg A fit B », Fidt

© ‘Probatur modo pro- .

ftaque ex propof. 38. primi, quadratum 4 fuper
AB,8& aliuda fuper oD, & ex bafi 5D flat alind
quadratum 1 3. Dicit itaque propefitio 5 Qnod qua-

aratam 1 3 bafis fit equale quadratis 3, 4 l.se-

rum angulum reéium Stipantivim ,
Quod ,.vt probet, fecundim documenta pro-
pol. 33. i pun&o
. .. L dato A : nempe ver-
" tice anguli reQi.du-
cit parallelam A ¥
lineg BE, qu¢ diui-
dat quadratum 1 3
in duas partes 1, &
3 - Deinde aban-
gulis quadratotum
ad angulos trianga-
li oppofitos reGz
ducuntur, vt CD,
& BP,& ctiamE a,
& u A ab angulis

quadrati bafis ad angulum r:&um A. Quz du&=

" faciunt triangula hinc quidem CBDs & EBA3

Inde verd AD H, & B DP infra confideranda.
Probatio autem in tres confiderationes fecer-
nitur.Vnde Progreffus 1. intendit probare latee
ra quadratorum ex cruribus, quz angulo reGo
adiunguntur fn vnam eandemque lincam conue-
nire , cum cruribus ipfis trianguli angulum re-
&um claudentibus , quale eft latus ¢ A quadrati
4, & AL quadrati 3 ; nimirum vnicam lincam
cffeBa, &AL ficutap, & a c. Hoc autem fic

- oftenditur. Crus A Bincidens in crus A b angu-

lumre@um A trianguli efficit, & latus quoque

* quadrati A L incidens in idem crus A Dangulum

‘reGum nigrum efficit quadrati. Ergo hz dug li-
ne¢ incidentes in eandem ; & facientes duos an-
gulos re@os in dire@um eruat, ex prop. 11.pr.
& voam reGam B L cflicient. Etidem erit de [i-
neac Arefpeu lne¢ Ap, qug incidentes inlie

" meam B A angulos re@os cfliciunt quadrati- ni-

grum , &triangulia. Vndec A,& A Derit vna
reQalinea 6 D,
- Progrefl, 3. Vergit ad probandum triangula

ceD, & arEefle 2zqualia; Similiterque 2D,
& A D 1t qug claritats gratid in duas figuras di-
uifimus ¢ Itaque in maiori figurd 3. habcmus
triangulum A D H,& DB P, de quibus dico. Equa-

~ liaefle. Si quidem illa triangula funt inuicem

zqualia , ex propof.33. Primi , quorum vnum

_¢rus vni, & alterum alteri eft, & anguli conclu-

fum zqualem obtinent ; quod de tridgulis 3D Py
& A p H propofitis verificatur . Quoniam latus
DR vnius eft zquale lateri a p alterius , cimfinc

. eiufdem quadrati 3, & latus B D prioris lateri 0 &

alterius pofterioris ; quod fint latera eiuklem

quadrati i 3.Angulis quogue ADP niger, cft al~
teri angulo albo 3 D 1 gqualis,vepote secti ;t_mbo.
' - & fpa-

i, e

-
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& fpatium B a p nigrills commune vtrifque,qua-
re totus angulus niger apud b addito fpatio e p A
zquabit totum angulum album apud p,addito
illo fpatio eodem B D A5 qui funt anguli trian-
gulorum zqualibus cruribus conclufi : Quare
1pfatriangula erunt quoq; qualiaspp, & ADH.

Hzc autem cadem probatio oftendit etiam =-
qualitatem triangulorum cp B, & A B £ in alte.

© rafigura minori 4. Quoniam latera A B vnius, &

BC alterius funt 2zqualia, vtpote latera efufdem
quadrati 4. Item lateraE B vnius, & B D alte-
rius , quod fint latera quadrati 1 3. Duo quoque
anguli A B D zquales ; quoniam,quidem angulus
trianguli ad » nigrior communis vtrifque reli-
quus verd niger, in quo hic non occupat al-
terum album apud B angulus re@us eft, ficut &
albus. Quure triangula cx p , & EBA crunt
zqualia.

Progrefl. 3. Comparat triangula cum quadra-
tis ; & intendit oftendere quadrata quoad contis
nentiam , & aream eis effe duplicia: Pro quo re-
minifcendum eft id,quod diximus in primo Pro-
grefl. nimirumc A .&p A,& fimiliter AL, & AB
effelineas in dircGum pofitas , & vnam lineam
reQam conficere. Deinde reducendum eft ad
memoriam, Quod fecerimus lineam AF paral-
lelam lateribus BE, & pH quadrati 13, & ided
diuidere illud in duo parallelogramma1,& 3.

Quo pofito confideremus pritis parallelograms
mum I comparando illud ad triangulum &t D A,
videbimus ambo {uper bafim uD, & effe inter

parallelasra, & wp: Quare concludemus ex

propol. 39. Lib. 1. parallelogrammum 1 effe
duplum trianguli » & A. Eodemq;argumento vte-
mur ad probandum paruum parallelogrammum

. 3 effe duplo maius, quam {uum triangulumF e A,

~

c X"

Eodemque methodo probabimus de quadras
tls, nimirum effe dupla fuorum triangulorum.
Sic quadratum maius 2 eft inter parallelas pr,%
pL( BL enim eft vaa re@a, vt oftendimus Pro-
greﬁ'. 8. ) & [uper eandem bafim pp. Vnde qua-

ratum 3 eric duplo maiuscriangulispp, =~

Idem quoque argumentum vtgebit de quadra-
to 4 refpadtufui trianguli ¢ 3 p: Nam inter pa-
rallelasc b , & cs, & (uper eandem bafi ¢ 5 col-
locatum , duplum erit triangulic s p.

Progrefl. 4. Quibus omaibus oftenfis argu-
mentum clauditur oftendendo parallelogramma
quadratis , quodlibet {uo correfpondenti, & ad
eandem partem re@anguli coltituto zquari. V.g.
Parallelogrammum 1 cum quadrato a , & paralles
logrammum 3 quadrato 4. ’ '

- Hoc verd deducitur d Progrefl. 3, Nam, cumy
triangula fa&a fuperbafim parallelogrammi 1,8
quadratia, fclicetspp,& apu, fint probata’
®qualia : Ergo etiam parallelogrammum1, &
quadratum 2, vtpote dupla triangulorum crunt’
zqualia ad inuicem. Ec tale erit parallelogram-
mum_ 3, & quadratum 4,, vtpote dupla fuorum

ttlangulorum 2gqualium, ’ T

L

r

4

~

H
=

- &um A, cx effe@ione, claudentibus ;
- propof. oftenfum eft .

Quoniam itaque quadrata 4 , & 2 funt zqualia
parallelogrammis 3, &1, quz integrant totum
quadratom 3 1 faGumex baff 80; Ergo gradra-
sum ex B D angylwm veltii fubrendente equatur duos
bus quadvatis faitis ex Lateribus B A, €@ AD angu-
lum ve8tum concludent:bus .

COROLLARIVMI

E X hac propofitione, quadratum diametrf da-
plum guadrati lateris , arguitur. Quoniam
angulus , cui diameter A 5 fubtenditur, qui V.g.
c eft c;re@useft, & triangulum
A c» re&angulumeft ; Quare
quadratum diametri eft zquale
quadrato duorum laterum ;fed

» illa laterum quadrata funt inui-
cem zqualia ; Ergo quadratum
diametri erit duplum vaius corii feorfim {umpti. -

COROLLARIVM IL

‘ L

ELicitur quoque quadratum diametri figurz

' altera parte longioris
zquale cfle duobus
quadratis lateruw a c,
& cB : Quiadiameter -
A B {ubtendit angulum
reGumc.

AN
D B

' THEOR- II. PROP. XIl. Euc.48-l.'o

8i qéadratum s quod ab uno laterum syian- .
~ guls deferibicur equale eft eis , que 3 ves
%iquis lateribus trianguls defcribuntur o

 quadratis o angulus comprebenfus [ub

reliquss triangali lateribus rectus eft .

C

ab zqualitate quadrati bafis,

tudinem anguli. - ‘
Sit itaq; triangulum a2 c. Dieit, qudd fi qua-
dratum confe@um fuper latus. maius A c, fic 2=
quale quadratis fimul fumptis crurum A B,& 3 G,

angulum B forereclum . ' :
V't autem id oftendat erigic fuper vtrumlibet
laterum,V.g. A 83 pu1&o 8 anguli , qui malori
laterl oppenitur , ver{us partes exteriores ('5“.
em

Onuertlt hee propof.antecedentemad hoed
vt oftendat’ fecurum fore argumentum
& laterum ad re&i-

" peadicularé 8D zqualem reliquo lateri eiu
. anguli B ¢ : Poftea coniungit excremum pcum

extremo lateris 2 A, fuper quod perpendiculatis
ereQactt. ’ : :
Prob. Progr.1.Bafis A b triangulf nigri deferi-
bic quadratum zquale duobus quadratis » qug de-
fcribuntar 3 lateribus A, & BD angulum re-
vt preced.

Itaque quadrato eidem ex bafi erunt zqua-
lia quadrata ex cruribus

li ; qudd crus BC fit ex
effe@ione. zquale crari
BD , & crus AB com=
muae. " .

' - c Idcirco etiam qua-
dratumex bafi ¢ A 2zquale quadratis crurum albi
trianguli, ex hypothefi, confequenter zquabstur:

H 2 ~ guadsato

AN

" ar,&Bcalbitriangu-"
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quadrato ex bafi nigri trianguli, vtpote zquali
®qualibus quadratis crurum. :
Progrefl. 2. Clim itaque quadrata bafium A G,
& a p fint zqualia ; ip{g quoque lince erunt ¢qua-
les A p, & A C, quod quadrata zqualia zquaibus
etiam conftent lateribus. .
Quadere ex propof. 33, 1ib, 1. angulus apud »

albus erit zqualis nigro. Quia crura cruribus .

fingula fingulis , & bafis bafi oftenfa eft zqualis;

Sed angulus niger apud B reQus eft ex cffe&. »

ergo etiam albus B erit reGus .

THEOR. IIl. PR O P. XIIIL.

In Amblygonsjs tviangulis quadratum, quod
fitd bafi angulum obtufum [ubtendente
mains eft quadratss 5 que fiunt 4 cruri-
bus eundcm angulum comprebendenti-
bus reflangulo bafis comprebenfo fub al-

sero ex iftis cruribus o in quod perpendie

cul aris A vertice cadat, ¢ fub adiuntla

linea , que inter perpendicularem, ¢
‘crus. alterum intercipitur o

' S It triangulum Amblygonium A 2 c, & angu-
- ) lus apud B niger , obtufus , & perpendicula-
tis ¢ D cadat extratriangulumincrus A  pro-
lungattim in D ; nempe ad partem anguli acuti, ve
Coroll.10.prop. 17. (pofiet etiam cadere in latus
B cab A, fi placeret . ) Dico, quod quadratum

defcriptum ab A ¢ bafi angulo obtufo fubtensd
¢t maius 5 qudm duo fimul > qua deferibuntur iuxta
menferam laterum A 8 » & 3 C angulum obtulum
amblentium ; & excedit illa rettangulis duobus ,
que fiuntd crure A 5 , in quod produ&um per-
pendicularis du&aeft , & i fegmento exteriori
p »3quod eft inter € 3 crusalterum, & c p per-
ndicularem .
Progrefl. 1. Probatur itaque , cim enim reQa
a D diuifa fit vtcumque in 3, ex propof. 6. erit
?uadratum reQe totius A b, zquale quadratis
egmentorum 3, & 3, & re@angulis duobus 4,&
&5 in fegmentis comprehenfis : Ex preced. verd
propof. quadratum A Qex bafi obtufum angulum
. fubtendente pun&atum , eft zquale duobus pun-
* &atis c M , & D N crurum perpendicularium c p,
- & D A; qudd angulusniger p fit reGus. Qua-
propter quadratum A _ex bafi erit zquale qua-
“drato c M perpendicularis € p, & duobus qua-
dratis 3, 8 3 ex fegmentis , fimul cum re&an-
gulis duobus 4, & 5 {egmentorum ipforum.
Progrefl. 3. Quadratum verd cruris c 3 an-
C gul:m obtufum =
P ambientis (qudd ti-
PN bi mente g‘zpplen-
S de eft) erit zqaa-

Ao T N lc duobus quadra.

(4 s tis cM ex perpen-

* diculari b ¢, & quae
dratoex 8D, nimi-

. rum quadrate 3 ex

, eadem antecedenti

propofitione , qudd fit {ubtentum latus angule
~ migro p re&e. Pone itaque lllud mente concep-
tum ex:c B pro iftis duobus ex p B, & ¢ p adhuc

quadratum mazimum.piGatum AQex latere AC’

erit ¢quale quadrato imaginato ¢x ¢ 3 quadratog;

Eucas,

3 ex 8 A duobufque re®angulis 4,& 5 ex [cgmen-
tis. Quapropter quadratum A Q_bafis erit mains
quadratis Crursm anZulum obenfim claudeqisnm
CB,&> B A, duobus rcélangalis 457 §sque fub jra=
mentis D B, 7 B A continentur,quod erat oftédéca.

T HEOR.- lv. PROP. XIVO Euc.‘;.

In omni-triangulo Oxigonio Quadratum la-

serss angulum acutum [ubtendentss 5 mi~
nus eff quadratis , que fiant d lateribus
illum  acutum comprebendentibus re-
&angulis duobus comprehenfis ab eo late-
reyin quod perpendicularis cadit, < feg-
mento eiufdem inter perpendicularems ,
& angulum acutum intercepto .

S It triangulum a 8¢, quod crus, V. g. acop=
) pofitum angulo dato acuto B nigro habeat.
Dico quod hzc bafis defcribit quadratum Ax mi-
nus quadratis BV, & AY crurum illum angulum
ambientium A B, & BC; Quantitas autem , qud
jnuenitur minas, funt duo reGangula, qu¢ com-
prehenduntur pro vno latere d tato crure ex ijs »
qu¢ acutum angulum ambiunt , V.g. A 5,in quod
perpendicularis cadat, & pro allo latere clauda-
tur ab eo fegmento, quod intercipitur inter pun-~
&um o0, & verticem B ; Nimirum inter pun&um
illud , in quod cadit perpendicularis, & acutum
angulum . Itaque quadratum pun&atum A X mi-

- nus eR quadratis AY, & B v punQatis re@ane

isas,&ovY.

Progefl. 1. Dedu@i perpendicalari ad alterum
crurum ex amblentibus, puta A 3: Latus A Berit
feGum vtcumque in o« Quamobrem ex propof

9. huius re@angula duopun&ata o s, & 0 Y com-
prchenfa i cruretoto A®, & portioncon, vel
zquali 3s , & quadratum 3 3 ex A o funt fimul

zqualia quadrato toti A Y, fed non foli, verim
fimul cum quadrato o 5. Quamobrem addito
quadrato 6.1 .pun@ato ex perpendiculari o ¢
vtrinque , adhuc hec illis remancbunt £qualia ;
nempe re@angula As, & o Y qudratum 3 3,&o T
nuper additum zquabuntur eidem o T, & qua-
drato Ay, &quadratoos.

Progrefl, 3. Quadratum faGum fyper cruscs

. alterum'ambien-
tium anguld ni-
grum acutum 9,
nempe B V , €x
propofati. huius
eft zquale duo-
bus ; nempe @&
oT, quod i per-
pendiciilari fit,
& alteri minimo
os propter.an-
gulum nigri re-
&um [+ Y cui fub-

_tenditur . Quapropter By poterit {ubfitui loco

horum duorum , quibus zquatur. Ethinc emer-

_ et quod reQangula illa duo as, &o ¥, qua

cum quadratis 0 T, & 33 erant zqualia tribus
quadratis in Progr.1,nimirum A Y,& 05,& 0 T fic
nuanc ci Ijs fint zqualia duobus; nimiri quadrato
BV ex crute » & quadrato A v ex alterg'crure an~
gulum acutum 3 ambientibus , _

| .
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Progref 3.Quadratum a x ex bafi acfubtenfa
angulo acuto 3, ex propol. 11, zquale eft quadra-
to 31 3, & quadrato o T ex pespendiculari. Qua-
dere fiei adderentur fe@angulaa s, & dy quas
dratum a x effet quoque (fqualé quadrato maximo
A Y ex crure,, & BV qQuadrato ex altero trure am-

bientii angulum acutum B: Quapiam ex 3. Pro- .

grefl. illa duo quadrataz3,%oT cum re@an-
gulis:iltis duobus, quadratisay, & Bv excru-
ribus erant zqualia: Vnde vice quadratuma 3,
& o T pofito quadrato A x ex bafi A c ca re@igu-
lis ij(dem, quadratis ex cruribus zquablcur, &
propterea quadratii Ax ex Ac bafi erit minus qua-
dratis crurum A B, & B c duobus re@angulis as,
& oY, quod erat probandum.

EXPENSIO 1V.
De reperiendis xqéniootenii[m liness.

Llcct ad plenam huius inquifitionis cognitio-

nem particularis traatus inftitutus fic ; ve
¥nfra. Hic tamen illius prime bafes laciuntur , &
docet Euclides dato aliquo re@lineo reperire lis
neam, qug poffit efficere quadratnm illi zquale ;
Vel etiam ita fecare lineam, vt fegmenta zqué
poffint. Quod fuit neceflarfum precognofcere
maximé ob 10. Libriplenam cognitionem .

PROB.I. PROP. XV. Eucir

Atam lincam re@am ita fecare, vt reQangu?

’ lum {ub tota, & altero fegmentorum mi-

nori comprehen{um , zquale fic quadrato , quod
fit 4 reliquo fegmento .

Data fitre&a A B, quam ita oporteat fecarey .

vt tota cum {egmentominori poflit comprchen~
dere re@angulum zquale quadrato, quod i ma-
fori egmento defcribitur, o
Defcribatur ex A 8 quadratum a p, & illud la-
tus, quod cum data A 8 angulum reQum claudit,
vt eft c A dinidatur in duas partes zquales ino .
“Trahaturque re&a o Bab angulo » ad illud dimi.
dium o, Etzquale ipfi o  prolungetur latus bi-
fariam divi{um c A ab o medietate vique in p. E¢
excedet medictatem o A portione A - Huic ergo
portioni A ¥ detruncetur zqualis ex as dati por-
tio A ., & fam id fecimus, quod poftulat propo.
fitio, siguidem quadratum ex A c maiori portione
erit aquale refamguloex AB G B tota, & mipor
tione .

Quddverd a ¢ poffit detruncati patet ; qula

. A0y & A8 duocrura

C D funtmaiora, quam o»

Crus tertii ex prop. 3.
Vt auté probetus pro -
i pofitio, fiat fuper s 6
{  maius fegmentum qua-
B dratum AHd pun&o c,

’ i & re&angulumcp, ex
- . tota,&minori fegmen..
¥ M ¢o: Et dico hoc quadra-

tum nigrum re@angys '

gulo nigro effe zquale.

Progrefl. 1. Quoniam ex 8. propof. huius re-
&angulum, quod i tota cum adie&a pro vno la-
tere , & ab adieQa folum pro alio vnd cum qua-
drato dimidig totfus 2zqualia {unt quadrato,quod
defcripitur 3 dimidia fimul cuin adiun&a: hine
eft,qudd qmdratum pun@atum ex mediceate 49

cumre®angulocH ex tota CA cum adie@s a g,
pro vno latere,& alio latere ab adie@a A F,vel F n
comprehenlo erit zquale quadrato o M ex dimi-
did o a, & adie@4 A F,vt vaa,conttituto.
Progreff, 2. Quadratum verd bmeft illud,
quod fieret {uper o B ; quia latus eius.o F zquatur
ex conlttu&lone laggrio 3. At quadratumexo B

ob re@um angulum apad a album, ex propof.tt,

2quatur quadrato ex A o dimidii , & quadrato
C 3 ex A B tota, ergo etiam zqualibus redangulo
¢ H,& ipfi quadrato A o,2quabitur ipfum A o qua
dratum , & c B, ex A B datd quadratum .
Progrefl. 3. Abijce itaque mente ab vtrifqae
quadratum A o nimirum d reQangulo ¢ B, & qua-
drato c 8, & adhuc remancbunt zqualia, vt priis
erant aflociata cumllo. Rurfus deme d re@an-

gulo codem c 1 , & quadrato ecodem c B commu-

ne {patium album cc, & quadrarmum nigrum , ex
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